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SERENISSIMO PRINCIPI ; 

D. JOANNI GASTONI 

M EDIC EO 

Pifanx UniverHcatis Patrono Amplidimo- 
. GUIDO GRANOUS FELICITATEM. 

Efpcrata erat fupcrioris xti Geome- 
tris , quae per tot fxcula irrito labo^ 
re qu^ita fuerat , Circuli & Hyper- 
bolae Qiiadratura : oim tandfcm, fe* 
licibus aufis ,■ recentiores' Mathema- 
tici , novis methodis hujus Scientix 
pomaeria in immensum ampliareJ> - 
entantes , repagulum* hoc progreflibus* Aiia oppofi- 
um removere conati', ab ipfbmet Inhnico' Aippetiasi 
mplorarunt . Vix adejus efficaciflimx potentix fami- 
iarem confuetudinem admHTt erant, cdm fe ad de(^ 
ieratam votorum metam perduffos tandem’ agnovc-i 
unt; ftatim enim patuit, fruftra inter finitorum tcr- 
nicorum anguftia&hajffenus inveff igatum fuifle, quod- 

2 uni- 





Digitized by Google 


; ( 5v. ) 


umc^ in ipfiafmet Infiniti vallo, & profundo liouU' 
tebae. Scil'cce, quemadniodum aha Problemata, fu- 
apee natura , plan4 fum , alia rolida,quxdam etiam fu- 
perions , fid tamen linici , gradus , ut propterek , quae 
pnmi.gencns lunt,, per folas limplices lineas, rcflam, 
& circularem*, irt* plano ortiim habentes^, expediri 
queant, quae ad fecundam clalfcm pertinent per co- 
nicas l«^liones,-orohdorum fuperficie progenitas re- 
solvi debeant, quae denique in tertia lunt differentia, 
lineas magis 'compolitas , five&ltiuris gradus , ad fui 
enodationem requirant : ita ea clt Circuli , Sc Hyper- 
bolae .indoles , uc.chmenlit) utrtufque ilOn«ifi per infi- 
nitam fenem quadrabilium terminorum traclari pof- 
lit , null^uC' geometrica linea , quantumvis elevati 
ordinis , & per aequationem quotlibn dimenfionum.. 
expnnaenda > fe definiri patiatur .'Hoc admirabile^ 
Q^tadraturae genus, cum per fcfeiclegantifiimunD fitj 
& ad praxitn etiam , apuroximationc quamlibuerit exa- 
^a, fati» accotnodituao , per ambages tamen, 
fleria dumtaxat analyticarum expre(Tianum,aruramis 
Viris propofitum fuerat, unde pleniorem , clariorem- 
que geometricam detnoailrationem adhuc deiiderare 
videbatur .1 Q^tod cum ego ante feptennium przfiite- < 
xitn, tuoqtic AogUfio Nomini, Serenifiime Princeps, 
libeUutn de 'hoc argumento editum confecravciim, 
placuit Dunc eundem in ampliorem , & coromodio* 
rem formam recla^um, tuis iterum oculis (ifiere , ac 


potentiffuno Patroanio tuo fecundam hanc editio- 
nem pariter comcnuiiire. Hanc tuna figurx fuis locis 



- Digitized by Coo~Ji 



( ( V. ) 

Tcftitutae , tum plurima de novo addita , vel uberius 
illuttrata commendant: inter quae , tum ^ Cl. V. Re- 
nato deS Cartes propofita Circuli quadratura , per 
infinitam re^lani^ulorum fericm procedens ,in poftnu- 
'mis e;us operibus, poft primam mei libelli editionem, 
publicata , ^ me demoni^atur, atiaeque tum Circuli , 
tum Hyperboix quadracurx noRrx , per infinitas ra- 
tiones componentes determlnatx , adicflx funt , ac 
denique Appendix altera acceflTit de Transformatione 
curvarum linearum, & fuperficierum in alias xqua- 
les infinitis modis perficienda , quam XX. Theorema- 
tibus maximi generalibus comprehendi. Prxeipuum. 
tamen totius operis decus , 6i. ornamentum ex am- 
plififimx Frotei^ionis tu^ honore. Princeps Screnifli- 
me , dimanat , qui pro tua benignitate , & fapientia , 
meos ad promovendam Geometriam conatus exci- 
pere , fovere , probare non dedignaris , ut, dum hujus 
lublimifiimx Scientix liudia cibi in pretio , deliciis 
efie demonfiras , eadem a calumniis, & detractionibus 
male fenatorum hominum tua vindices auCtoritate , 
corumque cultum , univerfx Reipublicx adeo profu- 
turum, tuo et exemplo commendes, & prxfidio con- 
firmes . Vale . 


AD 
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AD EUNDEM 

SERENISSIMUM 

PRINCIPEM 

PRIORIS EDITIONIS NUNCUPATIO. 

^ ^ ^ ^ ^ 

Uher y Etrufci <jub te Spes Altera %egm , 

Es MEDICUM SttrpisGlona GASTO *vocat . 
Sive illum invenias y Natura arcana moventem y 
Comple^li veteres mente , novefijue Sophos , 

Stve Syract^i , Tergalve arte Magtjlri 
Conica regali ducere Jigna manUy 
Seu Divina Sacra verfantem Dogmata Legis , 

Et Fidei faslos , ac monumenta T atrum , 

Magni Antmi Gentum pro me venerare , meiepie 
Obfequtt per te T/gnus habere jube. 

Hinc memora y ut dtfcant quadrato limite claudi 
Cyclus y excejfus SeUto nomen habens , 

Implicet innumeras quamvis menfura f guras , 

Non definitis fignificanda notis. 

Idem Mquus judex y Moecenas Optimus idem 
LeUo operi laudem , Trafidtumque dabit 
Ejus C5* Aujpiciis tibi mox fperare licebit , 

Et Famam y C5' quidquid non tuus AuUot halet. 

Ibit 
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Ibi f ah inmidtd fahem difcrimine furusy 
I\leCy Tanto illuHris Amitiey^vtlis erity 
Aam licet hac tralies y ^ua *vulgo incognita rifunty 
Contemftutnue rudi d plebe referre f olent y 
At^e alt^ts te 'Rfetoricas f/adrare Figuras y 
in primo Jrontts limine , crediderit , 

X anta fciendarum tenet ignorantia rerum - 
St;w apin*y V trica pafcere fape filent \ 

Cum tamen d Magno te fiis GASTONE probari 
Audiet y aut tantum promer*viJfe legi y 
fdonnihil abicBo Jub cortice inefe putabit y 
Et T retium Tanti Trincipis addet Amor, 


Typogeaphus Lettori. 

A n AwAoTis Amico nonaulU cdleA* ftier*»itCI»riil!mori»in VirorAm hono- 
rifica Tcaununia , <jus ut pridem. edita opera Mathcinr.ica Patris Grandi, 
tanquam prnfondi^li.m, & inaxiini ingeniola , fummoque cjm tegentium fru^lu 
evoluenda, exiinti ceiepranti Kx boc ipfum OpulciiUm GcumctricMn , yelut di- 
gnum e juf de mMentis f;tum opportune commendadent. Sed, renuente 'Audorit 
modefiia, ut quidpiun in eiui taadain «al .CK AAu LypficaMius,veI ex Ephe- 
meridibus Pariliennum, aut Trcvoltienfium , vel ex alus Celcbefrimis Mathema- 
ticis , Italis, Gallis , Anglis , Germanis ,, qui twn in. Opef A m «ditis , «usn in Epi- 
ftolis ad Varios fcriptis , e>us ciin Elogio «.'iiuaeniAt , hocluco gxicnberetur , ejus 
judiSus obreqiiendum , ejarque gemo indulgehdurh fuit . Quia TaaMh in ejufdem 
Amici manus Exemplar venerat eltgantiuin Canaiillun« clarx 

Memorix Pater Francifeus Adami, in Geometricis, & Algeoratibs IJudiis apprime 
verfatus. ad ipfum Aniliorem noffram d« hnc OpB&ulo lc;ipimK,.cadem nulla- 
tenus prxtcrmittendaeire duxit, atque hic omnino, cuna bona Assans no^ri venia, 
inferenda )u!fit. Oocafio ipfi feribradi hxc finti Mi^at AnillM-etsiean Pttri Ada- 
mo Anno tjo%. Ltbcllunt.hunc £uum de CttcuUr S01yperbal« Q 3 |dratura per 
infinitas Hvpcrbolas, & Fa abolat, meis Typis tunc editam, 'attdfti hac Epigra- 
phe Catulliana, qiiz in nomine Aiimi luderet: 

Cui dono Upidum novum Libellum t 

Primo ntm^ Hominum , Patrumfur Primo . 

Statim itaq. pcrloflo avidimmi ex more Libro, P.Adamus feqneotiOderefpondit, 

ADMODUM REyEREHDO PATRI D, GUJDONi CRANDO 

Monacho Camal duleufi , Er^Eruncifeut Antottius Adamtut MmorHa. 3.P.D. 


Eometrarum Maxime , Maxime 
Gfiiio Sophorum, Maxime Rhetorum, 
Ter maximum Jam promererii , 

Nec faris eji tibi GRANDE nomen 

Unitu fjr Trini hae Derui uniri , 

Sed jui ruit dat fe , <lr fui, nec minor 
Evadit ,har nil diminutiu , 

Te voluit decorare Laude. 

Hic cunila rerum feire recondita , 

Hic Srita fcito promere famine. 
Metiri h'C immenfum , dedit f ut 
Innumeras numerare f artet. 

X^uare curvor hic futufue fornicer , 

Hic 6* quadratos reddere Circulor , 
Interminatum terminare, 
RelfifcitTt dedit retortum. 


In fe Jlupendum Cornea fefUt 
Qiiidifuid recondit , pridfuii ^ omniS 
Secsmnim infmtut Ordo , 

Ife tibi referat Malifer, 

Novum Lihcllum nunr lepidum mihi , 
Ql^i mille mirar traliat Hyperbolae : 
Udeipue falva Ventat u 

Mille docet Paradoxa , doxns . 

,dir yuid Virorum mr Jimul , & Patrum 
Primuni vocarii , fallit Hyperbole . 

Ne fallat, id tam grande fume 
Nomen ego,T ibi rem relinque . 

Nunt tro recepto munere gratiat 
Referre grati Pectorir impedit 
Durare Vinelum femper optant. 
Ergo hahee , nift reddo gratet. 


Vale. Fivizzani. Tertio Kal. Augufti 1705. 


AD 
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Ad lectorem 


I. • . 


P KM FATI O. 



iX omnibiK Conicis Senionibus cutv» aiW 


qua ciicuoifeptis folain Parabolen^ Klagni^ 
Archimedis induftria, ad. quadiates» ikia 
renUmeos fi^s xedanam accepimua % 
que duplici via, quarum polircroam juro 
mexltoque inferiberes Pariti*» 

Ict fer Infiniid T nanguUy iti) iiqpidem teli' 
deducit Divinus Ule Ceumetxa, ut Par»> 
boUcum fpatium intinitx fetiei Triangulo^ 
tum in quadrupla ratione decrefcent.njiL» 
aquate demonftrct , adedque maximi infcripti epitritum xenun» 
det. lifdem ego veliigiis infiftens analogiam hanc promovete , Ac 
ad rcAiones alias exporrigere olim decreveram, HyferbtUrqKt- 
dem fer tnfimtas P^trubvlas^ Ctrculi oeni fir infimtus Hyferiahtt 
Quadraturam brevi libello complexus , cui jam defervientes tar> 
bula prima figuras, ad priorem editionem, are incifas habebam ^ 
omniaque pralo parata , ac pen^ commifFa reliqueram. Cunu. 
ccce apud Amicum optimum Celeberrimi viri Nic. Mercatoris 
Logarithmotechniam offendo, meamque de Hypcrbola ad intim- 
tas parabolas traducenda cogitationem , quam mihi primb ilLuxif- 
fe credderam , jamque apud amicos invulgaveram, & i» qua^ 
praecipuum iibell^ iUms nervum conftituciam , ab illo jam prseocr 
cupatat» invenio j, meae itaque lutivitatis moras IncuPans,, deLb*- 
bclli dlius ed t<one fexi defpeveram ; Amicis nihilominus aliuid 
Aiadcntibus, & methodi, qua hzc demeffraveram , abohtionenti 
penitus>aon ferentibus, cedendum duxi,aAum tamen agere ne.» 
videret, quod tum mihi palraaiaum fuerat , & principem libella 
iocun detinebat, vclut mintis praecipuum habere, & tamquanu 

vul- 
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vulga tuiii, c fua Icdc In dalcciri libri detrudere coaAus fui ( non 
fervati in prima editione incifarum jam figurarum ordinis<auram ha- 
bes ) & praeterquam quod preoccupatx jam Hyperbolice Quadratu- 
re per infinitas Pacabolas loco aliam mihi proprii , & in Hugenianis 
przindicatam fubllitui ope fimplicis TraAorie facillimi exequenda , 
( qua mihi adhuc integra manere tunc arbitrabar fed in AAis Lypfie 
109^. moV indicata inveni ) nova rurfus acceflione utramq. Circuli, 
& Hyperbole Quadratura cumulavi, illam etiam ad infinitas Para- 
boias , hanc pariter ad infinitas Hypcrbolas traducens , ut jam utroq» 
modo utraque Sefiid dimenfionem quaiemcunque fubiret, largiori 
etiam deinceps manu in digreiTiones profufus, brevemque de Cur- 
varum longitudinibus dimentiendis Appendicem adiiclens ,cui in 
hac editione aliam adhuc ben^ longam De Transformatione cur- 
varum linearum, & fuperficierum adjunxi, 20. Theorematibus ma- 
ximi generalibus comprehenfam , prxter alia multa ad utriufque 
Spatii Circularis , & Hypcrbolid menfuram , infinitis quibuf^ 
dam progrelliontbus concludendam, attinentia, qux fuo iocopal^ 
fim inferuiy.ut in tam varia rerum fegete certior elfe poffem, ali- 
t]uid faltem antea non animadverfum k me proponi . Quamquam 
poft tot hujus fvi acutifiimos Geometras in argumento prarfcrtiin 
tandiu, & per tot methodos exculto, difficillimum fit non in^ 
eafdem penitus cogitationes inddero, praecellbribus nolitis com- 
munes, nec ullius tritas veftigiis femitas recalcare. Monuit olim 
Philofophus I. Mtthor, tex, 8. Honfemcl , ncc bts yueqae r.trb cuf- 
dem oftHioner reverttfafiar tn btminibHf , fid infiiMttei , Dcliriuni 
hoc ad fuam de mundi artemitate fententiam facile confequens, 
dempta illa infinitatis exaggeratione. Oraculum erit, cujus verita- 
tem, & in dies experimur, & fera poderitas cumulatiiTimis exem- 
plis aptius confirmabit, quandoquidem tot Veterum- Philofbpho- 
rum fententias hac itate denu6 in lucem alTertas videmus , 6 c 
pro novk propofitas, quarum non rudia dhmtaxat fpecimina,fed 
exprella lineamenta,inter antiqua dogmata i Plotarcho , Seneca, 
Aritlotele, aliifque relata frequenter occurrunt, atque integra, 
nt fufpicor, fyftcmata feri haberemus , nifi illorum philofbphi- 
ea commentaria nobis Antiquitas invidiUct. Licit autem nullum 
non moveant lapidem Critici, ut Plagiarii notam propterei ini. 
ejufmodi Neophilofophos transferant, quafi inventionis gloriam., 
affcflaverint ; non video tamen quid obfit, qudminus & abfque 
privia Veterum idem fentientium notitia, vel animadverfione.* 

iiL^ 
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In eas cogitationes Viri Claridimi per fe venire potuerint ; nec. 
facili adducar, ut credam, quae omnium oculis proftant, nec ullo 
ipforum artificio aboleri poterant, inanis , & paucorum hominum 
zcfpeAu ad non ita multos dies viAurx gioriolz fpe , data ope- 
xa. Prudentes Viros difiimulare liuduUre. Utcunque tamen ea res 
(it , quz me nullatenus tangit-, certum eft , res philofophicas 
diverlis hominum fententiis obnoxias clTe, atque ut eft hominum 
varium ingenium, diverfas plerumque de iifdem Nature efTeAi- 
bus opiniones variorum mentibus innafei, eorumque geniis arri- 
dere , quari & difficiliorem effe in hi$ confenfum , nifi alius ab 
alio acceperit , & formam, quam imitaretur, attenderit, unde...r 
illud vulgatiifimnm: FactUur ^ quam tuter Pbtlofof bos j inter Horo- 
logaa conventet. At in Geometricis non facile id modd, fed pror- 
fus necelTarium ell, & Ii integrz Mathematicorum diverfillimis 
terrarum locis agentium myriadi ( nec enim fimul id hominum., 
genus habitare lolet , fed hac illae fpargi ) idem Problema fol- 
vendtim propofueris , eadem erit , qu6 ad rem ipfam , omnium fo- 
lutk}, nec fieri poterit , quin multi in methodo, & via foiutio- 
ais ultrd conveniant; neque alia fortalTe caufa cfl, cur plurima 
V in hoc genere <i multis prxclarifTimis Viris , velut nova quande- 
que edita (int , quz dudum a^ aliis prxoccupata jam fueram. 

/ Nam , ut praeteream lites innumeras , qux deCycloidis inventio- 
ne & menfura, Italos inter & Gallos, exortf funt, illis Gallico, 
& Torricellio , his autem Merfenno, & Robervaliio hanc gloriam 
tribuentibus; ut omittam celebrem quoque controverliam, de Al- 
gebrz perfcAione , quam GalliCartefio, Angli Hariotto,& Oug- 
I thredo vindicare conantur; annon inter Gallos Cl. Mathemati- 
cus Petrus de Fermat Curva Geometricam a fe uno ante alios reflifi- 
catam , Dilfertatione peculiari anno 1660. edita, & inter ejus Opera 
pofthuma anno 1679. iterum hnprefla profefius eft , ciim tamen jam 
anno 1657. GuglielmusNeillius in Anglia , atque anno 1659. Heu- 
ratius inter Ratavos , edita de hoc argumento Epiflola Clartefiaiue 
Geometris fubnexa, idem przfiitilTent , & quidem in eadem fpe- 
cie Curvat , hoc ell in Parabola cubica fecundi ordinis ? 

Obftupuit Infignis Geometra Vincentius Viviani , cum illi 
apud Pappum Alexandrinum Matbtm. ColleCl, hb.q. prop, 30.. 
ollendi, portionem fphericae fuperficiei , quadam fpirali inter- 
ceptam , exaAx quadraturae capacem , quippe dari trianguli 
^tuplam demonftratam extare; nam in libello De Foruicum^ ^ 
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atttiett/ioHt Vir CI. i fcprlnttan 'portiottes curv« fuperflclei fpherU 
cx ver'^ quadrabiles a(rigm.ta& fuiffe crcdktcrac.. In ftuporem p»^ 
rlcer addu6lu5 cfTec CTuldtmis celebris Mathemadeus Soo Jelu ^ 
f^uls Ipli Regulam fuatn , de via centri gravitatis , qua dum iiL. 
magnitudineni genitricem, prodit quantitas figurx genitx , apud 
eundem Pappum tn>Jlne Prttf.hbtj.non obfcuri indicatam. ofteri- 
dilfet. Par adm ratio Gregorum k S. V incentio ejufdem iiHfatfiti 
Sociun, atque egregium Geometram fubire poterat, (i prxciptM» 
do-^rinas fius de infinitis geometricx pragreiimnis terminn , df 
de da ‘Iu plani in planum, anno 1^47. editas, jam i Torricelk) 
anno 1544. & k Cavallerio anno pfxofienfai notaffet* 
Nonnulli vix adducuntur, nt credant, prxclaruillum Poetam, no* 
ftrique Pirani Lvcei Mathematicum , in Theoremate de momento- 
rum radone ex ponderum, & dillantiarum rationibus compotita, 
cujus inventionis gloriam tibi adreripTerat, cum Galiixo, Cavalle- 
rio, Antonio Rocca, TotricHllo [ d quibus id arrte fra^d;ttlltl,dr 
ufuroatum ofiendit Viviarkts Th Satitt Vmiv<rr> frafitfU } ttltrO 
con'enfiire i cdm tamen id , citra ullam plagii Aifpiciotiem , even- 
tu facillimum fuadeat obvia cuilibet, ex prinirs,va!gatifqueiWe« 
clianxx principiis, diflx propofitionis deduftio. Quidfi imcil^e- * 
rmr, totum ejufdem Autfloris argumentum De 'Rejijlenint Bohdv^ 
rvm, quod anno i 66 q. publici juris fecit, jam ante oAo annosa 
D. Blondello pr.eoccupatunt fuilTe , qui klcm Galikd fphalina de 
Solido parabolico xqualis ubique rcidicntix , etiam ciim ulrinquc 
fiilc tur, prior detexit, & fnb rogato Solido elliptico emendavit? 
Editus is liber ell in quarto apud Francifemn Gloutkr in Aula pa- 
latii iuxtaxdes Senatus Principis MDCLXIt fub hoc titulo. F,B, 
Epiflolu ad r. Vy. In qua farno' d Galdlai propnjtuo difentilur , ar- 
ca naturam lineiCf qua trabes Ceeari debent^ ut fsnt tequdhs ubtque 
rejT/Ientiee : (A‘ tn qua lineam illam ^ iieti quidtfm pttrabtdicamyUt tpTv 
Galtleeut arbitratur ejl ^ fed elliptttameje demm/lrattir ; hcque di-' 
verfo medio [ quod magis mireris } nec ad modurrn variis diagram- 
matum formis utriufqucdcinonftrafio procedit. Sed & in libro, 
Regiis Typis anno ri^6. Parifils edito, cui titulus Reeueif dcj 
Tlnfieurs Traidfzde MalbeymUtqste ^ Mcta BSoftdeUi Traflatus 
fa)r.6r>. rccuditiM", & (criptas Fame Vtrnmandnram prtdie idur 
fextiles anni indicatur; tum pag. 6q, alia ejurdem Epidolal 

in idem 'argumentum data Paridis r8. Julii s66i, affertur, ubife 
fatetur arrte duodecim annos ( adcoqne «fmo 1^49. Idcft 20. an^ 

nis 
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It» »fite Mathematici nofttMibtom] elabdrafle volumen de Refiftcn- 
• tia folidonmi , ciquc titulum addidifte Galtlitut Pramotnt ( quod 
nirfus coincidit cum titolb , quem noftcr Mathematicus libro fuo 
olrm prefigendum fuUft in tref. monet, Galtheut amfhatut ) eiu. 
ipfamet ejus verba , quK reictibere non piget, ob infigne, quod rc- 
rerunt, Gaflendi de Calilfo Elogium; Ayant pour te-jujtt nm- 
fofi /e linre , que vout avet, ved freft i vfire donne a» ptbltc tlp i 
flus de douz,e ant ^ que j’ appelle GzUl^MiProtnotMs de Refiftentia-.' 
Solidoram, & qui pouvant qutlqne jour ejlre ntit en lumen ,. fera 
afe% tomotjhe ma ntennoijjante ,&h refpttl , qut jt pone « liL. 
memmre de xe grand bomtnty que noflre bon Amj M, GaJJbndi apd 
pelloh ordinattemm te Platon de mftre Siecle . 

An rcferam,,Cdebeffhnum Tf d i yn i l i atifi uni tn AtlirLypJia 16860 
pro novaCutva aree quadrabilis propofuifle eam, qux nihil aliud 
ed, qn 4 m Ungabt cylmdrica expufa , dndum AVailHio, Fabrio, 
dc Stephano de Angelis confiderata : nectton in Aftit am/ idSy. 
partes LtinuI* Hrpoctaticx quadrabiles , velot rem Geometris 
nondum antmadverfam, aflignafTe, & quidem eadem methodo, 
& conihudione, qua D. Arraiius Oc Lhrnne jam inde ab anno 
1^4. in fua amzna Curvilineonim contemplatione idem expedie-< 
rat? An obfervem , in h/dem Afhr anno 1700.. iterum ut no*- 
vom adduci eandem partium Lunulx Hypocratic* quadraturam 
ii D. Penk propofitam in Eplftokr D. VVallifil ad Sloan , cUm 
notjs David Greprii, Sc Cafuelli: eundemque VailJfium. jam an- 
no 1670. tn Mechanica pan. z. prop. jr. fibi tribuiffe conftifoAio- 
BcmCylindrojdishypcrbolic* per Tomom faciendam, quamprz!* 
cedenti anno t66g. tn Trtmfafhonihnt Pbtlofopbtttf num. 48. edi-* 
derat Chrlftophorus VVren Re^rat Societatis Collega ? 

Ad co m memorem Mathemancorum noftri fxculi Principenu 
Lelbnhr.inm In Afln Lytfin t68^. Menfe Hovembru vclut novum 
Lemma vnigafle, quod centnfm gravitatis duorum ponderum, 
lateribus trianguli, per qu® , medio fime , utrumque trahitur, ho- 
mologi proportionalium, femper fn eadem horirontali bafi repe- 
ritur, quod iam DeChalcs, aliiquc Mechanici notaverant, iil. 
primis ver6 TotriceHiiTS hb, i» de Motu gravium ptop. r. ufque ab' 
anno 1^44. dcmbnftratuni dederat? An notare libeat,. quod a«- 
no 1A82. eorundem Adorum menfe lunio ptopofiiit idem Lelbtriritis 
prmcipium natur® per vias brevirnmas operantis, ad legem refta- 
ftionum applicatum, jam i D. Fermat animadverfum fiilfle, uc 
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«X efus Of eribus PoJIbumis anno 1679. editis pa^, 1 56. videre li> 
cet? An addam mirabilem Leibnitzii Algontamum infiniti par- 
vorum, five difTerentiaiem Calculum, ab e^cm circa annum 1684. 

*m LypTiW propoiituin , qui vocabulo, & cbaraAcre dum- 
taxat differt a Metnodo fluxionum, quam Phenix ingeniorum Ifaac 
Neuuton )am ab anno 1616. in Angha propofuerat , reipfa ver6 
penitus eidem congruit, iifdemque regulis fubditur, cundemque 
in omnibus prxiiat efferum ? 

An adilciam Clariirimum Geometram Hofpitalium , tum muln 
fuis Operibus , ex Magni Bernoullii , & aliorum penu , inferuiflc, 
tum ver6 bite^rum Iniirumentum ad multifeAionem anguli, per 
modum Circini , quibufaam mobilibus aequalibus regulis infertis , i. 
DoAifs. P. Thoma Ceva Soojefu dudum excogitatum , atque an- 
no 11595. pt^culiari libello expolitum , & anno 1699. inter ejus 
Opufcula Mathematica recu(um,im6 & Aiiss Lypfite i6g^,Men- 
fe Julii inditum, eadem forma & conllruAione , atque ufu, nulla 
primi Au 61 oris mentione fa 61 a,in 7 'r<</?.^Mii/jr/roSt^. Coh. anno 
1704. to. probi. 6. propoli tum reliquiffe, prout anno 1707. 
Pariliis editum videre licet 452. quo etiam in Opere hb. 5. 
prop. ij. 14. idem modus demonllrandl gencratim rationem^ 
fpatii parabolid,aut hyperbolici cujufvis gradus iid circumferip- 
tum, vel inferiptum parallclogrammum, ex harum curvanimfub- 
tangentibus deduAus vifitur, quo ego in Hugenianis anno 1701. 
Imprefsis cap. 8. n. 10. & ii. ufus eram? 

Quid addam de Cl. Parentio, qui anno 1705. inDirquif,¥byf. 

& Matbem. p. pag. 479. generalem complanationem conicx 
fuper&cici rcAx, per comparationem ad fuam ichnographiam in^ 
proportione lateris coni ad radium bafis delignavH; id quod ego 
jam anno' 1(598. inveneram, & 1699. inter Vivianea nollra tu Ap- 
pendice de Fornicibus Conicis edideram, ac dcmonftraveram^, 
nefeius idem,fub aliis terminis, tu Atlis Lipjiic 1(596. k D.Joan- 
itf Bernoullio, fine demonflratione , indicatum fuitfe? Quid d&^ 
Curvis ex fubrangentium ad ordinatas applicatione ortis [ quas 
ego in Tdugenianis CorVclatas appello ] primQ a Jacobo Gregorio ' 
tu Geometri* Parte iiniverfali publici propofitis, tum inter Ro- 
bervallii vetuftiora feripta repertis, qua de re ingens inter David 
Gregorium , & Abbatem Galiois controverfia de plagii crimine 
fxatatien ,in Monum. Academi* Regi* ScienU Pan/", aiini 1703. 
enarrata? (^id de Egregio Geometra Bartholomio Intieri, qui 
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anno 1704. in fuo Apollonio Promoto , Parabolas Hjmerbolas , St 
Ellipfes (^iufvis gradus ex totidem Conis novarum (pecierum fe- 
carc docet) cbm idem Cl. D. De la Hireanno 1685. tn Appendi-' 
ce fui Operit de Sedtonthut Comat preftif ifTet , ut Eruditi Lypfien- 
fes loc, crt. ^notarunt > Quid de innumeris id genus aliis cxcuv- 

S iliS) q^uc vel meam notitiam) vel attentionem) vel memoriam^' 
bbeerfugiunt) vel confultb dillimulantur? 

Cum aute, ut V Vallifius EptJlAe Cyclotde ad Hu£en, animadvertit) 
nihil inventionis gloriz prxjudicet) qudd quis fe ab allis pr^ccupa- 
tum deprehendat) quia femper tnvenife Acumtnit ejl ) prunum^- 
tnvenijle Fortuna y non erit) opinor, qui hxcinie fuperius nota-- 
ta fuiflh fufpicetur) ut ClariiTimorum Virorum inventis quidpiam' 
propterei detraherem) fed unic^) ut facilem hunc in rebus geo» 
metricis Confeofum pluribus exemplis confirmarem; qutbus certi' 
fiquis attenderit; mirari delinet )qu6d & ipTe in Hugenianis Lo- 
glflicx proprietatibus demonftranais ) aut cum D. Carri ( ut Ly- 
pfienfes notant anno iyo 6 . ) aut cum P. Nicolas [ ut indicant Fa- 
rifienfes Colleftores anno 1707.] convenerim: cui & illud con- 
fequens eft*) ut In eodcm argumento tam O. Carre ) quam P. NI-’ 
colas coinciderint ; quimquim irr methodo demonflrandi , tum Illi 
inter fC) tum ipie ab utroque plurimUoT diliemus ) ut nihil) prx» 
ter argumenti partem ) nobis commune videatur./ 

Sed quid his immoror? Innumera fiint) qu*) rerumr geometri-- 
carum contemplationi incumbenS) permelprum inveneram , atque 
inter Adverfaria mea retuleram ) ou» poiimodum i Clariflimis 
Mathematicis dudum antmadverla) & publico 'iam confignata fu-- 
iffe deprehendi, atque hxc,aut prorfus rupprelTi ) aut liqua occa-' 
lionc in Ilicem alfcrui, non dilTimulavi primorum Auflorum No- 
mina, iis Inventionis Gloriam deferens, quos par erat fua forte 
gaudere, nec impotlerum dilTimulabo,. fi tale quid ante mcarunu. 
f)>eculationum editionem animatfvcrrtre condgerir ; qui autem^ 
me, & mea norunr, non arfeb curtam mihi (uppetere feiuntre- 
rum eiufmodi fupelleftilcm, ut ex alieno cenfu quidpiam corra- 
dere indigeam; otium, & facultates defunt ad propria edenda, 
tantum abeft, urab exterorum laboribus mihi vindicatis gloriam- 
cxpci^lem. Erunt alia fortalTe, tum in hoc, tum in editis antehac 
opufculis nodris , vel in poiimodum edendis , qux, vel alii Geo*»- 
inetrx prxindicaverint, vel plenius fortMIluftraverint, nequi in^ 
his ego palmam ulli aut praeripere , aut contendere aufim; quid- 
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^id ad Tc pertinere quisiputat , uUr6 refunut , mihi quam qus 
VQLUcrit partem relinquat , maximo rnilij bonori erit vel cum Cia* 
riilimis Vix'a conlenlitlc, & qua« ipii fpe<;i)U.tiones i fecretloribus 
Analytic» tnclauris eruerint» e communibus propemodum » atque 
in omnium ufum patentibus Ccometris promptuariis [ non tamca 
ex fola Cavalleriana Indivillbilium methodo , ut Parihenfes /oe* 
at. pronunciareaufifunt, ex fola quorundam diagrammatum fpecie 
id fufp.cantos » fed ex variis metbodis , qux paflim divcr& in hi^ulie' 
propemouum capitibus occurrant» ad legentium utiUtatcmmaxin. 
mi accomodat s, ut plurium Matbcmaticoruip cpnfcnru probwe. 
poifem ] mini denvalie, lerumque abllruliihmarum faciUunas dc* 
luoniirac.ones ad omnium captum, &gudum accomodaile < 

Ad omnium captum, inquam, ad omnium gultmn^ncd me Ur 
men latet, nodra 4 paucis legi, 4 plcrirquc autem velnimne ob« 
fcuf.tatis mnmulari ; quod potiori jure m hujus UhclU confpeiU». 
exclamabunt , d vel arwlytica xigna,vel feries ilU» inhmWE m oeu* 
los incurrent , qmbus has paginas non rara unplerc coegit Argu- 
menti , quod h C traftamus , natura ,Sed fpeiSrafunt tuee trepkUn^ 

' tiuiH timore ubi nullus ed tmor. Qpid facilius ell, quam pet fi-, 

? jnum + additionem quantitatis requentis iflteihgere , per fignum 
ubtraaionem, per notam s xqualitatcm, per lutcrpunAioncnu 
analogifmum , per conjun^ionem litterarum ipfarum multiplica- 
tionem» per feparationem ver 6 , aut interpofitionem lineolx, di- 
xxfioncm? H?ec vel vulgaribus Algebrillis utis funt familiaria: & 
fiqu» a ia , pr?rf«rtira ad calcem hhri, nova figna ufurpavi, eo- 
rum fignificationcin in Monito 5 , i. opportuni aperui, & ne- 
C£iAtatem»ac convenientiam mutand-e notationis ailignavi, cujus 
ipfamct comparatio cum notationibus eorundem terminorum m_. 
pitiors cditiqne,ad hoQ feriptioais genus intclligendu, plutiuium con-’ 
feret. At cUderentiaUs etiam, Calculi charadicrifticam af.y, 
cjufdemque diderentiandi , & fummandi modum quandoque in- 
f^rui , ita cd : utioam ia praecedentibus etiam opufcubs meis infe- ^ 
rcre pqtuidem •' at tum ems metuodi arcana mim erant bnpervbt, 
euAC ejus ufu, ftufluque perfpeido , quidni inter alias mihi fami- 
liares owtUodos & huic Ipc.um facerem ? Deinde apertilfima ell 
notatum ejufmodi figniticatio, cum nihil nili ipfius x vel ji dide- 
reatiam iqfiniti parvam fignificent , Calculi autem leges ipfas., 
fi attenti, iiittofp-xcris , atque hunc Traidatuni evolveris, data^ 
opportunitate expofitas facili invenies, nili a CJarjfs. Hofpitalio 
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in Traftalu De Infimti Exiguis illas pleniOs explidintc repetere vo- 
lueris I vel cx Libello noftro nuper edito De Infimus Infinitorum^ 
Infintteqne Vurvorum gradibus, ubi ejus methodi fundamenta, 
qua ab aliis fupponuntuT, a nobis demonftrata invenies. C*te- 
rdm pauca occurrent, qua alia , quam plani Geometris EIcj 
mentorum , & nonnulla Conicorum cognitione indigeant ; fiqu* 
ver6 obfcuriora manferint, hic ipfa per faltus tranfniilla sequen- 
tium leilionem, & intelligentiara non morabuntur. Frequentes, 
quibus induigeo, digretViones prima vice omittas omnino licebit, 
UT propofitionum ad Quadraturas direfte pertinentium filum nen 
abrumpas, fecunda autem vice & hifce intelligcndis operam non 
inutilem collocabis , cum res fcitu dignilTimas , & Geometri® 
non folnm, verum etiam 1’hilofophii promovendi aptillimas con- 
tineant, nt aliquando fortalfe apertius demonfirabo , nili Leflo- 
res mei perfefe methodum animadverterint . Quod autem ubique 
paflim piwedentia opufcula mea fuppofuerim , & doftrinarum in 
illis expofitamm velUgiis inftiterim, id mihi nullo, ut arbitror, 
vitio verti poterit , jure fiquidem Auftori cuilibet permitlb ufus 
fum , quo & in fequentibus opufculis uti pergam , ad hunc etiam 
libellum Lcftore» meos deinceps amandaturus. 

' Jam nunc, antequam manum i tabula retraJiam , illud accurati 
in ipfo opufcuii limine animadvertendum cfle decerno, quas hic 
propofui , «& demonftravi , Circuli & Hyperboli Quadraturas , non 
veluti pricifum illum , & abfolutiira , definitumque horum fparid- 
jfum Tetragonifmum me divendere, qualem tanto hailenus liudio 
incafiiim Geometri quifiverunt, quemve irrito, & ridendo cona- 
tu Cufani, Bovilli, Orontii, Scaligeri , Fort? , Berti, ceterique id ge- 
nus Scriptores [a Mathematici vocabulo Scientir ipfius honor Irtc 
abilinere nos jubet ] in fe fufeeperunt , nec ilio pnfertim fecnlo 
ex^eflandus fuerat, cum Geometrif tot preiidia deelfent, quot 
potlmodum a fummis Viris ad hujus Scientii amplificationem ex- 
cogitata funt, quibus adhuc, etfi maxime abrtrufe veritates An- 
tecelforihus noilrls inaccife in aperto jam pofiti fuerint, complu»- 
ra tamen addenda fupcrfunt,ad hocut^adraturanim negotium 
numeris omnibus abfolutum fperare poflimus. Id autem diferimi- 
nis interell inter has, & Paraboli Qiiadraturam ab Archimede 
per infinita triangula , ut fub initium monebamus , exh bitam , qu6d 
licet tum noilre V tum illa Archimedis , per infinitam feriem qua- 
drabilium fpatiorum procedant , illa tamen , quum terminis con- 

iJmJt tinui 


Digitized by Coogie 



( xviii. ) ^ 

tinuir projjorthMralibus conftiret, in un*m fummam commode, 
expediti redigi potuit , q*re pnafaiB Parabolae Quadraturam <ie- 
finiret,.notlre vcr6 non item, fed valores tantummod6 quantum- 
vis accuratos , feu in quentam Hyperbole , & Circuli Quantka- 
Cem ita oonvergentes, ut diiferentia infra quamlibet datam con- 
tinui eirtenuetur , prebere polfiint, fua quidem facilitate, & ge- 
Dcralitatc commodos, in fua fpecie perferos , pulcherrimamque 
horum fpatiouim proprietatem aperientes , at<pe eo nomine mi- 
nimi contemnendos, ulteriori taincn orca uiuimodi fpatiorumdi- 
menfionem inquifitioni' aditum non proclutieirtesycui ut incumbant 
Geometre, novis fcilicct adhuc incompertis methodis Jigurarum 
quadraturas perficiendo , etiam atque etiam hortamur , ciim is de- 
mum precipuus Geometrie fcopus, hzc ineta;{it« 

Interea, dum non meliora fert aEtas,hec damus, Qmp , giiamfi 
ahejih utihtar ^ pr')pter tffoj demonfirattantr .dtgnu. Cunt^ ut rec*^ 
funtur , multJt emm aha tn mathematteti difcrfUmr oh hac tpftou^ 

& non ob aliquod aliud recipere confuevimut,^ ut inquit Apollo* 
nius Pergeus epift. ad Attalum lib. 4. Conicoram.prcfixa : ut vi^ 
deas 4 veterum Sapientum dodrina quam iongiflimi illos rece- 
dere, qui nunc temporis geometricarum fpeculationuth inutilita- 
tem damnare folent, atq.liEC itudia inter litterariarRcipublicc pro- 
ceres parcius colenda fuadorc conantur, eo praetextu, qudd majoris 
momenti , quantum iplis videtur , inventiones, non Geonietris>,aut 
Analvftis, Icd meris praAicis, fcu mechanicis debeantur. Fehcat ' 
arter ^ ajebat ille ,7? /b/i de ‘tpfit judicarent arttficer ! At pleriquc, 
■five ad has profundiores contemplationes cibtuUiis ingenium d na- 
*ira fortiti, five perferendi, ad ipfarum penetrationem, laboris ' 
pertefi, cum tamen fe aliquos efle, in omni dirdplinarum parte, 
videri velint, ne quid magnum ex litteraria fupelleiflile fibi dee!^ 
fe, ob hujus feientiz defeftum , rccogtTofcant, inter minus profi- 
cuas, aut prorfus inutiles, imd ( fiqua iis fides ) quandoque noxias 
cognitiones,'omnem putae Geometrie, & Algdbne Methodum re- 
■cenfent : .fii^lique cujiifdam imaginariz Reipublice Diilatores, de 
opthno Scientiarum guftu, ex ipforum przhididis, fentiendum 'efi* 

•fe decernunt , ac leges , in addifeendis cfifciplinis, ex iprorutn_. 
qirtfcripto tenendas, audafter pronundant, 'Horum errorem di- 
ncam, an infaniam, eleganti pariter, ac foUda parenhcfi confitta- 
■vit ’D. Fontandle mPrcef. htfl. Acad.Re^. 1699. cujus verba huc 
•libantCT 'transferrem , nili jam Icngids progreflus , Ledorum tzdio 
1 • par- 
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fecatur Logarithmica > ac generatin ^ fi relatio ordi> 
mtarotn ad aseoi , mutetur in relatione» ordinatarum 
ad curvam , ex cylindro lupet pofteriori curva exdta« 
to lecabitur unguiaris ruperficics , definens in curvam-* 
priorem , qu9 diveifa partium fuarum politione jacebit in 
plano fecante: idque ex methodo tangentium inverfa h- 
cil^ deducitur, canti^m «nira curva determinanda eft,cu> 
jus tangens s fubtamgenti prioris corv; datf , ut hjc cs 
illhis cylindro abiiundi queat} idque infinitis roodn ha*- 
beri poteft , pro varia axis aflumph longitudine , fii pofiki 
tione, ejufquc proporuonali fe^ionc cum axe curvg da*- 
. Similiter, translata figura data in quamlibet cylindri» 
cam fiiperficicm ( vel «tiam in Conicam redam , ut aiiks 
docui i» «Mdem Eftft. Ctom, ». 7. ) ac perpendicularibus ea 
quolibet ejus cutv{ fic complicat^ pundo in ahquod pla- 
num [per axem, aut diametrum, aut ordinatam quamlibet 
bafiscylindric^, autconic9,qua libuerit inciinattone, trado» 
dum, vel aliud huic parallelum ] demilfis, genevabmircylin- 
drica qufdam fuperficics,quxin planum «.xpaoAi curvam 
exhibebit divetfxnaturx,led priori adamulTim xqualem. 

Sed cdm non fcraper hoc modo res geometrici expe» 
din queat, binis dumtaxat modis infinitas hujus Betno» 
ulliani Prr^lemaiis Iblutiones didk Theorematibus i4,& 
ao propofuific, ac demonftralTe contentus ero , qux (>at- 
gtanz , & Bernoullianx folutioni , i» Aclts 
Mevfih. , dudum publicatx aduingi for» 

talTe merentur , fi qux ilii pofiulant, vel alfumunt, cun_f 
noftiis conftrudionibus conferantur. i ' 

Nimirum in folutione Craigii monetur, »r froAz talis 
ajfttmatar walor u, du, dr 'dttermtnatis at o*- 

loxts qwtmtitatam d x , d y fiat fatmaabilts * quam conditio» 
neqi D. Bernoullius xqub difficilem , aut forti diffiuiio^ 
rem ipfo Problemate pronunciat , unde Aiain ipfe fabdic, 
% motu quodam oheftiouis , & Jabrtftioah idem Vir 

s : Cl. 
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Cl. ingeniosi excogitavit, pendentem , cui &duo Pofiula* 
ta promittit, quotum fecundum eA yCtfrvMm algebraicam im 
f/artes qaotcanque aque amflas fecMri fojfe , eo fenfu , ut ex- 
trem^ fedarum partium normales angulos xquales conti- 
neant : id quod fatis difficilis indaginis non nemini vide- 
bitur ,.cOkm pr^ter fe^iones conicas, in quibus ex ptof.$o> 
hh. 2 . Apollotat xoaAit modus id exequendi , in aliis cur- 
vis non datim fefe obviam proponat praxis, & metho- 
dus di^x fc£tionis,ut non poAulandam, fed indicandam^ 
ac demonftrandam quis pr^ (umere polTeti unde & aliquam 
in praxi moleliiaRi id quandoque allaturum fatetur ipfe^ 
Bernoullius dtSorum Adorum pag. 359. 

Quidfi ergo independenter ab cjufmod i motibus obre- 
ptoriis , aut fubreptoriis , quos vetetes Mathematici ad 
geometricam Problematum folutionero xgt^ admififlent, 
& abfque prxdido Poftulato fecundo , per folam invenr 
tionem verticis datx curvx ( qui habetur ex maxima ,aut 
minima ordinata ad redam politione datam , per metho- 
dos jam vulgatas ) doceat quis modum geometrici deter- 
minandi punda lingula Curvarum motu obreptorio , vel 
fubreptorio genitarum, nonne operx aliquod pretium fu- 
turum elTet ? Id nos jam fequenti conftrudione prxftitille 
confidimus , ex qua alii innniti modi ad foivendum Bec- 
noulliamim Problema deduci pofsunt. , 

. Efto igitur cur- 
va data AMD, cu- 
jus extremx tan- 
gentes AC, DC in 
pundum C con- 
veniant. Pofita ip- 
fi DC=;CO,jiin- 
gatur DOjfecans 
^curvam ini P. , & 
portionis P M P 

vcr- 
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vertex fit Q ( in quem fcilicet incideret maxima ordinata 
curvz.ad pofitione datam DP ) critquetangen$CQ,B ipfi 
D P parallela j adeoque'ad priores tangentes zqualiter in- 
clinata : ordinetur jam B E parallela AC, longitudine squa- 
lis ip(i BD: mox rurltraduda quavis alia curv^ tangente MR, 
ad punflu M ipfis A, &Qinterporicum, ponatur fimiliterOR 
= RHj& jiinda pH fecet curVam in K ; tum portionis OQK 
determinetur vertex 1 , (itqiie I L tangens cur vz ih I , quz ad 
utramque' tangentem O R ; MR zque inclinabitur , & fa- 
&A tangentis alterius portione MS lE, ordinetur pa- 
rallela eidem A C reda Spr^LD; eademque methodo alia 
fimilia punda F, determinentur. Perfpicuum eft,curvam AFE 
per hzc punda incedentem , eandem ipfam elTe , ac quz per 
motum; obreptionis curv^ Q.O fuper ^qu^ amplam A MQ, 
h D. Bemoullio. defcribitur ; itaque erit illa algebraica , pe- 
rinde ac data A M D , atque huic ptprfus {qualis . Quodfi 
ad contrarias partes conftrudio fieret , nempe It Q verst^s 
G fecareturs QB,&ab M vebOisMfumeretar ~ MSvel 
I L , atque ad inferiores partes ibidem ordinarentur B E ,S F 
squales ipfis BO, LD, oriretur curva zqualis difFerehti{ 
curvarum A MQ,& Ql D , quam motu liibreptionis Vir 
Cl. defignati unde fi fupponacur dau QJO,pofitaQMA 
ejus dupla [ per duplicationem ramorum ab eodem pun- 
do, velut B, exeuntium, & ad curvam pertingentium], 
orietur hac arte nova cdrvus eidem datz Q1D> Qut^ 
erat'inveniendura . 

* F INI S. 

• ■ .. . 

DEO VERITATIS GLORIA. 


Qiiit leget hsc} Mi* tm ijlmd ait^ MemoHtrc*le . Nemo? ' 
Vel d*Oy niel nemo: tmrfe^ & miferabile^ 

A. Pctfius Sat. X. 

AP. 
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approbationes. 

nos D. DAM^SCiHVS Dt MUTUS 

Ahh»s SS. Hippolyti y & L»nrcntii de ta'ventUy& 
totins Catmtldnlenfis Ordims Ctnerttlis . 

C UM opus infcriptum QtiadrMiir» Ciniili y & HypteUs 
U &c. P. D.Guidonis Grandi m Pifano Athcneo Le* 
ftoris , & noftr* Ck)ngregatioiMS Monachi , -aliquot ex ea- 
dein Congregatione S. Th. Magiftri, quibus id commiflum 
fuit, recognoverint,. & in lucem edi poffe probaverint, 
facultatem facimus, ut Typis' mandetur , fi i», ad quos 
fpc^at, videbitur. Datum Pavenus ex noftfo Monatte- 

Jitr SS. Hrppot & Lau». /die 8. Apriks 1703. 

, 5 . ■ 1 1- 

P. tk J 4 »tut Mluts €enep, C*mdd. 

luco Sigilli. . 

P. "Muriut Tetix Terrori Canctll. 

i Atifribal de Lanfranchis ChiccbuE 
*■ Canon. & Vicai. Gener. 

■ - . r . . ■ , . •! 

^ ■ imfptwuitir . CnaccU. S. OS. Pifiiium . 


Reimprimotor. Ant. Franc. Palmerini Vic. Cen. 
Teimprimotor. Inquifit. Cen. S. OfF. Pifatum . 
Additiones Ant. Franc. Palmerini V. Gen. 

AddieiMtcs hofriwixoio. Vk. Gea & OS. Pif. 
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( Wi, ) 

pAcoendum aliquatulo juidiujren},.'Coa)p<indip dicaiB : Sckitturnni 
neftramm -utiUus in PifcipUnis Aftibufqnc {teriickndi» H.* prodit , 
nara fenCbiiiu «nagoitudinum affe^toB^Si quas vel Phyiica,vu:l Adio- 
ODinu , vcl Optica , vel Geographia , vel Nautica , vel Axcbitcflo»- 
aica , vel Mechanica rerpicit ^ e6 facilius, Sf certius deteguntur, 
qudperfeAi.oreit Methodus , quaslibet in abllradlp quantitatum ra- 
tiones invicem confecendi, cujufroodicftpura Ceoroetria,yclAna- 
1/tfoa, que gencrftUs ckuurpiauj.ifiCtru menti loco Intelleflum promo- 
vet ad V^erHcatt: inqujfttioncm '.unde piato veritlimi. di- 

xit : S/fttdf nMHwirar fej^rvgarei Mttmenatfdig .diotetiaadi- 

f^lr ^ , quod .unuiHuittrque 

Kfjhtet. Quodli auuKnt interint multe Matheraaticomm fpccula- 
tiones omni externo fruflu vacux,,otbvdcfeAura applicationis ad aiias 
Scieatias, quibus inferv i re pote tanf , mihi I proptcrca ip ta ru m p re- 
tio decedit, tum quia nudus jpfc , & (inq)Iex Veritatis fruftus, men- 
tem nortram 'finccri fui obicAi pabn1o‘fatis recreat, cujus Alidis 
Ciquis afueverit, non frudrii Ic in ib venandis laboraife .arbitrabo 
tur ; .tum quia non femper.fcurtalle inutilis .Qunfura ,dl quxlibet eje 
his contemplacionibus , quas ^otiolc Ineeniorum curiofitati dum- 
taxat .pafcendK intervire putamus. Apollonii ,& Archimedis tenv» 
pore Conicarum Se^UonumproF^etates in mera Geometrarum fpc». 
culatione fe continebant, nec ipfarum tangentes, umbilici , pro- 
poTtiorres, ad ullum Artium profet^um tefeiebantor ; mox tamen 
Balifticam , Opticam , Philol^hiamr earum inteeventu, ad pluri- 
ma -vitae civilis commoda promotas ihabemus,. Ciim prirad-dcCyi- 
cloidb natura -dhneniione, &rrei$^ificaUone eius.curvte , inter Ma- 
thematicos decertatum eft , .ilbs ^ad «cercendum , Aerili quadanu. 
contemplatione, ingenium laborare dixi(r«s,,4c, inutilem operam m 
dificillimonim Problematum folutione tentanda collocatamab ipiin 
pronunchifles ^'hinc tamen ofdHatlones horologiorum ad per^Sum 
ifochronisraum redaftas., emn^ingeati AftronDmiaBj.Pbylurtt-Nau- 
tic* , Geographix^ incremento., obtinuimus ; Cur ergo quaslibet 
Geometricas , aut Analyticas Speculationes ilatim , velut omni fru- 
Au vaoias, prxeipiti judicio damnabimus ? Cur Mathematicis 'In- 
ventioni gioram invidentes, eam in Artifices, Tignariam, Fabri- 
lem , Fuforiam exercentes , qulad ptaxim , & exceutionem fub- 
tiliflima illorum inventa deduxerunt transferemus? Ut largiamui;, 
non e(Te fubfcvibendum laudati Platonis fententiae., qui acerbi in 
£udoxum Gn'dium, & Aichitam Tarentinum.invehitur,quafi Phi- 

lofo- 
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( XX-' )' 

lofopbram proftitnHTent , ex qii6 Mathematicas difciplinas ad ufuitt 
mechanxum traduxerant, qus propri® ventatis contemplatione 
content® cfle debuerant: nemo tamen in dubium lurc vocaverit 
Pajpi Alexandrini doftrinam, quifr<e/. m Db, S.Matbem.Colleff. 
postquam diftinxerat, ex Heronis fententia, alteram Mechanic® 
Mrtem rationalem, alteram manuum opera indigere, & illanu. 
ouidem ex Geometria, & Arithmetica potiflimum conftare , con-» 
dudit: Eum qut in fupritdiflts Satntttt aprma atate vcrfututfity 
dr prudid as Artes calluerit, quique acri Jit ingenio^ optimum fore, 
& Arcbitedum ,& Inventorem mecbanicorum operum : idetfat,<\\xba 
iihperfeaas adhuc noftras Artes cohfpiciamus, ex neglefto ab Ar- 
tificibus profundioris Geometri® ftudio potiffimum pendeat. Sed 
jam de hac re nimis multa . Vale. 

INDEX Eorum, qui in prilenti editione Operi huicaccefferuriit, 

il^-\Ova'EpiJlola Hunctipaioriac : u •' ' ' pag. i\l> 

Typogrupbi Monitio ad LeCIorem, cum Ode P. Adamt.pag.viin 
A Extmpld confenfus variorum MatbematiCOrum d pag, xi. ad x v< 
Df utilitate Geometria d pag. xviii. ad xx* 

Pojlrema pars Scbohi Propojitionis I. fag. 

Corollarium Propojitionis III. '• fag. o. 

Schohum III. Prdpojitionis IV. De Scala Gravitationum. pag.ig. 
hlttma pars 'Monitt ejufd. Prop. »• 4* ' '■ [ , 

Pojlrema pars Corollarii III. Propofit.VII.cumScboho buic fub- 

- jundo in ejus expltcattonem, dr defenjiunem,uht de imagine crea- 

'ttonis ex multiplicatione nibili per numerum injfnita dp. ig.ad^q. 

Corollarium Propojitionis IX. • • . • • pag. jq. 

Demojlratto Circulans Quadraturf m pojlbumis Cartef.oper. nuper 
‘ propojitf, per infinita redangula, cum aha Circuli Quadratura 

- jerrattonemex infinitis rationibus compofitam, ap.iS.adqi. 

Monitum de m-va operationum analytscarum exprejfione deinceps 
adbibenda, ad typorum commodum d pag.^y.ad ^g. 

Sebohum fuhjundum Propo/itioni XVI. pag.6\. 

Bina propofit. XXIII, & XXIV. cu totideScbol. adnex. pro Quadra- 
tura Hyperboli! per rationem ex tnfinttts compojttam, a p. qo. ad q<5. 

Parergon Appendicis Prima. fag.9i. 

Tota Appendix II, qupXX.Tbeoremat. variifq. Coroll.Transjor- 
matinneiH Curvarum infinitis medis expedire docet , itp.guadiig. 
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P lA R S PRIOR 

. ’f.i f i » i i,' ' ' -/ > 

DE CIRCULO 

TROFO SITIO 1. 

/ rgtt 0 w$t^t»dimna jiB,BC *outinntt$ir in injSmtino.s4 

mimm iirmims CD, DE ^ MF ^e. Jit^ne ^mn^tnia 

‘ •! . • . * • 





ttftin frtftrtiennUi fcfi Jijferentinm frimn AB it fecunda B 
tpfatn frimam Magnitudinem ABy 

'Dito if[am A I aquari aggregato omnium JtmA iefinitotaru 
ittutiaoram AByBCyCD yDE &e. 

{ . 7 - '1 J - » • ’ 

P Oft Archimedem in poftrema Parabolae 'quadraturaiid 
fpccialiter de ratione ailadrupla dftendenteip-^ Pru 
mus, quod feiam, id generaliter notavit , ac' demdnftca* 
vit Torricellius de dimenf Parah. lemm. 17. mox Cavalle- 
rius in ftbol. ejufd. UmM.' hinc Gregoiius ^ Sando Vincen- 
tio , Cuarinus , De Chales , aliique variis methodis id 
comprobantes, quod & noa alilts fecimus in Hugemianit 
oofy-f, »•'.3^ 'Ut nipcff\|MijlD videri 'poffit-l^c qui^gaitn-» 
. 1 A ad< 
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2 Pars Prior 

addere, nifi gratam nonaullis futuram fperarem novam_» 
hanc phyficam rationem, idipfum confirmandi, quam,ob 
methodi varietatem adjungere non gravabor . 

Ex A , & B eodem temporis momento versi^s I move- 
antur duo mobilia K, L, illud quidem velocitate AB, 
hoc ver6 velocitate BC> itaque, ob fpatia velocitatibus 
propoitionaiia , uOi K pervenerit ad B, utique L reperie- 

0 © . 

A B S i £ 

tur in C, eritque mobilium difiantia, non jam AB, fed 
BC fecundus terminus progrclConis ; fimiliter ubi K pro- 
grelTum fuerit ad C , L pervenerit ad D, ubi illud ad t>, 
hoc ad E , atque ita deinceps, ita ut femper aliquis 'e« 
terminis propoGtx progreflionis intercipiatur inter utium- 
que mobile, quoufqucjdecrefccnte infra quamlibet magni- 
tudinem, fimul cum ipfis terminis, mobilium tfiftantia, 
in fine tandem progreflionis ,utriufque mobilis cemrum_. 
concurrat. Sit punftum talis concurfus I; ergo magnitu- 
do A I erit aggregatum omnium magnitudinum AB, BC^ 
CD&c. & quia eodem tempore mr^ile K velocitate AB 
percurrit AI, & mobile L velocitate BC percurrit BI, 
erit A 1 ad I B , ut A B ad BC, & per converfionem rav 
tionis, ut AI fumma omnium terminorum ad primunL> 
terminum AB, ita ipfe primus terminus AB ad fui cxccf- 
fum fupra fecuudum BCiQuare fi ratio magnitudinum &c 
Quod erat &c. , • 

S C H O L l O N. 

E X quh inter Mtrumque Koiilt^ente toncterfmn ^intereifUtur 
Jtmfer aliquis ex terminis dstla frogreftovis , qni mnltisesr 

dsne 




- — B(^itized43y‘ Goo 



De Circulo. q 

One fant ^deducebat olim Zeno contra AriJlotelem^quuJ 

fi ijnxltbet continua quantitas in fortes minores ^ac minores, jux- 
ta quamlibet frofortioaem, i» infinitum JeSiUs ejfet , numquam 
jtquila Tefludinem, unico licet palmo praeantem , afiequi pojfiet ; 
has pbilofofbicas tricat felici falsu pratergred/tnr ^ometria , 
imb ex hoc Zenonis paralogtfmo Tbeorematts hujus longe jucun- 
dijfimi demtnjlrationem dersvavtt, qua & Philofopbos docere^ 
queat ipfunsnset temporis ^ loci punclum, in quo Aquila ad 
Tefiudinem pervemet , fi nempe fiat , ut differentia velocitatum 
Aquila, & Tefludiuis ad majorem Aquils velocitatem , ita pri. 
pmm utriufque intervallum A B ad fpatium A I,& ita tempus, 
quo Aquila coificiet primum iutervallum A B,ad aliud tempus , 
quo Aquila percurret totam A l,&fic Tefiudinem affequetur ; 
Zenonis enim ratminto non conficitur , qubd abfolute numquam 
Aquila ad Tefiudinem fit perventura; fed qubd id contingere^- 
nequeat infra temporis , ac loci fpatium nuper determinatum > 
Q.nod enim infiniti fint termini , quid referti infinita etiam tem- 
poris particula , non quidem aquales, fed perinde minores , ac 
minores in infinitum us percurrendis infumentur , ex qusL-us tam 
non efi timenda infiniti temporis aggregatio , quam ab hfismet 
infinitis terminis percurrendis non efi infinita fpatii longitudo 
fperanda . Vide diQa d nobis in Hugenianis cap. 4. k n. 7. 

Obfervo nihilominus , concipi poffe alium cafum, in quo Aquim 
ia, quantumvis velocior Tefiudine, hanc revera numquam cfied 
queretur: fi nempe fupponatur , aut medium in quo fit motus , 
aut planum , fuptr quo mobile utrumque reptat , refifiere motui' 
sn ratione velocitatss sta fcslicet , ut momer.tanea decrementa' 
celeritatum fint proportionalia velocitatibus , quibus actu move.' 
tur utrumque , aut ( quod in idem reitt ) proportsonalsa momen- 
taneis incrementis fpatii decurfi, ut ofiendunt Newton , Ltibni- 
t^ius, cb* VartgnonittS ,Vel etiam, fi mebslts utriufque Velocitas 
in fine cnjnslibet termini progreffsonis AB,BC,CD,DE &c. 
mutaretur in aliam , eadem proportione cum ditlis f patiis decre- 
/cantem > fpatia quippe velocitatibus proportionalia aquali tem-. 

A 1 * pore 



4 Pars:PrioC 

fore trmjtgi deberent ^ unde infinitf faktet uquaUi iet»ffrn:t«>r 
quirerentur ud tnfintfot tUos teritunar Jeeurrendot , Jir met 
AquiU, nec Te/indo ad temuunm i pervenire unqM^.,f^ent ^ 
& b AC illam femper praeederet y, eni- aliquandti frasvi^t eUeu 
hanc numqnaln. tangere , nedum premere pojlfet , oh atiqnenn diSf- 
frogrejlonis ternunum femptr utrtqne interceptum . 

F R O F O S IT i o ii. . . , . 

A ’ ; I 1 V 

B eadem prima nugnituJine A iua. ii^rtita ftngreffimiet 
terminorum continue frofortiouulium iudipiuut yprior Ay.B^C^ 
Dy E &e. pofieriorAy Af, N, P &e. vI .a. iv 

DieOy aggeratum ex terminis omuibut frieuita^nggit^tUim 
ex omnibus tenmims po^eriorir progreffitmtejfey ut recepi^ ftUr 
ma differentia, ploerioris ad primam differeutiinu pruris Jeriei,.. 
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Ai 


E St enim y ex prop. i. feries . A ^ B ,;G^ D &a 

magnitudinem A., ut ipOtimagalti^a A 'ad ddTcrfu- 
ciam duarum A, B ; ipfa quoque magnitudo A eft «4- 
riem omnium A, M , N, P &c per eandem propofitiouemy!^ 
convertendo , ut differentia duarum A j. M , admagnitudin 
nem Ai igitur ex xquo perturbat^,, tota feries magnifu* 
dinuffi A , B , C, D &c. ad fetiem. A.j. M, N. &c. eft, ut 
differentia duarum A, M, ad differentiam duarum. A, B._ 

Quod erat &c. , 

COROLL. Omnes itaque feries fca^enum- ab unitate^ 
deinceps proportionalium funt reciproci , ut earundem^. 
prifflf diflFcrentig , nempe feries fuprafp-ipta A.vB ,4«. a.d 
feriem A , M &c eft , ut duo trientes ad fetniQem y five^ 

: . ■ ad ' 
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De: Cuircak}. 


acF ddos quadra^ccs-^ oempe ut^ ad 3 > & ' rsipra prima;; 
xqtiatur i , fecanda «equacur x "cum femifle > fer traditi^ 
rqp. 4^ HMge»iaMor»m.'iuim. i,^Si fio in,reliqois 

j 1-1 , 1 1. t) eiJilO rt!.’t3f h . «.i , i / if 1 

‘ ... \... r RaO^^as I T-iC aitJ^ 

E i j ;. i-j ^ 3fi Ilii.;*! , j;* ii s i Ii , £ • i Y r ;J 

St9 femtctretilmt IF K tirc» Jiamtrmm' LK ytmjttt alr altr^ 
to extnmo im slttriMu extremi ta>igeasem KG { fro hmik i / m * 
»ffro ma^ortm \ ixelinat*. IG.fettt ferifberiam i» Hy ttade^ 



»1 U; / f.i iM 


ordiMHr fimt HLi, G K ait a$uJratmt 

KI^. ita^iffa, diamter ad\,TH'y &:iae adirhl ytadcmratiim 
ad iafiaifvt tmamar^ ^N^e. frofagata. < 

fmmmawrtx oatubas horam ttrmiaormm dtfeuatiii aU 
tenti- fmmftit T.i,'!] , 4$. <bv, aqaaUm ejfe paai nxrfo. IL. 
iatereefti- areat IH.^ . /- * t. . j .. - L ?; /! 1 i ’* 
i L f.fi ii i.> i. -i-r .» / !■;. 


O Uoniam- propoftuuialHini: differentic' omnes coDti« 
on&fumptx Y-tiy,iii, 13 ,-34&c-funtin eadem,ra« 
tione proportioaales . , . exdeaique . interpolarim acceptx 
Y 1 , 23, 4f &c iterum- contiaufe proportionales. in dupli- 
cata priorum ratione iiabcbimus duplicem (eriem pro- 
ponionalium ab eodem primo termino Y i incipientium, 
quare, fer frof; praced. aggregatum es omnibus^ terminis. 

prio- 
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^ Pars Prior > 

prioris feriei Y i , ^ aj, 34 &c. ( nempe ipfa YN bis 

omnibus scauahs ) ad aggregatum ex terminis omnibus 
podehoris leriei Y,i;,.X},4S &c. crityUt diifeientia dua- 
rum Y 1 , 23 ad 'diiFerentiam duarum Y 1 , la; eft autem 
differentia duarum Yi ag xqualis duabus fimul differen- 
tiis Yiabia,&iaiia3, igitur ut aggregatum ex dua- 
bus differentiis trium continui proximorum. terminorum 
ad majorem ejufmodi differentiarum, bve, ob analogiam 



terminorum proportionalium cum fuis differentiis, ut ag- 
gregatum ex. dtiobus terminis continui acceptis 'ad majo» 
lem ipforum, neibpe ex conftru£lione ut duo. (imuli qua- 
drata GK, KI, veliut ‘unicum quadratum G1 ad qua- 
dtatum G K , hoc eft ut 1 G ad G H , propter angHlum_> 
1 H K in.femicirculo redum , ita YN ad di^am feriems 
cftque diameter 1 K ad eandem Y N exhypothcG , ut qua* 
dratum G K ad KI, ideft ut G H ad H I; igitur ex xquo 
perturbati erit diameter lK ad pofteriorero feiiem diffe- 
rentiarum alterni fumptarum Y i , ag , &c. ut IG ad 

HI , nempe ut eadem IK ad ILjxqualis eft ergo ejLifmo- 
di feries iinui verfo 1 L. Quod erat &c. 

. CX 3 KOLL. Quoniam tota GN xquatur toti K (, partes 
autem Y 1 , 23,43, alixque deinceps alternatim fumptx, 
xquantur ILy manifeftum eft reliquas GY ,12, 34 , & bis 
. ! fuc- 
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De. Circulo. 7 

Tuccedentes in infinitum eodem ordine acceptas xquari 
refiduz L K. ' 

PKOPOSITIO IK 

I I/Jem fofitit , ordiuetmr G D diametro I K parallela y aqaalh 
autem ipji ILyOtqne hoc femper.fiat yquoufqae per panSla Z>,d 
Jic imjeata in qaahbet g d ordinata ad tangentem KGy traiu 
/eat curva D d J ii / : 

Dicoyfpatium DdSQJKG ad portet G htfimti extenfam 
dapium ejfe 'quadrantis IK B ^radio l K deferipti , dr fingulat 
portiones G Ddg duplas feSortt correfpondentis MI m «j fdenL, 
feeasstihut yi centro ad pnnBa G , g deduSit jintereepti . 

I ; . I . - ■ 1 

Oncipiantur enim duae f^antee IG, Ig fieri infiniti 
prozimx ; ut) & dux ordinatz GDy gdy quomodo 
fpatiolum G Ddg( per demonftrauf* Tra^.dr Infin. Infistit^ 
prop. %.eoroU. 3. dT4. ) pro ledangulo^ex G D in gG haberi 
poterit, nec arcutus per has fecantn ^ femicirculo inter* 
ceptus re&a ejus tangente, vel fubtenfa fenfibiliter 
differet i cCim ver6 reSangula G 1 H , g 1 ^ eidem quadrato 
diametri IK, adebque & inter fe fint xqualia, erit Glad 
Ig, ut ad IH, & triangula GIg, HH , communeni.> 
angulum l habentia ^ fimilia ehint, undeGg ad erit^ 
ut GI ad vel ad(minimt comparabiliter differentem) 
1 H , ideff ut K f ad I L , vel M I ad G D per conftruflio^ 
nem j eft autem H & xqualis arcui M m ,cOm fint differen- 
tix arcuum xqualium MK, mK,i6Ki igitur eft Gg 

ad Mot, ut Mfad GD, & re^angulum DGg,ideft 
fpatiolum D</gG,'Xquabitut reftangulo IMm, leu du*< 
pk> fcdoris i Mm; quod ctim ubique j & femper eveniat, 
manifeftum eft, quodvis fpatium,per duas ad tangenteno.» 
KG ordinatas ab hac curva reic^m, efleduplum fedoria 
circuli correfpondentis, necnon totum fpatiumDdSQWfG^ 



8 Pars Prior. 

»d ipartes G infiniti proteofum , duplum quadrantis 1 BK, 
fcu quadruplum iemidiculi J H K . Quod erat in hac pro* 
pofltione demonftrandum . 

CXDKOLL. I. Bifariam fe^o angulo E I K per lineam I V 

S ariter bifecantem arcum, & fedorem in T , ordinetur 
' S: manifeftum eft ,totum/patiutn infimt^ longum 
cquale fore quadranti^^I K, utpote -duplum femoris BlT<y 
quemadmodum &iportk>^VSQJ K eidem quadranti «qu4> 
lisent , ut poti dupla ipfius T 1 /T , • r •. i 

) COROLL/.IL Qrdioata ad.-a&em IK te&a DP, erit 
{egmentum, OSQIP -quadruplum fegment» qUial» 

C^m fitCK Kf.^ut.HIk ad-^IL, feu GD,redanguJuiq 
JT C D P «quale erit rei^ar^uk» cx I K in Ii L , five dupluih 
erit trianguli K||l , fpatium autem COSQl It duplum 
♦ft^feQori*;, M 1; K, 'yfnthiu$e-fnaf. - tefiduum. ergo fpadunua 
DBQl P' duplum env. ffffidiu iemilegmenti MHlLy live« 
ijtNldruplum fegmenti-RfH' vel (fi junAam> fingat IO) 
quadruplum «r)a«lis /egomci (H Oi,, nam P K «qualis OG 
aequatur ipfi i H L zquatuc OP , & arcus IH ipfi Ko, 

■ >CXDKOtL. 111. Unde c.oofiat » • qu 6 d foitdum et fpario 
I>S Ql K G , ad partes. G. infiititi longo, circa afymptoton 
K.G (pcToluto , «quale eft duobus annulis It 'feraicirculo 
Ki^I,yCiircaeaudem'KC;ievolmo, progenitis, nam redan» 
gnluro' GDPKjofteofum eft acqUaleilK in HL, vel OP, 
idcft «quale. duobus OPK ^ OPI reftangulis, quari cy* 
liodrica fuperfioiea ^liirefta DP genita in primo folido, 
zquabitor. duabus cylindricis fuperficiebus abOP circa« 
GiK tewoluta,.ii'Abeadein'OP cinca BI rotata defcriptis, 
fiveifpfidum illud infiniti longam ,ea DSQ 1 K G circa^ 
K (BjX^a^tnr anniilo «s icmicitcule 1 P K 'circa G K , & 
anniid 0 '«a'eQtiem'Cirea Bl^ifiVe tduobus- aunulis, ab ipfo 
circa cajndeni GRt rotato psogenitis , yel ei, quod, integro 
circulo «adii CJC >circa tangentem G revoluto,defcri- 
l>eretur : ({>ltdO'ai^lari>:'crr !- . . . j 

1. S . ' CO. 
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De Circulo. 9 

<XDlROLL. IV.Hmc fi -ordinata DPbifiecec radium inP, 
•cfit tili ip£a DP centrum gravitatis fpatii totius infiniti 
iongi , diametro, afynptoto , fit curva i S D comprehenG , 
Jtam ic^s ocatri gravttat» difiaotia ab afyinpootio debet 



elTc itlbdupla radii , quo diftat C centrum gravitatis cir. 
culi ab cadena afymptoto, ut) hic circulus aqualis 
dranti radio B i -defcnpto , adebque fubdvplus fpatii 
D S i KG ad partes G inuniti protenfi, ci^m di^eant , ftr 
CvroU. /rarrd. lua rotatione orcaafymptoton folida aqualia 
producere , in folidis autem aqualibus oporteat , genitri- 
ces figuras centrorum gravitatis ab axe motus diilantus 
reciprocfi proportionales efle, ct)m folidorum ratio compp- 
natur rationibus figuraram genitricum , fit difian|iarunu> 
centti gravitatis earumdem, ex regula P. Guldini , quam 
HageMfaMonim raf. Xi m. i. citaviimis. 

COROLL. V. Si aliquam ex Curvis per V tranfeuati- 
' bus, velut V. 44. concipias eife HyperbpUm Apollonia- 
, nam,afymptotis EI, IC deferiptatn, erit, ut fpatims, 

• reda V B, afymptoto BN , fit curva hypetboiica V 44 
infiniti protenfa interjeSum , ad quadratum V B I K , ita 
(olidum, ex fpatio DSQIKG ad partes G infiniti longo, 
circa ipiam IPK rotato, ad cylindrum ex quadrato VBI, 
fit portio ex di&o fpatio hypeibobco vetst^s partes V ce> 
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IO Pars Prior 

fefta per ordinatam in putido Lafymptoto IN parallelam, 
erit ad zqu^ altum redangulum V K L , ut folidum ex 
D S QJ P circa I P , ad cyhndrum redangulo B I P circa^ 
eandem IP revoluto progenitum > ciki fit enim quadra* 
tum G 1 ad quadratum I K , ut G I ad I H , vel iC 1 ad 1 L , 



live ut ordinata per L ad Hypetbo]atn,'ipfi>VJr paralle- 
la, ad V /T, erit dividendo, ut eacelTus' did« ordinatae 
fupra W K Ad rpfam V K, ita quadratum G K ad quadra- 
tum diametri, vel circulus DP ad circulum B!, unde^ 
methodo indivifil>ilitim condat propofituuri fimuique pa- 
let, fpatium integrum DQIKG,ad partes G rn&nitfe qui- 
dem longum , fed finit^ tamen dniienfionis, rotatione fua 
circa I K folidum prodncere ver^ infinitum , etiamfi per 
unicum ex minutis decimis dumtaxat converti mtellige- 
retur> quomodo patet veritas penultiroi ex illis parado- 
xis, quz /» frsfatione Vivianecrim Problematu»» pag, t. du- 
dum propolui , cujufque exemplum non nemo queftuserac 
1 apud Geometras defiderari, de fuperficie fcilicet finita^ , 
que fi tantillum moveatur folidum procreet ver^ infini- 
• tum ; qnamqullm id oftendi facili potelV locum habere & 
, in hypcrbolarum fpeciebus infinitis, qua parte determina- 
tz funt quantitatis, fi circa eam,quz applicatis parallela 
eft , afymptoton convertantur , itemq. ia QIToide circa dia- 
metrum circuli genitoris revoluta , &c. CO- 
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De Circulo 1 n 

. COROLL. VI. Quoniam oftenfum eft, Cg differentiam 
tangentis GR ad differentiam arcus IH effe, ut R/ 
ad IL, additis utrcibique «qualibus rationibus ^ H/6 ad 
L/,&CH ad HL, conBcietur ratio ad L/ [ diffe* 
rentiatn ordinatarum DG } «qualis compo(it« ex K I ad 
IL, & HC ad HLjideft ut dimidium quadrati lK(quod 
eft reflangulum ex IK in radium HC j ad xe^iangulom 
HLI, (ive ut quadratum radii HC ad triangulum HIL, 
ita G^,feu D«,ad differentiaip ordinatarum GD, nem- 
pe ad da, ade6que & fubtangens curv; D.d, jn arympto- 
to accepta, ad ordinatam GD in eadem ratione erit, jux- 
ta methodum calculi differentialis , quam ali^s demon- 
firavimus i» TraS. Dt It^itis Injiaitor. &e.prop. ^.Ceroll. 2 . 
quapropter illa fubtangens erit tertia proportionalis poft 
auplam HL & diametrum IR , ftve aquabitur portioni 
tangentis femicirculum in H, quz interciperetur utraque 
ad extrema diametri ungente KG, 1£: quod ahquando 
adnouffe profuerit." ' ' 

SCHOLION I. 

O Vwiam , tangnttis hajat Carva iaciJit meatio ^ non ingra.-. 

tam LeBonbat mett fataram arbitror Ji paalalam ab in- 
Jlitato JigreJiens generalem metbodam inferam determinanda tam- 
gtntit InfinitaramCarvaramJimilemdeferiptionem fafeipientiam^ 
at enim in hac Curva ordinata G DyK 1 reciproce proportionam* 
tatr quadratis ramorum YilylG ab eodem fixo punBo I ad. ea- 
dem axit panBa edaBoram y fie abi ordiaataram poteftates ^nxm 
hiet ab exponente n indicata vel direBiy vel reciproce propor-» 
tionarentar ramoram peteftatibai per exponentem m denomina- 
ti pati fi ordinat f G D forent direBiy aat reciproce y at ra- 

noram tabi , aat biqaadrata &c. five in ratione qaantamvit 
mnltiflicata y aat fubmaltiplicata ratienit ipforamyinfinita Car- 
vaDSl orirentur y tn qaaram eenfam etiaAc.SeBtones Conica 

B a ^y- 
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12 Pars. Prior 


Hyftrklt y df n»fment y gmirMlt M^ttMtuilfy 

( A ) exfrimitmf y tomf^tkc/tfd [ nemft coafltmti 1 Kzs» y 
GKrsyyGD:^%y et Mmhiguo figm ^ obtinenU Jgferiarein» 
'valorem inJtrfiSs ytgferiorem t» reiifrocM feteflatamt umforn» 
tione \ fiibumgear ncrb- itt afjmftoto aceeftx (J$ bsc ptmatm s s )'< 

ra _ _ _ 

( A ) . ^ . k aa— *.yy ' SZI3. * ^ 


i 

I 

( C d x. 

C D ) » . » ^ dx 


n aa-»-yy 

«> % 

• * * 

. irrp »».^yy 
na*" X 

m-yrdy 

‘ ~ ■ Y~^T-rt 

n aa -(• yy 



■- 1 * ■ ■ j *■ -• •• I** ti 


[ E ] ^ . . . X mi a a -+■ y y ‘ 

BXfrhxerttvt gamaitu. . a/faatioMet ( B > fm-.efi fnHp$rf 0 rrn 
•^tertiit prbporfioM»ta pofi' G-^ y^ & C Ty iUcipienJa qtt(Jtm>j0‘ 

fr» orJimPam G A im $mkim4^<fm//tt$AGK \ tiii fMttrt*- fany» ‘ 
pst» Jire8»y aiffx verd uUm-ordinxtamy mbi 
fer emm , ebm relat» C»mu nuturem exfrimemr imvee$itae^ 
eeitm fiihtMHgtmt tup^ ad foetet, eamorottot y «4'. ^ottoeooea, 
forabelaram, & hyfethotormoa exemfio y. alite ijfie fimelthiui ««•« 
fiart fot*8. 'jhadjtmamh»^'dauxmia0tioam demenfitaUoaem 
Lnhtk^ ioa m m e n od e > fi t Srentiteahobe t difetoateoadd fnfj^am 
afaotiootm ( A) rjafotw Cmrvaron» y tHetunt afuat.w ( G > feo’ 
regelat m Traifl. de bifinit; Infink. m Scbot. pi;<»p(. 5 ;; luifotr 
•ndga$aty yua tedoSa juxta •volmes treminerae» a^a^aeugio^- 

- • Cur- 
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De Gifciilo, ij 

Curoit ajvtnptos^dst /tqfiation^U) f 'Vttor gcntfidis(ityk ' 

UmgnHs i» fmtdihtt imtginMkiU ««rva > trit i» mcfiro ' 

tm. ftmlts f» fiffrmt C ^ txpreffut fmU „ Q/ud. 

erat JemomJtrmd$im . 

Itaqjir i» Curva bUadhUita DSQ,I y abi JtmfUcer ordinata 
rtjfomdeat ramorant 'qaa^ativre^ijiroia ffimpit y fabfangeat 3 

^tertia frofortioaalir goU G K y & G l quod coincidit cum 

drtnm i» ataaaei CqcoUw 6i noff er addaSa^] \fiqt^ata orMuata- 



rmh-rej^bn^^f ramemm- taBityeJRtJ^iBfaitgtnt: 

featiauaU*y. & '/ie.didmefa^Vii erdo- ■: , v. , 
nata ijfit ramis direSe, proportionales 
forent ytttrva lSV~mq M^t-a Unem " 

IN fc extenderet y coi coroM/f»- . .1. v 

tem ebverteeety tfitt antnna stif edjniy. 
qnam bypetbdUs< ardinanigr , ts^ ten- 
trnm i^emjtrmfvp^s-a^ Wty& 
bnie.csiss^tttns KV^ifiordimta me- _ ^ 

Bi refp^tderent\ramerany qnadratity ^ 
ftrer p qt a b o l a drdrntain ctrar wxesK^ ^ 

K I sapra I produBnmy cnjnS' latas- ri» 

Bnm^.iadam- JL l.t nttd-jUfenidsi- addfiSe g a m ah^i- a^tift^ iiA> 
entrusaam<m.paam'f4^e^tddntA i. h %ygaOi^[ainatii)> ad im^x 
perbo l m ry fid Ji'£V±i V ^.Gzs C D^nti^: iype)^ . 
Ik ejf^aqmkteraty profifep qa*kafa,-KK'^)kGty fta i,M^y.lNy,\ 
iis^ ordinattpusm adistMnt^ax.fmiB^ eanysi' y aasealia sBfr\ 
fetent Ha. qstt^ikatmnof rfi^verif'. V Sy <ST » 

GiD- Ul^^*m^f^Ofnrfmn^mm'» p /^a l,Wi etstfiat. lS>^fere-if^ 
ptrboKja pek' demmdnatmikiaf^(h-Ji*Mmndi^o.C^ Ma^te { 
lib. 41 propj ^^:ln.<afsafe$dniafitroens ^Skn\^jy~qtta tU> 
O^xpamMam, qam enim- A t K, vel G N efi-yPt qnadnttnm- . 

&i adt qfm doM nrn /llk’y^t)vf\d0ntide9d^ I^MadNG y,Oat HtS\ 


isBapran- 
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14 Pars Prior 


(It iK *d quadratum ZK, «l quadratum NI ad idem, 

auadratum 1 K , tdeoque reUaugulum ex DN in lY.z^ quadra- 
% IN, qua efi farahola frt>frtetas ; Itaque tai^etttetxex bac . 

generali caltula deduQai fotest cum Afollonianit tonJlruQiitmbut ^ 




SCHOLION IL 


liando femel aferta ejt in digiejftones •ota , qutd^vetat ne 
in fatis olrviam de Intenfiontbus contemflateoi^ dmet-. 
t^urf Su^tna huc redit . F>gnra"i D.SSll^G t. *» hac gro- 
fofitione conjtderatam , adbtheri ' fojfe fro Scala Intenuonutn 
infinita linea KG, /»rr ideneerrodeant 'gnaSum' i lumine tolhi-\ 
{Irata frvoco fcili- I >■> a >a-.v ^ , 't 
cet Scalam loten* 
fionutii eamfigUfS, 
qna fuit ordinatis'2' 
reprejentat gradus . 
intenficlfinm Jejif^ ' 
illuminationis itu 
funilis , quibus ap- 
flicaatur ) notunu 

eft eniWy intenfio- „ 

mni in G ad hitenfioi^ dn K effe- in duplicata rattone. diHan-, 
InmvM' K •/ , 'IG recipaoti funtptatum { non et quidem ratione , > 
quam Opticx llb. j. pcopV adducit Cl. De Cbales , nam ibi ^ 
fuppenitur eadem iimlinatie ; qua h)e non fervatur, 'atque ibi ad: 
fnpeificicm ybh^ad fimplitem lineam eS illumtnateoi fed <quid^' 
dbcrefiti^ lumen d» G , tum ratione diflantif majori t-^ ade^ue in ^ 
reciproca iatione K l ad 1G ,‘ tiim ratione inelinationit radii 

I Gyqua tequitur proportionnnrf^'M anguloriim IGK,& ideh\ 

ad tntenfionUm perpendicularis ineidenitf 1 K ^ rurfus , ' ut - 1 Ki 
ad IG^ob latera finubus oppifitoram angnlorum proportionalia y 
fed& il, fiu GD‘ad Kl efi duplicata ratione ipfarune 

I Ky 



sit 
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DeiCircuId. '“t5 

JK, IG, qMtpfe »t HI ad l.Gy crgo'Ji linea IK reprefntet 
maximam ferpendicalaris radii K I in vicini/Jimo fan&o, K iiu 
tenjknemy linea GD refrefentahii infen/ontmfnniltGremteofiSy 
ah inelinato radio I G cpifatam\ & fie laminif. .infera, in. infirn. 
ta linea K G deerefeet jnxta rAttonem^<^dinafaram iajas~0(i(- 

• nuty qaam ScslaiB ejas hetenfionis meriti^ appellamnt > 

, ■■ Hine nova demonjiratioae pbq^a eonfirmari . foffet dfnalitat 
'/patii infimti longi Ddll^GyO* cajnfvis tjqt proportionityenip 
daplo qaadraatis •, ant teBoris correfpo^nttt • enm enim pftnBn 
Ji^ala perifhtria ^MBfaetaqne ^mtiad-Jxminofo I y ^ 
radiis I M perpendicalariter oeenrrehtia , eornm intenjia nhilibef 
exponetnr per conflantem lineam I K , eritqae rtBangalam, ex 
ipfd IK tn peripheriant YiMB y vel qaamHhet ejas portionem 
MT y Scala aqaaiilst inten/tonir Inminss per ipfamdsffajii fnnp 
antem Sehala intottfontm \tpteris parihas ] at qmantitates La-> 
sssens s ^ adehqae.y- cUm eadem fit ^Lamiuit qaantitas , fisfieet sdent 
rajioram nadseras^ intra angnlam GIV , tangentif portionem 
GV afiidens\ atqae illaflrans arcam. MT ( nee non snflnitam 
KG y& totam l^MB) eonfeqaeiss erit y Scalat atriafqae is^ 

tenfionis aqaalei efie .r , \ 

Ecce alterstm Exempfam y at methoias ilbsfixetat. Stntieir- 
ialam ejafqae diametmnr i ti illaflrent parallelira^iy 

■■five‘k panilo nfiniti dijpto provenientes yNly A Ly T lyXC yZ^ 
D P yOK. &e. mantfeflam efl y omne dsflamia ds/crimen eva- 
ntfeerOy omncmqae adeb 'snteifionis difierehtiam penes variant^ 
'inclinationem raditram defamendam efity camqae ad eandem (JU 
ve reBam yfive actttum ) angtdam be. radii diametram aficianty 
V ma Jic veri- pertphetiam I.Hf.GK , erit aqaahilts ' intenfionis 
prodaSla in I K ^[a reBangalane ex ipfa I K «r radiam , vel 
''■finum angaU conflantis yOd qacm radies, excipi t y Seal» veri iof- 
qnahtlis tntenjtonis difiafa per l H-F 01^ erit fklam ex finahat 

• H'L, F Cy O P &e. applicatis ad refpeBiva peripberia panQa 
W, F yOy quippe qatbas preportionantar gradus inten^nis'ah 

■ . inclinatione angnidri radioPim'y eai edrrejponient yprodoBi ^ cum» 

\ .a ' ' que 


I 
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x6 . Pars; Prior: 

‘amt fit tb etdtm radiaram ^aatitatty pmtti 

^radiila Stals tqaaUi ^ mc nom earrrffawdmtat mtrmfjwr fartrs 
.Umfir oqtMdmtMtr .^^tdelioet ratimip/lam tx raito tC 
amutiitwf fatia •ax vmtMat fimbas ML^ iF<C > -O P traSit ftfer 
aerrtffndaiaamvii WO m tfiiudrtts^fufrrfiaefiifer nffi areda : 
W Uffrimd aanfmat itt dt Um^df^ taUadncf dtm»- 

■fimte.aam ab aliis tam d iubis Viviane« ^ dmnanfirata , 
fiam aflditaritoffrt tmslsbtt altari tarvf ^M ,aatDSQ. *^drtn 
mtdfit fntarp^f \ modi ad iffam usrontm.mgnaMtar akigm fi. 

•mt ineltmtatoms radsatam faftr faagemieb /*wS«r«w ram^- 

' dfmiam. ‘ ” 

V Stmdtaarfihdam 
ntdufaralMt W/, 

'Xf \PO roiamJ 
fafctfitiam hrmtf- 

fhtriiab IHf cir^ 

"^aa F C getsiti iliit'^ 
firare intrHtgitar^ 
fi ala nstanfiaisif ha- 
bebit ar, comflaaa- 
ta htmiffAerica /a- 
fatfith i atada in Vivitine» in Scol. ptop/g. mi fii- 

iitti famiferffiinif axfimemanitvttfioae deftrifif irdtaeatar ar- 
WOflHK it pfBam axtemfa ad ftt&t torrrfpoadeutia ) . eteSifi 

• in finptUs fHt&is H fimdas HL^ rtfiafeatanttbas gradtt 
aatenfimmm aorreffatdentiam , mndr ijacddam felsdam rafaitaiit, 
atms tartnm faetli tancifies,fi aemflanatam figaramfiaaam fo- 

• has ^ntdraatst IHf dtcas ia dePlam hemifpberseam (stpetficttm 

axfAfitm tabtetstrarii hsuUigef^ ejufmadi filidtan. 

■ aquari cfiiadroj etjas hafis aadam^ sptp bemifpierii, & altitado 
fifoalis radia F C^difigmmti eouftantem gradmm fqnahslis ittea- 
> fiatis rejaltams it fUto diBf bsfis bemtfi>berit fer njdem rtu 
< diat tUtBratf. • ' '• ' •' * 

•V. .■■^g.tr/m;^^mifiattr bmrt it A ftr radiet d fr dhmrgeites 
. - illa- 
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DeGirculo. 17 

Ubi/h^t fUi efjofitam flmam fuper- 
fititm (ttfcr 'B C ereBam , ncc non 
hi coHcentrinm fpbericam fuptirficieut - 
BD K, sqttMhtli intenjhne ubi." 
libet illnminabit-. Cegitemts ergo ( Im- - 
het eititH & injttt methodi fpeeimea 
tmonibnt tovfnhiaperire^&fiMliim- 
de minime netejfnrium in re Jatit oh- 
•via) laminis xonalamfcalenamCACy 
injat hajis fortinntala infiniti exi- 
gaa fUni Hlajlratt ^ eiltffr mmiramy ^ 
tnjas majaffalat axis C c yfit^ae ^ u ' 
fortiSrala ffheritp faferfittei ^fdiBf^ 
fen fotiat tirttllas tnfimtif arvas dia- 
metri Z>d , ejafdem coni lateribus interceptas y eat f/»ratlelat 
alias tirtaldt circa diametrum cE y fortiancala fcilicet alteriut 
fybericf fafetfictei concentrica y eundem coni angulum fabtenden- 
tis . Erit ergo intenfio in Cc adintenfionemiu Dd rectproeiy ut 
circulus diametri Dd ad elliffim majoris axis C C , idefl in ra- 
tione comfofita ex rationibus , circuli Dd ad circulum e Ey& 
hujus ad diBam elhffimi quarum rationsem prima efi eadem yqUf 
quadrate D Ayjeu ABy ad quadratam A€ y Jecunda ea^m,^ 
qua cE ad Cc ( alter enim ellipfeos minor axis aquatur ipfi 
C E , njel ab eo non nefi itrfinite exiguo fecunde ordines intemjal- 
llo defert ) hoc efl qua rurfut AB ad AC i quare intenfio in 
Cc ad intenfionem en Dd {•vel ad aqualem , quf in B) efl ut 
tubus B A ad cubum CAy nempe reciproca subes deflantearum . 

Hoc htellcBo fupponatur [ ut in fig. adverff pag.J /»«»(?» i eo- 
dem modo irradiare en planum fuper KG ereBeem , cumque f da- 
mus y intenfionam gradus reciprocos efty non jam quadratis yfed 
cubis deflantearum a punBo luminofo yfiat curva IQfi D , cujus 
ordinata C DyVS reciprocf fint cubis Vly Gl , eaque cerca^ 
IK revoluta producatur folidum bafit iefiuetay cujus radens ipfa 
ajymptotat KG, eritque ejufmodi foltdum aquale cylindro y cujus 
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i8 Pars Prior i 

hifif Miputur , 
miffhrricM frftr. 
fidei ex 

Mte SI K geni- 
tfy eUitni» >nM^ 

3 mmUs radie l K, 
r/f aquale duflo 
cylindri ex qu/u 
, jdrate SSi y aauu 
.^olidum illud erit^ 
fcala iutenfituit indefiaid pluui deeularir ex eaainerjieue iffius 
KG frogeufti^ ille •verb cylindrus ftula aqis^ilis iufeufuuss ai, 
eadem radiorum quantitate tu bemtjfkerieam /uferfidem ex qua-^ 
drante K M £ geiitam traduQf . ' a ’ 

Densque lumeu iu I exitus irradiet. .isf fkfttr^eiem )j^AerJca.m 
IHOm^ erunt iutenfioues rccifroef .fiuffiteiktu. 4sftaufw,d luutd 
nof» y nam iutenfio iu portiuncula Mm fupt^dd concentriea 
BYi ad tntenfiontm portiuncula Hh fupetfieieiprineo ^rqp^ta efi 
reciproci y utexteupi hujus adextau^om iUevs^ ueu\pt^ .ut .ellU 
pfis diametri H h iutra conum dumutis M eaudafa ad cir 
culum aqualis diametri Mvn{juJit taim -kp Jid^tutri ^jpja d{jf^ 
rentia aqualium ttreuumHS^MK '1 widekeetut alter axisejuf- 
dem ellipfeos priori caujSfgatus atd diamtusu» Mm yfi<ve\ut HI 
ad IMy quare ettam iutts^ tu ai sstteufiouem in H exit y tu 
HI ad IK y vel ut IK. tfd l G , quare Scala iuteufionis aquaki~ 
Ut fpberica fuperficiei concentrica BMK exiBente cylindro ,Jnt- 
pm habente eandem bemifpheticam pipeipeiem eompfar.ntum,& al- 
titudinem radia IK aqualem y fsala iutesponit Jpberica Juperp- 
eiei iHK. erit folidum.proveuttas ax hac i^a jupctpcie.iu piatam 
redaila yCreBit uhiqae ad punBa H ,.h , a l dt u di nthus fecautium IGy 
Igy atque, hoc /olidum eidem eyUndra aquale idcirco probatur ^qsii a 
fcala mteupottum yCfterii parilat yjuut.ot quantitates lumuaity 
ih)c vero eadem luminis. quantitas,, nempe idem taisartm nume- 
rus ex angulo I in utramque /uperpeieta IMK. yVtl ,£TX dif- 
/^■v^fitrfr. ‘ SCHO- 
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De Circuta. 19 

S C H '0 L I 0 N ni 

H Met arintrtr ^ qm totnm pbyficamatbtmat icunt ih 

Intfttficne argumentum [ aliafjme Jtmtles materiat per vte 
tMi irntathum» ] ^el illxfirare , atel reformare pojjit , nec vd 
anhat Geometri s •veritates f candere ejufmodi fcalarum aJmiui- 
ctUr tibi inutile fuerit , modb a praeipttiit tibi caveat , luterim 
veri notare potet, quomodo mutuat fibt manus , ad Veritatem tu- 
qamndaniy conferant Scientia , ipfaque Fhitofopbia Geometriam 
promovere aliquando pefpt . gratam Mi •vicem , ob tot tommodd, 
quibat in ditt se ah illa lecupteeari fentit , effeiosh repeaiem , non ^ 
taodh per eonJidmatiouemGsavitaxn figurtt geometricis triihutXy 
mt jam inde ah Arcbimedit tempore invalatt , fed & mine nosvic 
methodo, fer conjiderat tonem Lucis , ac •varia intenfioak im li- 
aearam,^ faperfScieram illaftratione refultantts: vee mtnh for- 
taffe *x aliit fhjficis qaalitatihus geometrici expenjis fperare fk 
eehit, Mathematteot hoc exemplo tnettatos Scientta nebitH^m.r^ 
& jam ampUJJintf fompria novts accefflontbus exteafurot . 

Caterim, octavae bmjat Scalz inteejionis latis , memim Cl. 

V. G. C. Lctbmt^iam ia litteris ad me datis Hamrvera 2 k ja» 
lii 1705. optimi monaijfe , ejas roatemplatioaem eum ipjsut 
gravitatis graduum exf^ione effeeoi^anRam ; Sit. quippe feri- 
hit: Scala intenfionuin luminis, inierviet etiam ad ^adus 
follicitationum gravitatis; jam olim enim eo modo, quo 
judicamus illuminari obiefta in ratione dicandarum re- 
ciproca duplicata, notavi etiam follicitari gravia ii centro, 
Mathematici fcilicet, feu abftradi rem tractando ,& phy- 
ficas caufas feponendo. Atque hinc duxi planetas tali le- 
ge ad folem niti , quod etiam ( nefeio an eodem argumen- 
to ) Nevvtonio placuit. Quo pojho , animadverti comparafitr- 
nem bane latis , & gravitatis alterius extendi pcfle ; at quitu 
gravttationet faper qaibaivit flaais fant , caterts par thus, pro- 
fortioaalet Jimbat tmUmUionis eorundem planorum ad perpendi- 

C i tulum 
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culum Ji intelliga- 
tur ceutru frruviJi 
it^uite diffituuL. 
d femlperipheriiL, 
circuluri 1 H F K, 
uP dircBioutt biuc 
ad tUud tendentes 
fint parallela /AT, 
HA, FX,OI>, 
KGcSff fujlineat- 
fue d/Baper/pberia IHFKa^ai», aliudve fla/dum , aut foltdnm 
corpus bomogeneu aqualis craffltiei ( •velut fi foret cateuula,’veli, aut 
Itnteum en eam figuram fissuatum ) Scala gravitationum , fsu 
frefitoHum, quas dsBa Curva fefiineret,efiet figura finaum HL, 
F C, O F Japer arcu H F O ad punlla correfpondeatsa ereBorum 
dum inierim Scala prejfiouum , feu gravitatsouum , quas (ujlitse- 
ret reBa I LPli., dum eajdem graves per siculas perpeafisularU^ 
ter regeret, effet reBangulum ex rad/o F C in.ipfam 
tum integri , tam parttculatim cotref ondcntes, utriujque 'Scaht 
portiones comparando , ut in altero- exemplo pag. i j. adduBo de 
intenfione luas dsBum efl , cJr fumma gravitationum unius fnrn- 
ma gravit asionum alterius aqualis colligeretur. Item fi in-vjfe 
bemifpberuo, graves particulas coutmente, gravitationum fumma, 
per smaginem Scala ipfam reprfentautis , exquiratur , id <dsti~ 
nebitur , ut in fimtU exemplo JubjunBo pag. i6. Quodfi plamm 
KG ( pofito jam centro gravium in punQo I ) gravetur aqui 
alti ccrporis fluidi , aut joltdt incumbentis preffione. Scala gra- 
vitationtim evadet figura, ex eurva DSQ,I, cujas o>dinataOG, 
SV rectproca fint cubst dircBsonum su centrum I convergentium 
VI, GI ( ut in fimili de intenfione lucis diximus pag. 1 7 ^& 1 8 . > 
etrca axem f h. revoluta proveniens , nam ad rasionem finaum 
incli net sonis ism perpendiculis , addetur duplicata ratio recipra. 
ct difansierum , juxta qvnm inhoc JyJlemate gravitas decrefct-^ 
re iri C',& V intelli^isnn fivd maxime interminatum fo- 


ret 


Oigitized Isy Goo*?^ 




De Circulo. 


ret flannm Y.G ad parta G, adeoqae immeaf» corpore gravati/f^ 
fmmm» aeiUominas gravitationum finita foret ,»r patot ex ejat 
Stola y nempe ex diSo /olido eunta IQD circa /K revolata^ 
aqnalt dnplo cylindri ex qnadrato generati , ut ofiendimus >■ 
dr /eme non magit , ant minas isfinitant illnd planam ab inu . 
menfo ejafmodi corpore gravaret ar , qadm bemijpberica faperfit- 
ciet ex qaadrante Bli^ prodaSa ab aqni crajfo finito corpore fi», 
hi incambente. Si veri incnmberet grave flaidnm^ ant foltdam^ 
fnperficiei convexa fphera KOHI , gravstationes forent reci- 
proca fimplicibas dtftantiity at in poflremo exemplo pag. i8. 
fervatam fait de Scala fimilit illts^ationis : fed fi omnia perfe- 
qnamnr , vix aliam tam jncssnda contemplationis exitam inve- 
ntrematy itaqme eadem methodo perqnirendas aliarttm fignrarnm 
gravitationes Leiltribat remittimat . 



MONITUM. 


H ujus Propofitionis Corollariis adnedi debuerant fu^ 
pra ad pag. i .1. qinr iaiet Addenda y & Notanda piio- 
tts editionis ad 'calcem libelli obfervaveram y nunc ver^^ 
&fi aliquantb feriCls animadverterim additionem hanc 
elTc faciendam , faltem poft Scholia y antcquiim • ad aliam 
Propofirionem gradum faciam , hoc loco reponenda cen* 
fui, non line aliquo aurario, quod prxmilTof um ■ etianiLa 
Sdioliorum dodnnam poteiit liluilrare.i j 

I. Itaque prim6 obfeivari meretur, qubd^tiamfi ITT not» 
clTct ipfis H L, GK normalis, & etiamd pro femicirculo 
fupponerettir quxvis alia, figura IHK, &• pro quadrante 
B 1 K fubftitueretur figura orta ex ramis- 1 M proportio* 
ne mediis inttr- inclinatas I G , & interceptas I H, 
inod6 aplicatx G D ipfi diametro IK paralleke- squale» 
etiamnum forent abfcifiis lL,eiTet fpatium figurzKMBl 
fubdupium totius D QJ K G , & qusvis portio M I T fub* 
dupla poitis corrifpondentis DS VGj Indefiniti enim fie* 
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GK tn partes xquales mtiiiinx Cg , dudaque Img , 
erit triangulum Glg- ad Ctnilecircumfcriptum (pack>KMi 
[ quod finge efTeMr I S J , ut gt ad tertiam proportionalem Ik, 
five ur,Kl ad I/, vd »gad^ , aut ut paiallelograintnum »gG 
ad dg G circumfcupuim fpatio D S V G , & petnratanoo , 
ut tr anguium Glg ad paraildograiiimum ngO ( ideft 
iemperiB fubdupla ratioBC )itawrlS ad dgGiQuafc&e. 


3 

— 

iMMl 



~3 

y 

i 



€ 

ps, 
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a. Rotatis etiam N tKG, DQJKG circa KG , eritcy- 
liadm&ad folidum , ut ttiangulum GiKad fpatium HFKI; 
friuper caim triangulum GIg ad fimileadiacenslateii IH, 
^d iaficribeictnr figurx HFKI,eft ut quadratum Glad 
quadratum HI, vel' ut circulus progenitus ex radio NG 
^ ciiculfi radio DG , five ut cylindrus es parallelogrammo 
Ng ad cylindrd folido infcriptum ex parallelt^rammo DGg, 
«luftentibus tam trianguKs G Ig, quiim cylindris Ng, in- 
vicen» atqiaahbus . Rem, fi placet, ad Veterum normam 
exigito, ego generaliorem Veriutum harum fontem in> 
dicalTe contentus, exhaurire non curo. 

3 . ItcBiGorollaria-U. & 111. Ferm^ generatim verilican- 
tur, manes enim illorum redanguUrum DPK, & IK in 
CL squalitas, 81 rotundi folidi circa afymptoton cum 
dupliai annulo ex figura KUl circa ipfas Ni, KG revo- 
luta genito . 

4. Quin 
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4. Quin illud aiddo, perpendiculariter eredlis ad (ingu- 
la puoAa cujufvis.curvx^ etiamfi inBnitz , i QS D finibus 
reais inclinationum talis curvz , five ejus tangentium ia^ 
iifdem pundis-,ad ordinatas QL, SC y D P oriri hinc fu- 
perficiem xqualcm redangulo finus totius in axem I P, 
idemque in qualibet ejus portione verum eflie ^ ctUm illa^ 
fit fcala intenfionis lucis, vel gravitationis curvx,hocve- 
r6 intenfionis redz IK per eafdem parallelas Nr,DO&c. 
[ juxta diAa inScbol. s* & 3. ] quz kaIz ctkm referant ean- 
dem luminia,aut preffionis quantitatem , debent elle xqua- 
les; id quod vel hinc geometrici confirmatur,, quia Di 
adjihs ileuf P^eft ^ut-finus-totus ad fiauia ceAw -a^sulv 
iD.« , eigo Faftunxextremorum , n e n^ iinus te&i in ele>< 
mentum curvx Di, xquatur iado mediorum., (cilicet oe- 
fiaagulo ex fimi toto io /: P , atque ,id' femper ; quare Sic, 

. eVeu^in i nimis loqgo* diverticulo in viam prxcjpui 4iOr 
Axi .propofiti redeamus. 

I JiX) JP O S J T I 0 ' r. ! 

Er fimSlMm V quadrAti B IKV teter commina ^fye^teta 
Blyl&.trM)iftamt4tt^ttxbyferhoUVfT^V t i, V^Sy V ^ .^&e. 
qmaram vdituttrt ad alutam aJjfmftotoalSJ^ reJ^oadeoMt fota- 
fiatikat abf charam 'd antro l ferfi^elatJeiaaft fores mma- 
rot deMomtttaus , 'videlicet , jit qu a d ra t a m NI ad quadmtum 
Bl y ita Jit ,B V odT Ny &at bi^adratmm NI ai biqnadra- 
B ly ita rurftts,JiV ad -i N„hem^meat /exta foujlat NI ad 
Jimilem Blyita BV ad i N ,atque ita forrb. 

Dico y ‘Circa luta diametri K I aqaalem cjpt ammbas fonul hy- 
ferbolicts ffatiisT yF, i, x y.V ^ 3, 44 P" 5 y &e,tdeftdijfe» 
rentiis alterae Jamftis dtSaram bjferbolaram . 

M Anifcftumeft enim, lineas IJT, feu BV, & YN, 
' I N , 2 N , 3 N &c. elTe continui proportionales ia.. 

ratio- 
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ratione quadrati N I, ad IB, feuG ad K I , nam 
modi polita fuit proportio prirn; ad fecundam, prim^ vero 
ad tertiam duplicata , ad quartam triplicata , ad q^^ 
tam quadruplicata prioris, indices poteftatum abfc»^ 
rum, quibus refpondent,per eandem binarii differentiam 
arithmetici crefeentes > ergo fer frof. 3. erit ubilibet finua 
verfus 1 L arcus correfpondentis 1 H , vel ipfamet G D or- 
dinata ad curvaro DS^I, de qua im frof. 4 ,zqualis om- 
nibus fimul proportionalium ejufmodi differentiis alterni 
fumptis Y 1 , >3, 45 &c. & hoc femper ; quari totum fpa- 
tium DSVG ta przdifila curva ad partes DG infiniti 
longum aquabitur omnibus numero, & longitudine infini- 
tis hyperbolarum differenti» alternis YjfV iI, 2iV. 3, 
44^51 &c.quaricihn/rr eorell. i.frop. 4. quadrans BKI , 

, feu Circulus diametri 1 K,fit zqualis (patio infiniti longo 
'DSVG, xquabhur didus Circulus propofitis hyperboli- 
cis differentiis. Quod erat &c. 

COROLL. 1 . Idem obtinet de partibus , qu6d nempo 
infinitx portiones ex iifdem fupra defignatis hyperbola- 
rum differentiis, putk Y ji ,1, a, ,3, 4455 &c. xquales 
fint fpatio GgdD , feu duplo fcdoris correrpondentis 
• M I w . 

COROLL. II. Cuir.que tum integra illa hyperbolica- 

fpa- 
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fpatia (int quadrabilia ex generali dodliina, quam dedi- 
mus tH Hugeniattis caf. 8. ». 1 1. tum quxiibet eorum por. 
tiones fint propterei nota: dimenfionis , erunt & integro- 
rum , & partium differenti^ noto icftangulb aequales , un- 
de & circuli , & feftoris cuiuslibet quamtumvis vero pro- 
xima quadratura", & dimenLo gebinetriefc innocelcct ; quod '• 
ampliijs fequenti propofitione manifeftum'6etl >- v; • 

, r R 0 p o's I T I o ri. v . i 

O Utirato diametri Circuli exit (A) 4*3 (K) ’ 

ftente z3 f A ] , finte mnitatiy' '' , ' N , ' > 

fingalis foerl frahionihmt (B),[C], ^ • 

(D), (E) &c. diviJeitttius rniita- ’ ■ i’ 
tem fer amnes imfores stnmeros fihi ex (C) ^ M) ^ ^ “ 
ordine fneeedentes ^ erit iffe Csreuhs ^ ’ r' 

aqnalis snfinita feriei ex ifjis alterna- [0]"“ 3 ^ ] 

ttm additisy deteaBifqae , sumirum s 7 • ' ’ 

(A) ^ (B; -«-[C] - (D;-f[E] &c. ( E ) - = ( o ) 

^ &c. &c. 

(H) — - — 

' ' y— .X .1 

H JEc eft celeberrima Summi GeometrxLeibnitzii Qua-. 

dratura ,qux ex pofitis principiis fic brevifllm^often-- 
ditur; Per di6ia loco citato Hngenianornm quodlibet hyper- 
bolicum fpatium eft inferipti redanguli , ideft in propo- 
fito quadrati VBIK, talis pars, qualem defignat fra- 
flio (H) , exprimente x gradum ordinatarum ( qui hic eft 
unitas ] gradum abfcifsarum [qui eft quilibet par, 2. 
4. 6 . 8. &c. ) adebque primum hypcrbolicum fpatium-» 
eft [ /f ], fecundum (L), tertium (M), atque ita dein- 
ceps, nempe (A), [B], [C], (D), (E) &c. Qrculus 
ergo, qui/»fr^o^.^r-*crd. xquatur differentiis diftoru fpatiq- 
rum, pofito quadrato diametri I JT s i , fietxqualis feriei 
(A; — — fDy-+-fE 7 -&c. Quod crat&c. 

seno* 
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SCHOLION I. 


(P) 


A Nalytice id totam ficexfediri foterat. 

Popa dtametro I K indeter- 

minata G K. z: X , erit G D ordinata ad 
enrvam DSQ^l^de qua in Prop. 4. ss [ P ] 
tdeji fer docirinam exfqfitam ia Hugenia- / n \ a 5 
nis capite 10. nucnero j. aqnahs feriei { ^ j 
(K)-.[SJ-+(T) [V] &ic. Sunt ^ 

autem 'h( ifff exfrejjionet ordinatarum ad P' I fLi' 
iafinittts l^perbolas ^ quarum gradus in ab~ L - - J ** 
jcifsis erejcant juxta numeros paret , 'ut con- ’ ^ a*. 


xr -»-aa 


trcjf^anf jHxru numeros pares , ut con- / » tv- •, 
ft^t } auplibet ergo ordinata G D aqumale- \\J 
iit differentiis ordinatarum ad iefiuitas illat > . ^ teeJ . '■> • 



byperbolat adeif, 

& fpatium figUr 
ra ab hac curva 
DSQJ. comprehen- 
fpyidejl Jebor cir- 
culi correfpondenSy 
aquabitur infinitis 
dlfferemiis pradi- 
Sarum bypertoia- 
rum , feu differen- 
tiis fraElionum per impares numeras denominatarum ^taxato va- 
lore iffius aa pro unitate; Quod efi propofitum . 

S C H 0 L l 0 'r II. 

S Ie inflituto mto, Circulum per Infinitas Hyperbolas Quy. 

drandi ^jatisfeciffe me arbitror i fupereji^ ut idem per Inti- 
nitas Parabolas »w«/»W quod tamen Unge comptn- 

dtostut exequi dabitur . ' . 

a ' TRo. 
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PROPOSITIO VII. 

S I fi0t^ mt qn0drgt»m diametri IK. ad quadratam tOMgtatis 
K G {Jiametro jam minori t ) ita iffa diameter , vel ei of a»* 
is TGad 1 G, d** hae ad i G, eadem ratioac.ad e^mitos te/H 
minet 3 G, 4G, j G&e. froregata. ^ > 1:1.. 



Dieo^fammam ex omnibus loram terminaram differentiis at^ 
terni /amftit T 45 <&*<■• aqaalemeffejinai verjo litor- 
eas iH.fer fetantem IG intereefti . ! .' ■ . - . 

• . ' ■• ! l: :■ i. 

H Oc probabitur , repetendo idem ratiocinium, quodi 
fupra , frof. 3. , adduximus, videlicet. Quonianu(< 
proportionalium diffcientix omnes continui fumptx Yti , 
12, 23 ,* 34 &c. funt in eadem ratione proportionales ^ 
ezdemque interpolatiih acceptx Y t, 23^ 4j && .kerumi 
continui proportionales in dupbcata priorum ratione , t 
habebimus rduplicem feriem proportionalium ab eodenuai 
primo termino Y 1 incipientium, quare per propof. 2. ag- 
gregatum ex omnibus terminis prioris feriei Yi, 12, 23, 
34 &c. , nempe ipfa Y G bis omnibus xqualis , ad aggre: 
gatum cz terminis omnibus , poflarioiis feriei Y t , 23 

Da 45 &C. 
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&c. erit, ut difFerentia duarum Y i , 23 ad differen- 
tiam duarum Y i , 1 z jeft autem differentia duarum Y i , 
23 zqualis duabus fimul differentiis Yiab i2,&i2k 
»3 ,- igitur ut. aggregatum ex duabus differentiis trium.» 
contiiMii proximorum terminorum ad majorem ejurmodr 
di£Rrtentiarum,.iive, ob analogiam terminorum propor- 
tionalium cum fuis differentiis, ut aggregatam ex duobus 
terminis continui acceptis ad majorem ipforum , nempe^ 



ex conffruffione, ut duo fimul quadrata GiS', KI , vef ut 
unicum quadratum GI ad quadratum I K , five ut GI- 
ad I H , vel KI ad IL, ita YG ad feriem ejufmodi diffe- 
rentiarum alterni fumptarumy eft autem Kl au^ualis YG 
ex hypotbefi, igitur & IL przdidis omnibus fimul diffe- 
rentiis zquatur. Quod erat &c. 

COROLL. I. Eadem conftrudione fafta ad fingola pun- 
&i G tangentis V K , manifeftum eft , lineas- Y G comple- 
tucas quadratum VKr'&, & lineas Gr trilineum parabo- 
Iz quadratic» ^ i K , Uneas autem G 2 trilineum parabolz 
biquadraticz ^ 2 K , & lineas G 3 fimiliter ede ad parabo- 
lam quadratocubicam , atque ita deinceps reliquas elTo 
ad altiores parabolas, quarum dignitates V K<; GK. otn-' 
nibus es ordine paribus numeris denominantur: fic enim 

-1 pro- 
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prorogatur ad monitos terminos proportio Y G ad i G, 
qux ab initio pofita fuit duplicata ipfius VK ad iTG . 

COROLL. II. Quoniam ergo ordinata G D ad curvam 
IDS frop. z. defcriptam xquatur femper flnui verfo cor- 
refpondenti I L , manifeftum ed, ipfam quoque GO xqua- 
ri prxdi^is proportionalium differentiis alterni fumptis, 
adebque & fpatium VSDIK xquari fpatio parabolico 
^ 1 K/, & parabolicis lunulis &c. 

COROIX. III. Ex quo ubique Y G— i G, t x G — • j G, 
tAG— 5G8tc. xquetur ordinatx GD, conftat , etiam_> 
ir V &c. xqtiari V S , ideft 
eandem lineam infinitiespoiltam,&infinitiesfubtradamre- 
linqueie fui medietatem: Id quod etiam ex fupradidis 
frofofitione llI. deduci poterat. 

* Sed inouie^: aggregatum ex infinitis differentiis infi. 
nrtarum ipu B V xqualium , five continui , five alterni 
fumptarum,eft demum- fumma ex infinitis nullitatibu^, 
feu o, quomodo ergo quantitatem' notabilem aggreget? 
At repono, eam Infiniti vim agnofeendam , ut etiam quod 
per fe nullum eft multiplicando, in aliquid commutet, fi- 
cuti finitam magnitudinf dividendo,innuilara degenerare 
cogit i unde per infinitam Dei' Creatoris potentiam omnia 
ex nihilo fada, omniaque in nihilum redigi pofie: neque 
ade6 abfurdum elTe, quantitatem aliquam, ut ita dicam, 
creari per infinitam- vef multiplicationem, vel additionem 
ipfius nihili , aut quodvis quantum infinita divifione , auC 
&bdufhone in nihilum redigi. 

S C H 0 L l 0 N. 

D Uo Bee loco notanda- octarrant'. alteram circa priorem f ar- 
tem Bajttt urtii cotoltarti^ qap fota in prima editione pro- 
popta fuerat ; alteram circa faBjuntda inflantia folationem , qua 
fojl aSerifmam adjeSa nane legitor . Qab ad primam , oBfervff 

fla- 
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flurtmos Mathematicos non •vnlgaret , qai libellum noflrttm le- 
gere , expendere , ac comprobare dtgnati fnni , Corollarii bttjas 
novitate percnlsos , atqne tn jummam tam inanditp , inexpeSa- 
tpque veritatis admirationem addailos faijfe , cum nihil huic 
Jlupendo paradoxo Jimsle in tota Geometria fe ufpiam Icgijfc te- 
Jlarentur. Ego vero idem rudiori exemplo exponi , ac vulgo, 
etiam perfuaderi pojie cenfebam, hocpaSo. Titius , ^ Mavius 
fratres y dum Patris bareditatem inter fe ex aquo dividuut y de. 
unico pretiqfffimo lapide , immenfi valoris , iu quo ej^gies Con- 
cordia affabre exjeulpta vijitur , conteuduut . Nefas eft vendere ^ 
ac pretium inter fe diftribuere , nam P ater tejlameuto cautum^ 
voluit , ne tam raram gemmam h familia alienari pofteri fui pa- 
terentur j neque alter ab altero illam redimere p<ffet , vel totius 
hereditatis cefftone: forti verh ut poffeffionem tanti tbefauri .com-. 
mittant y adduci nequeunt. Quid foetendum} Re ad ]udicem de- 
lata ypojl multam ]unfconjuUorum altercationem y placuit favo- 
leni JententiayUt alternis diebus in altrerutrius mufao incompa- 
rabile hoc Jtmulacrum collocaretur > itaque Titius natu mapr 
pretiojam effigiem prior obtinuit y mox ab eo ablata y & Mpvio 
conceffa eft , deinde rurfus 1 itio riftitutay iterumque ab hoc ad^ 
Manium tranflatOy atque ita deinceps apud buuCy& silum yfff 
utriufque fucceffores in perpetuum , altematim manjit , ^ exci- 
dit controverfa gemma dominium ; unde faBum eft , ut indivifa 
manente tam rara effigie y ejus p^effio fuerit inter utramque^ 
domum dimidiata . En ut eadem quantitas infiuities pojita y & 
tnfinities fubtruBa aquivalet dimidio fui . Nec difficiU fuerit , 
variato fratrum numero , cafus alios fingere , quibus alia bare- 
ditatis portio fiugulis obtingat , indeque alia paradoxa Jimilis 
tenor ss proponere y qua pariter y deferiptis convenientibus curvis y 
modo JupradtBo dtmonBrarentur , 

Quoad alterum y monendus eS LeBotybac eadem pracifa ver- 
ba y nullo epice mutato , in meo exemplari , quod prima editioni 
obtulerdyjam deferiptafuiffe: at nonnemo Ce nfor is vicem fubiens , 
cum nibil aliud in toto opufculo carpendum luveniffet y ex hac 


com- 


i 
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{omfMTMtione y qtu ai frofofit* inflantia folntionem nfarfatar y 
materiam critica alicnjas jtbi ablatam gaadtnSy me flatim con^ 
•venit y incongraam banc fibi •videri geometricarum rerum ai di^ 
•vina Omnipotentia myflerium explicandum applicationem pra- 
tendens', itaque ut potius obieSionem illam yadmifla Galilai fen- 
tentia circa continui compofitionem y eludere tentarem , hortaba- 
tur i refpondendo fcilicety quid licet indrvtjibilia pustEla , quo- 
rum nulla extenflo eff , quamdiu multitudine finita fupponssntury 
smilam exttnfionem facere poffsnt y tamen y ubi numero irfinita^ 
fiat y quamtitatem aliquam componere snn prohibentur , Ego’veriy 
qui nec ist ea casttrtroerfia Galilai duBum /equi y nec ejus opi- 
stienis me •vadem eicibere in animo habebam y atque aliunde nec 
decere y tsec expedire arbitrabar y ut eum illo de hac anal^ticiy& 
tbeologsci argumestti comparatione y longum contesitionisfilumpre- 
ducerem , quippe non elementarir mode Geometria , fed Anahti- 
cdy ac Theologi a quoqs cognitioni res exigere •videbatur : fatiut duxi 
fecum liber aliter agere, ac tribus transverfi calami duBibus obie- 
Bionem fimul , et refponfionem delere, qua fcrupulo anfam dede- 
rat y eim ab exiguo hoc paragrapbo totam •vim , aut elegantiam, 
•vel perfeBsonem Itbelli mei non pessdere eenjerem , 

‘ Nunc tttttem , quoniam sntelligo eundem bnnc Cenforem palam 
jaBabundum afferuijfe y meam hanc opellam i fe emendatam , d* ' 
cafligatam , expunBo majufculo errore , quem ipfe mibi indica- 
•verit y dst /apprimendum monuerit : rem totam , pro ut efl ( cum 
bona eorum y qtiorum intereS , •venia) LeBorum oculi t JubUcien- 
dam decrevi , ut Litteraria Refpubltca judicet, num ego ulla- 
ratione in boc propofito culpandus efiem , qui divina Omnipotentia 
•vim creaticem hoc analytico myflerio adttmbrare contendebam.. 

( quod & Bernardum Nievventiit io pncf. Analyf. Infinic. fe- 
eijfe lego y ubi ait: AccHic maximi hinc momenti prxte- 
rek veritatem dired^ fequi ; omne nimirum divifibile , 
adeoque & omnem quantitatem^ vi infinita in nihilum_i 
cfie reducibilem , eademquevi infinita quantitatem quam- 
cunque ex nihilo produci pofie, cCkm es eo produaum_> 



Pars Prior 

«(Te, in quod divifionc refolvi poteft, quidlibet merito 
cenfeDdum ta.)aniffe potuns Cenfor reprehendi jure mereretur , 
qnt tam 'Validum in bofles vera Fidet telum mihi e manibus esecufie. 
ntyperinde aeji Cari Lucretii fui ^aliorumq-,atbntcorum Pbilofopbo- 
rum decantatu axioma (Ei nihilo nihil, io nihilum nil polle re- 
verti ) bae naftra ohjervatione labefaSari , & oppojitum Catholica 
Veritatis dogma ftahtliri agri ferret , atque tam ueceffarto Reli- 
gionis noflra principio confirmationem hanc ex Analytica petitam 
invideret. Ahfit quidem^ ut de Cenforis animo tale quid ipfe^ 
fujpicer , at nec video in verbis mess quid ejus virgam pofceret , 
quid ejus fpongiam exigeret. Aut enim doQrina ipfa pbyfica , 
feu geometrica Corollarii hujus nude fpeilatur^ aut ejus dum- 
taxat cum vi creatrice Qmutpatentia collatio criminationi efi 
obnoxia : fi primum , non erat cur me , Gahlaana opinionis lu- 
brico ^ & d paucis admijfo , exemplo de infinitudine punSoruuL. 
lineas componentium , potiusqudm certiffimo , & extra contro- 
verfiam pifito argumento creationis rerum omnium ex nihilo ^ ad 
eam fulciendam y confirmaudamque invitaret: fi fecundum^ ergo 
fimititudines omnes ^ analogias ^ fymhola ^ quibus f olent ^ pro mo- 
dulo noflro y divina mfftena explicari , penitus deinceps amoveri 
oportebit , ipfaque fummi Conditoris Imago noilris animis infixa 
delenda erit , ne quid humanum, & creatum cum divino , & itt- 
creato conferre prafumamus , Quod fi hanc Creatoris fimilitu- 
dinem , nedum non vituperandam , fed optimo jure commendan- 
dam fatemur , cur imaginem Creationis in bifee analyticis 
operationibus relucentem non grate excipiemus ? Aut qua magis 
appofita exempla aliunde venabimur , quibus infirma hominum 
mentes ad hoc magnum myfterium percipiendum juventur ,& con- 
tra blafpbemas Atheorum cavillationes in ejus fide muniantur , fi 
hac clarijfima d Mathematicis petita vel refpuimus, vel f ait em 
negligimus? Jam alibi monui ( in prxf. Oemonftr. Vivianeo- 
rum Problem. ) quantum ad illujlrandat fuperioret Veritates 
Geometrica conferant Cognitiones y & ipfiufmet Proili Diadochi 
tefismonio id comprobavi , quod non piget hoc loco repetere . Theo- 
logi* , 
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De Circulo. 33 

logiZ) induit, intelligentes apprehenliones Mathematica., 
przparat: quzcunque enim imperfedis fcrutatu difficilia, 
arduaque ad veram Divinorum cognitionem videatur, 
hcc Mathematices rationes credibilia, &manifefta, &cer> 
ta per imagines ofiendunt. 

Aliunde tgitur , qudm ub huc frutenfa libnlli mei emettdatio- 
ne y gloria fua materiam bonus Censor qu arere Jludoat , aut cer- 
te tAios errores indigstet ^ quos ubi tales efie perfuajerity uon fi- 
ne grati animi erga Monitorem fignifscatione , corrigere conabar: 
iussc •veri tantum abeff , ut inter errores cetsfendum agnoverim , 
mt in publicis pbyficss praleSionsbms meis , quoties de Mundi ori- 
gisK Jerme recurrit , fifi confutatam Materip aternstatem , nost 
alia tsmquam analogta creatsonem tpfiut captu peffibilem oftende- 
re tonfuevertm , quam ex bsfce analjticit , uut ars tbmet scit ope- 
ratsonibus , qua rem aptijjfsme illufirare mibi videntur } fic enim 
iabeo Oe C{lo,et Mundo led. 4. 

Quicunque ad infinitam Oei virtutem attenderit, mhii 
ipfi repugnare deprehendet , ut quidvis ^ nihiio efficiar 
quod ut clani^s per quandam analogiam percipiamus, 
phyficam adionem cum arithmetica numerorum efficien. 
tia conferre liceat, Auditores humanilfimi. Si numerus 
quidam in alium ducatur, qui ex utnufque multiplicatio-' 
ne refuJtat, produdus abiifdem fadoribus,feu coefficien- 
tibus, dicitur : fic ternarius quaternarium multiplicans 
duodenarium producit > fi ver6 hic produdus per alteru- 
trum fadorum diviJatur, quotiens refultat alter cofficien-' 
tium, ex cujus multiplicatione cum altero prodierat, ut fi 
duodenarium per ternarium dividas , quaternarius pro 
quotiente prodibit, adeout divifio idipfum retexat, quod 
multiplicatio conficit, & multiplicatio reficiat, quod di- 
vifio defiruxerat. Hoc animadverfo, cogitemus cmortet, 
quemvis numerum e6 minorem fieri , quo vicilfim per 
majorem ipfe dividitur : fic minor efi pars una cente- 
fima , qukm decima , & minor millefima , qu^m centefi- 

E ma, &c. 
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34 Pare. Prior ^ 

ina^ &c; nimuunk anitas miaoii evadit divifa pee cinttr- 
nariutn, qi^m per denarium , & minoc adhuc evadit dw 
vifa per nailienaciom , qukm pec centenarium ( St quidenf 
cxadti in reciproca, ratione diviforum fraftionet. dccre« 
fcunt)ade6ut fl intelligatuc unitas* per majorem ^ac tna> 
jorem numerum, dividi , ad; minorem, St minoreni' femper 
quantitatem, reducatur; quodfi' igitor eam dividi rnccUi* 
gimua per numerum abfolnti iniimcum ,i«u majorem quo» 
libet aiTignabiii , Bet ipla qualibet affignabili magnitodine 
minor, adeoque ad merum, mhil ( refpeAivum rcil}crt ,ei» 
fcnfu^quo quantitas, infioidcs. asinor alia , e A ad hmic UT 
» ad I. ^ ^ro^.. j. Je J»/(n/tor. ) red»£t» erifi^ ht 

QUe flatupecTeverace intclligetur. , ufquedum per ifiommct 
infinitum numerum , per quem diviBi fuerat , roiib» imK' 
tiplicetur;. ut enim unitas per cmteiMrimir divifa, 6 prr 
numerum quemlibet centenario minorem moltiplieetar,- 
priftinum unitatis integrae ftatum eo» recuptrae, Btd' ad 
hoc exigit ejufdetnmet centenacii mt»ltiplkacio«iem. ^iCaad 
boc ut nilui illud;, refiduum ex divifione Hiiiiatts per ffo* 
merum. inBnitum , rurfus, evadat aiiquid, ddiet osonina 
per eundem inBnitura numeruoi nwltiplicari', tsec nume- 
rus, infinito, miooc id unquam prsftabit. Maoi&fla eft ig^ 
tur Infiniti- numeti virtua,. ut qncdkbet per divifioiicrTt*j> 
deftruat , & ia nihilum redigat , rsrfufque ut ex nihilh. 
quidlibet relHtuar, per mukiplicacionis. dHcaciam> iliad- 
producendo. Quo faafe exemplo confiat, etiam. concipi. 
poflTcjPei-Opt. Max..infinitam Virtutem e6‘fe extendere, 
ut quidvis, in nihilum redigere ^quidvis, ex nihilo produ>- 
cere- valeat, adeoque per creatMuem proprife didlam po 
tuilTe Mundi hujus afpcdabilis materiam.^ nihili, finti ex- 
citare, qua in varias, formas deinceps difpoGta , fmgnlas. 
Mundi partes difiinxerit, ornaverit , fuifque numerk. ab- 
£j!utas , perfedafque reddiderit. Hm/ 61 
fliattionem mali , tademqme adJm fropt^/m fjiffUiAr. 

FRO. 
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De Circulo. 35 

TROIOS IT 10 VIII 


O Uadraturam Circuli prop. 6 . ^nfojitam , iurum fer 
nitas Parabolas Jemonjirare, 

E St enim circulus circa diametrum IIT , vel quadrans 
R MUl ^ fer Corol. 1. Trof. 4. xqualis fpatio VSOIK, 
nimirum fer Coroll.Prof. 7. xqualis b t Kf^ 
ib/^K^by &c. hoc «ft quadrato st/KV , miniis trilineo 



parabolx ^ 1 K V , plus trilineo fecuadx Parabolx , vam\h$ 
trilineo tertix &c. funt autem illa tribnea> 
circumlcripti quadrati (B), [C},(D), [E ]&c. 
per ordinem , ut patet ex didis caf. 8, Hsfge- 
niaaorssm n. 10 i ergo poGto eodem quadrato 
s 1 , prodit circulus =: (A> — 

(D)-f[E].-< &c. Quod erat demoMAcandum. 

COROLL. I. Quoniam parabola kxSiin- 
fcnberctur quadranti I B M K , alixque eon« 
dem quadrantem 'circumpladereotxt y patet, 
cxce0um quadrantis fupra inlcrjptaai parabo- 
kn xqualem efle Lunulis paraboikiB i a K 3 ^ , 

E a 


(A)i^ 

tB]j 

(C) f 
tDI-l- 

&c. 

^4 


I 
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i ^ K ^ b &c. eident» quadraoti adfcriptis . 

OCUIOLL. Ii. Mec tninCir eadem- methodo patet dimen» 
fio cujufvis femoris , putk ejus, cujus fetniffis efTet MI/C , 
quippe foret ille aequalis jLiK/ftK &c< unde pa< 

tet Veritas Qradraturx Circularis fe^orb ab eodem Clar. 
Leibnitzio propofitr in A6iis Lipfix 1691. m^nfe Aprilis, 
pro qua & fequentem Propofitionem libet adjungere. 

PROPOSITIO IX. 


C IrcMhnt , n)ct ElUfticr SeSorit 
Quadraturam loco mox lauda- 
to i Summo Geometra exhibitam de- 
moujlrare. 

S it radius AB=p i , tangens 
BC =: AT, arcus circuli BD , 

du^a infiniti piro.xima fecanto 
Adr,cum arcu CE concentrico, 
ponatui;D</=3/^, undiCrs/i*-, 
lecans A G =; ( Q) . Jam D ad 
Cr eit in ratione compofita es 



Di 
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i- . j 


J f 

)t 

(A) 

n xf 

[B;] 

T 

« 'it 

J T 

\ X7 

(C) 

J - 

» 

/ 7 

[D] 


(E) 


D^ad ECjideft i ad [Q] ^&ECad 
Cf, nempe rurfus r ad(Q/,adedque 
cft ut I ad 1 1 > nemp^ ut quadtar 

tum radii ad quadratum (ecantis r er< 
go (TUm fit'tt^^ • *' J 
hxc s [ F] videlicet {icr^ifta in Rh~ 
geniunh cHf.’ io. n. :3 differentis fe> 
riei X - (G) -4- [H] ( I ) [ K ] - &c. 

undi h{cipfa feries =: integr^ jr,& dufta 
fingendo tangentem CK, ut interceptur 
8rcus'6IC fit duplus BD,&fedor^AK 
xqualis redangulo radii in femiarcum 
BI>, fiet ejufinodi' fedfor =: x — (G) 

W fWy - (1) «RT. quz eft 

Quadratura Leibnitaii loc. cit. ^ , 

'' £t'quoniam, ubi fe£lor BDK A firquadranS Circuli , an- 
gulus B'A’C femireftus evadit^ St tangens BCxquatur ra- 
dio BA, nempe ipfa x=; r, tunc feries przfatx mutatur 
■ in hanc fimpliciorem jVideKcet [ A]-< (B') -♦‘(C) — [D] 
- 4 - (E) — &c qualem frop. 6. &'9. fkm demoftravimus. ' 
Ellipfi autem BOL circa' eandem tranfverfam-diame-- 
trum pofitacum cuculo BDK,quia tam ' Tegmentum BDL 
ad BOf, qu^m triangulum DIA ad-'QrA'^, adebquc &; 
feftor BD-A adtfcftorem BOA,eftin ratione DI ad IO, 
feu- JT A , vel B A ad A L, necnon tangentis FB ad-B W,' 
utique fi non jam A B , fed AL fit sr r, Sc A B ri x, neC' 
jam B F, fed BH =; x, prodibit idem f‘6K)f ellipticus t 
BOAr: tfx — «(&)-+« (H) — «(f)- 4 .'x(K.)-&c. iit Ma-' 
ximus svi noiVrr Geometra fiepe citato loco determinavit/ 
nofque demonfirandum fufeeperamus. • '-.i 

COROLL. Hmc confiat, qu6d, ubi xs i-, fciitangens'' 
B H = AL i habetur quadrans' ellipfis B L A crB AL re^‘ 
Aangtilo’, minOs ejus triente, plus ejus quintaf parte &c.'ut 
in cicculaad ei reumferiptum quadratum idato contiirgit,- 

SCHO. 
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Vir Cl. dcdtrtt ^ adt $lUm ‘de^^/irMfi, 
fn$d faji.^cxjbftt^s n(,Jit$i de Hjfttiolk fer li^imeat 1 ^fachaf 4 Uc, 
& Fsrahalof ^a,lraf:da togitauims , fzsft4Um»i, , sd idMPt im- 

Vf/iaii/e vlim^ n^ajqu ngres frofKontr^n. Egreito jwfveat Ctr 

hrtrle Mnt^redut ,tuj$n dodhjpmam hee.deje tM 

ttdMcatPy quam fera^ Jit ^gemuruut ad GfotaetrJsm^ 
& Anal^td faUorm italfa^ imuifetijfifi^ af$$dMjetnqt U^ 
, mpifto fkturum. j.__ _ ../•■■vr - r /i .1 - ' , t 

Sed frtuu ojtead&c qgffrtdutrali^ C mtiiTetrag^Jmifuis *» 
lijlfinita Jerip quor^ndam, it*B*ngff(orKut ^uQuft' a QtUhenim» 
tbilojopbo y & Cevmetra Reu/u<\D^iCarteSyqut Pq^,2rmom>t 
nfddei hujeu UhtUiudUeeuemy^ t^t Ofata (i^Jbama,tAiJi*~ 
Ioda"»* «"»» ^uig^aj"Af*S- ^£^s£«iptOftin;c% Ml£ 


fyin (wb! limeis' A C, i& C B 1 
8 <m q"*fF* fufifoaU dtametrum ALy 
taotquu ulyriat froduSam y at ol 


aqf^um fandroSum JrAEyJtagmla 

ftfodMa E ^ aqmtatMu ‘fuit d^aa lof 

tit/iiiitf/ffiSo. Alifiod. ^ xquale -y X^, ■ 

uenv • ^X 

re£tangulum D H , fa^im cx li* ^ 
n^ P A, PCj.xquaie qMOac pKKc<]ei|tie ; & eo- 
•iw ,PO<h> ujilii) £ ly aUa infinita , acF 
xqualwnttia Mrcut parti ^ackati B F 

Ifl/mjff^*. vmdtilih<q0 »«^tmm, pdmi,t-tmiad y Ht /fpo 
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De GirCttlo. 

it&utuejiy ac demonfir at or tA Ar^i}fMdt I>d Q(!li^"df.'P;thib. 
prop. 2 J. atuie faperat primum tifmiuMi ipjfiis JEl hS?- 

linea A X erit d iam eter circuli, dnjih drcaidfdrertth 
lis eft circumferentis hlijus quitdfatl B-F: eft autefh AC 
diameter circuli ..oftogdno', qtiadAtb B\P ifb^eriiiaitfcrj- 
infcripti': A D diametetr dV£UK FgUrife 

rum , A £ diameter infcripti flgtirse. 3^ licdrUtd, qihidrittf ' 
BF ifoperimetrz }. & fic in inflirihiai. ' ' ’• ’ t ^ • ' •' 

Qupa fU JemmBro. Sit S S ffufibitwf tujU^if pbtygoki ( tif' 
hic quadrati } circula dtametri B A tiritiiujctipr y (9* fecitiit 30 
froducatur ad circumfncutiam i** T i initii' ST diMtiiM cft*cM 
infcripti polygona dupli numeri loteruM-j it in boi cifk dSdga> 
»i \ ififirimtta^eidm^ p^ginbi' ii^atmn qiiippe fiSb 
adptio SO B- ptb Untinc AO, erit utique RB' fentHatus p6tf» 
gini dipietitcmiUilmUIUru eircntnfcnhcUtii eihidiM cireiluUt dtau 
mtfri k'Ai ifl *ttrb f f. 6: ekin.’ J SO adOB , ^l OT y ni 
S R udIiB. & tinkp^dt 3^T ud TO\ it 5 B ai BAy & 
frntptit tOHpqaciiiim- dttpUtyST oiTFffen BAy Ut SB ii 
difiam BK i bot eU id integrum Intit polygoni ( quod nmit 
ent oSogonum ) duph laterum numero circU ctreulum dtametti 
B A deferipi ; ejt uuttm S B femilatit primi folygoii'[ ueUpc^ 
hk qoadrgti ] iUtegrum polygoni ifoptrimetri , dkpld htteu' 
rum numero deferipUy Ut confiat , nam S B oilava part efi pt-t • 
nmetri qnadrati BT fic tn^aliit propettioUulhei , patet fe» 
milotuf ortogoni effi partem fextumdecimom ejus- periUtetriy. 
a deoque aquort later t integrofigaraifopefimetta \ 6 laterum y d*f. ^ 
ergo ST ad AB efi y ut latui tntegrum polygoni dupla laterum 
numera defer/ptt,^ ifoperimetii p/iOri polygono , ad latut' iute^ 
grum polygoni duplo laterUnr nuUierv. circumfertientir drculuiu 
diametrt A Bi quare cim A B fit diameter ctrculi y cui circumit- 
ferthitur polygonum dupk laterum numeri y cajat femilutar B K 
erit etiam S T dtamtter Circuit infcripti polygono fimilrtef dupli 
laterum numeri , & tfopriutefri eidem prmo ptdygouo- j Quott 
erat demonjlrandtm . 

Efi 
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40 Pars Prior 

Eii autem reBangalum T S F 
aquale qaadrato jcmilatcns t S , 
ttdeoqat aqmale quarta parti qua- F , 
dratf £ F , fime , ex Conftrudtio- 
ne Cartefiana , aquale reSaugulo^ 

AC B ^ & addttit utrobique aqua- , 

Uhus quadratis OF\OB\ fient qua- 
drattt OS^OC aqualia, nude & 
tuta S T aquatur ipfi ACy quare^ A. 
erit A C diameter circuli injcripti 
oQogouo ifoperimetra qua^ato B F 

. Similiter ofieiidetur^ A D aquq^ , . 

li/ diametro circuli. infiriptifigura x6 laterum jfoperimetra o3u- 
goiio procedenti y adeoque^& eidem qu^ato B F, eoquhdADC 
aquetur quarta parti redauguli AC B ,feu A S F ,vel quadrati 
BS^ d latere prodidi oBogoni ijoperimetri defcripti aieoque^ 
A DC aquetur quadrato, ^midia BS, nude faSo fuper.A C fe- 
micirculo infcripto o8ogon^ laterfr BS, 0" ad ejus lateris bife- 
Biottem duBa ex centro fecaute, ufque ad penpbtriam exteufa, 
oBendetur hact=, AD , ut prius ofteufa eft S AC. 

Eodem modo erit A E diameter circuli infcfipti polygono 3 1 
laterum, priorsbus ijoperimetri j 0" fic procedendo habebitur ul- 
terius diameter polygoni ijoperimetri laterum6a,mox iiS,&fic 
in isfinitum j neque invenietur terminus X hujus progrejfsonis , 
nifi ubi Juerit demum A X aqualis diametro circuli injcripti po- 
lygono infinitorum laterum,iJoperimetro eidem quadrato BFyhu- 
jujmodi verh polygonum infiniti-laterum eft ipfemet circulus ; er- 
go AX eft diameter circuli ijoperimetri eidem quadrato BF . 

Et quia ex Galslao , Dial. 1 . de nov. Scien. Circulus eft 
medius proportionalis inter polygonum fibi circumjcriptum, & aliud 
fimsle ipfi ijoperimetrum , erst circulus diametri A X medio loco 
proportionalis inter quadratum fibi eireumjcriptum , latere vi- 
delicet A X dejcnhendum , 0 quadratum ipjum Jibi ijoperi- 
metrnm K F , cujus latus £A; five Jompta media proportionali 
, inter 
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De Circulo. 41 

hter >4»t h4c UtMS -quMdrgU 4 cirtmlo Ha- 

mrtri , «S?* gifolgtg grdt ctrtgli Qjtgdrgtvra » Sed in detevr 
Kingtione Un/g JXwg/^fertftdfjfictdegt^ luite enim in inff 
netum gfpreputqngre leeet,Jfd nev fewtttt gttingm illcnt ter>- 
mimm X ex cmemni 'Gemewg 4gl)e*etr, 

Nefti» emtem , 

M & eUieini^ter- 
emli fugdrgndi rg- 
tignem , qua nune 
tmU memtinhur- 
fgtgr^hge «eenjla. 
nefrofoni. Sitfe- 
metreuhs UCAy 
& fer ejnt etmtrS 
B detUg linea BN. 
etd diametrum AH 
ferfenditulartyde^ 
ferihatur ftdo Ay 
regula £Sy i» 
tervallo BHCon 
ehois Nieomedea^ 

HGF E : etenim 
tentrg A , radto A H quadrans cireuli HIA DO: J^quegugulm 
HAC femire3Stty quem btfuriam dimidat reOa Alk ^ dp‘ re^ 
duum KAHy item bifariam fecet reBa AL y df fie demcefi . 

Erit quadratum ivfcriptum circulo ad circulum , 4 ».rettoue-> 
aamfojita ex AC ad A Dy AK ad Aly AL ad AM yd^ fk 
deimefs ex aliis chardis bifeeauubns refiduot gngulut , ad radmt 
eircuUA D > Circuitu vero ad quadratum Xtrtmvferiftnm erit ia 
ratumeetmq><dkaax ADadAEy AI ad AF, AM ad AGy 
dy fie deineefs ex Aiis radiis btfeeantibut refiduos augulas , ad 
garrefftmdantet ramot Coneboidis : 'qua ratianet componentes , fefi 
aliqaqt bifeStaaet y ftice en rationem aqualitatis degeiuraat: id 
autem /te o/lenditur. 

P Nam 
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Nam fi jongMHtur HCO yHKD y erit trhngMhm HC A aJ* 
triangulum H D A yUt AC ad A D' fimiliter juuSa re3a H L ly 
erit triangulum HKA ad triangulum HA I y ut A K ad AI l 
ttecnou ofiendetur triangulum HALad triangulum HAMy at 
ALad A My & fit jemfer > Erit autem trioagulum-H A C oSaus 

fart quadrati ia- 
ferifti circulo /f- 
D 0 , fitut tria», 
gulum H DA o3a. 
•va fars oilogoni 
eidem circulo i», 
fctipti ; at treau- 
gulum HK.A erit 
fextadecima- fars 
ejufdtm oihgouiy 
ut triangula HIA 
Jextadectma fart 
efi figar a i6. la. 
teram eidem etr. 
culo inferi ftf, tri- 
angulum autem^ 
HLA ejufdim fi*, 
gura s6 laterum fart trigtfima fecunda foret , ideft fraeise-y 
quota fart effiet triangulum HMA figura j i laterum eidenu 
eirculo iufcrifta ; Quare fotwonoramin circulo H DO'defcrift»- 
rum,erit quadratum ad oBogonum yUtACadADy eilbgonum 
ad figuram i6 laterum y ut K.Aad Aty & figfica t-6 laterum 
ad figuram laterum y ut L A ad AM\ Ratio igitur inferi, 

fti quadrati ad circulum , qua eomfonitur ex ratione quadrati 
ad o3ogonum y & bujut ai- figuram t6 laterum y & hujus adbue 
ad figuram laterum \ x yiff fic deinceft ufque ad figuram iufini. 
torum laterum , eujufmodi efi iffe circulus , comfofita erit e» 
rattonibut CA ad ADylf^AaJ Aly L-A ad AM y &fic ia 
infinitum . . . >. * 

i fari. 
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De Circulo. 43 

fMriter, eUm fit trtMgulnm HAS oBarva fart Qfiairati cir* 
<umfcrtfti circulo HDOy & quadriUtcmtA HRDAy cujus 
diumcter A R bifecat angulum H A 5 , fit pariter oSava pars 
chcumfcripn oBogoni , ertt quadratum ad oBogonum , at triau- 
gulmn HAS ad quadrilaterum HRDAy idefi ut S H ad du- 
plam HRy vel at S A 'f AH ad duplam A Hyfive ut dimidia 

5 Af dimidia AHy ad AHy nempe at AC\C Eyfive at A Ey 
ad AD fic eadem ratione otleudetar efie circumjcriptam oBom 
gonam ad circumjcriptam figuram 16 laterum y ut F A ad A I y 

6 figuram laterum 1 6 ad figuram laterum yUt G A ad A My 

& fit (em fer ; quare circumferiptum quadratum erit ad circulum 
in ratione compofita EA ad AD yF A ad AlyG A ad AM&ty 
utpoti im ratione compofita quadrati ad oBogonum , hujus ad fi- 
guram 16 laterum y hujus ad figuram laterum ^Xy df fic dein- 
ceps ufque ad ipfum eireuium , qui efi figura iifinitorum late- 
rum . Quod erat demonfirandum . 

Hine patet y rationem ex EAy ad ACy&FA ad AK.y& 
G A ad A Ly & cateris deinceps ramis conchoidts ad chordas Je- 
micircutiy compofitamy aquari rationi dupla yqualis efi circumfcnpti 
quadrati ad iujcriptum eidem circulo. 

Obiter hinc colligi potefi novus modus , Concboidem defcrihen- 
diyfi nempe fecantium AlRy ADS excefius IRy DS juprOm 
radios Aly AD y bifariam feeentur in F y E y linea quippe in- 
cedens per punSa E y F y H erit ipfa Conehois Nicomedea : nam 
quia T R efi medietas ipfius A R yfi etiam RF fit medietas iffi- 
us Rly utique refidua F F erit medietas refidua Aly hoc efi 
aquabitur ipfi B H‘. eodem modo ofieudetur et tam C E aqualis 
eidem B H, ergo curva HF E efi Conehois , regula BNy ititer-^ 
vallo B H defcnpta . ' 

Hae autem prajenti Sebolio injerere vifum fuit , licit digna^ 
videri pojfent , qua inter Propofitiones recenfereutur , ne ipfarum 
numerum y f ape in operibus nofiris citatum y augerem y ordinem- 
que turbarem y ut editionis utri ufque methodo y & difpofitsoni ci- 
tationes omnes eorrefponderent . 

Fa 
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Pars Prior 

E F l D O S I S. 


A Ntequim ad alreram Libelli partem. progrediar , opor- 
J \ tunum duxi', ali^s vacaturum hujus-pagell» refiduim 
implere, addufta demonftratione veritatis fopra. enoada- 
tx pag. IO., ad fiitem ^ de Solido* Infinito- ex. Ciflbide drca.*- 
di?metrum circuli genitoris- revoluta ; hoc enim , nullo 
fchemmate- adhibito< qux methodi Leibmtxiaojc praBftan- 
tia eft ) ex Cola hujus curvx lutura. demonftrase poiTuin^ 


f AI Ili. , 

TBI 

cx* 

fC} 

csx^dx 



aa-x» * 

aa-xA 


(L) 

ex^ , 

(O) 

CttA 

aa 

4** 

4 


[M] 

f jf * 

[p] 

eoa 


54». 

r> 

cx^dx 

f T* \ - ^ 

(N> 

rx« . 

{QJ 

caa 

( F ’ 


6 

&c. 


&c. 


&c. 


S ioGta fcilicerdiaraetro =: e parte abfdlTa ab initio Cifc* 
bidiss Jf, & circumferentia- genitoris, circuli =i rj erit 
enim x ad ar , ut ( A) ( nempe circulus- radii x ) ad 
[ B circulo deferipto ab ordinata- Ciffoidis, quo dudo 
in dxy prodit (C) elementum folidi ab ejufmodi revolu- 
tione produdi, & hoc refoluto in feriem infinitam per 
eap. lo. ». j. Hag. habetur [ D ] t( E } t [F] &c. cuju»ii>- 
tegrale [L] t[M]t [N] &c.s folido altitudinis ar ; & 
ubi jr :r # , fit intcgcuni: folidum- [O) t£P}t (Q) &C.- 
=: Infinito , ob denominatores. arithmetici dirpoGtot .. 

^ ^ ^ ^ 

PARS 
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PARS ALT£RA 

DE HXPftRBOLAs 

FROP OS IT I O' x: 



I flt<r »hmfM9t MC G fer idem fMnUm» A deferift* fint h 
JiH4fs.HjifeeMs: ASF frim*, pu Umeamt ab' AfoUoma ii 
taftrata y A' i \ feeanda \, fetr ■ ^ 

qaaJtMtieayq^Cl, Vii/taM -. f -*. * | ■ ■ .. 3\^ — 

Mefolabfta dteebatar y A 1 1 ' F ■• ^ 

tertiayfe» eabiea yA ^ lbi‘ I ^ ^ 

qaadratiea yaUaqae ahipram . ; F ^ 

graiuim in infinitam y qaas , "^ • 

jeeet aluri afynftptp^ farah -t! ''' *-'. jT‘ ' A . 

Ula E I i jG. ■' t . . . : 

Dico iffar AD \EGy iG, »G, jG effecontinai /na 
fprtioHoUt meatione GC ad C 



... • ’ i Z ' . ■ ■ *t ; . 

N Am uf G C td C D'^ ita A D'ad £ G is prima hyper» 
bola,& ut quadratuot GC adqaadratuih CEV^idBft 
in duplicata priorum* ratione ka' A G ad i G in hyper» 
bola fecunda^& ut cubus GC ad cubum CD;,ita eadent 
AD ad zG in h yperbola- tertia , hoc eft i» triplicata prio. 
rum ratione, atque ita deinceps, ergo<ipfe- AD, EG, 
*G, 2G, jG &c. funt coocinub ptopoctionales^ Quod , 
erat demoniirandum. PXO- 


Digttized by Google 



a,6 


Pars Altera 

FROFOsITIO Xf. 

I lfJtm fcfitit ^ fmmatur CD dq$ialh diflantU « centro iJC, 
& ferfunSnm G ordinet nr commttnts afUcatn G E. 

Dic * , jfatimm frmn by- 
ferbolf F E ADG O^ad par- 
tes O injimtnm. aqnari ag 
gregato ex tnfinttts Jfatiis 
tmntnm byferbolarnm fer if 
/am G k rejecits , 'Vtdeli 
eet G ET 0 ^ t G i i O 
i G t zO y'\ G I :^0 

G Ompleatur redangulutn GD & per panftum «. 

inter afyraptotos ADG tranfeat- hyperbola aef 
primx AEF zqualis prorfus , & (imilis, ac fimiliter pofi>* 
ta ,im6 eadem fola politione d<fferensv eritque fpatiunua 
OfeaCO idem quod OFEADO. Ordinata igitur ubi> 
libet eE I 1 3 g, quoniam ^per prseedcntem^ eil E^ad ig,ut 
ad CD y erit per converfionem rationis gE ad i E, 
ut g C ad g D y nempe in ratione compoTita ex ^ C ad D C 
( nempe DA ad g E ) & D Cy vel zqualis D G , ad g D 
(feu gr ad Gaaut D A)hz autem duz rationes compo-> 
nunt illam,quzeft'ge adgEyideoquecrgEad i E, quare 
fer Fropof. i. ge zqualis erit omnibus proportionalibus 
terminis Eg y igy zg^ 3^ (iquidem eft tertia pro- 
portioaalis poft primim differentiam E i , & primam ma> 
gaiCudmem EgjHoc ubilibet demonftrato, patet omnem 
ordinatam eg in fpatio OfeaGO zquari omnibus ordi- 
natis aliarum hyperbolarum per ordinatam G E refedta- 
ruro y adebque & ipfum fpatium Ofe « G O, vel illizqua- 
le OF BA DO, zquari przdidis infinitis hyperbolarum 
portionibus. Quod erat dcmonftrandum . 

...V CO- 



I 


—DigitizecLby CoQjf Ic 



De Hyperbola 47 

COROLL. Hinc ablato communi fpatio O F £ G O , fpa» 
tium hyperbolicum DGEA, ordinatis proportionis du« 

E lx interceptum . xquale erit infinitis fpatiis quadrabili- 
us per reliquas nyperbolai determinati», nempe Gi i O 
tGa20tG330 &c. 

PROPOSITIO XII. 

S Umfto fgrallelogrammo byfcrholM infcrifto pro Hukate , trip 
fpMtiKm lyperMtCMmyOrdimata rotioui! dopU interjeBom^^ 
sqoaU ftrui fraSionmm^ m qmibtM omtat dt nomi natur prodaSit 
fitgmUtrmm fer ordinem nmmeroram in terminos rationis dnpla . 

” »7* jT* t47T< 1 5^}*"®^ 

Q Uia enhn perprop. ro. EG, rG, iG, gG &c funt 
continui proportionales in ratione OG ad CD,qup= 
hic eft' ratio dupla , erit & feries- xqufc’ altorum redaneu* 
lorum EGC, iGG, rGC, }GC &c. feries rationis du« 
pix , cumque EGC computetur pro unitate, erit i GC s. 
femifli , & a G C =3 quadranti , & 3 G C s oaanci &c. fed 
ex his, qux deaaonlkavimus m Hngenianit eap. S. «. it. 
fpatiuro hyperbolx fecundx G i i O = infcripto reftangu- 
Io, nempe femiffi , & fpatium hyperbolx Urtix G 1 lO =? 

femifli infcripti redanguli zGC,ade6que:p^^, & fpati& 

quartx hyperbolx G 3 Os trienti redanguli 3<G C, atque 

adebs^g 8rc ergo agregatum e& illis Hyperbolicis fpa« 

tiis, idcfl per Cbroli. prop. fraced. ipfunv, Tpatiuro A DG Ey 
ordinatis rationis duplxin HyperlMla primaria interjeSQy 
s feriei in titulo propofitx. Quod- erat &c. 

COROLL. Quoiyam Quxlibet Uyperbolica fpatia ,or* 
dinatis ad alteram af^mptoton intetj^eda , funtinterfe, u» 

' • iatio> 
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radones cxtretnaiusi ordinatarum , ut oftendinms <» H»- 
gn$MMts egf. 6. m. 3 . cogotu ratiuoe ordinatarum , quibus 
iatexiacent hypet^lica fpatia , cognofcetur «orum {pto- 
portio ad fpacuun interiedum ordinatis rationis duplx, 
quar^ data in przcedenti propoGtiooe Jbujusditncniio per 
in 6 nitam /enem rationalem , quz ejufdem valorem quan- 
tumvis accuratum detecmuiat y iofctviet rtigm pro limili 
dimenfione quorumvis propoGcorum fpatiorum ab hyper- 
K)la xeicdotura« 


S C H 0 L IG.H. 


\ 1 


V. . 


H JEc ad qaadraturam H^erbola per InGnitasHyperbolas 
quadrabiles fertineiiti Japerafl , ai idem per Infinitas 
Parabolas ajfeqmi tentemus y id quod tnalth adhuc fattliis y & 
eecftiitiks obtineluuMas j Nam hae , at , mhii alim 

fmmafuna ftureityeum feje .ut feregtnum meati 'iwqfira hac Vcm 
PitasKohtmkfitt y quamjitmam nttr Cttoteiria Lartt tdim rtc*/^ 
tam- dsfnbndimut^ fed five .aovam y j/tve, antiquam boram 
dameucvnaa reteffuam ittetlamyfic silam mv adaraamus, 

u. l . 

.1 1 .V. 

H iCfeAaia A.B iatar r ‘ 'S 'D ' X« 

■ afjmptotoi M C J) 
exiSente , quihus Jiat pa. 
faiiala ABVy SEF ros-p 
ntcHuntes ia £ ^ coajunSa - 
veri ad ctatrum A C y fecaa- 


J 


F M O f O S IT I 0 xm. 


r.i - • l. 


t/£FskCyd^4;Dyfoa.. 
t£.y^O£ famatartmtia'^ 
froportioaalis E Hyitqmsnr, 
taEly iotque dia demmft 
i9'i^ittam..u •• -n 
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DeHyperbola. 49 

Dk», limam f B-aqaart «utaihas illis iafinitis tertaitus £ F , 
EG,£Hy£I&t. 

C Om pletis -eniio p« r«lleIIogr»»nmis D A M , F B L sequa- 
bbus ^ 1 X. ». Gonrf. erj* FC CM> feu FG ad 
M A , vel F E , ut eadam M A , vel F£ «d F Bi quia erg« 
F B eft tertia proportionaiis poft E G primam difFereniiai» 
proportionalium terminorum, & FE primum terminum, 
erit fjt frofi 1. F B aequalis omsaUas firoul prcdi^lis tta mi- 
nis . Q^od erat &c. 

PIO rosiTio xir. 

I lfJtmf^ity & iatra iriaagmlam CAD •ieferiff» friltttn 
farahald fasAmtuaC HADy cajas verttx A ^taagcas A Di 
item trilmeo fmaMt Cahtt* CIAD,& aliis in infiiUam aU 
fieram graJt/stm ex ordtm faccedentsttm . 

Dic», Sfatiam Hyferhelicam A MI B aqaari par allelogr am- 
ato MAEF y eam truusgalo AEG y & srilkteis paraholicis 
AE HyAE ly efterijfat deinceps per eandem ordinatam abfcijps. 

L Ioex Cquidcm FE,EG,EH,EI&c erunt condiuiii 
proportionales , nempe t:orrefpondenies potefiatibus 
abfcilTarum D A , A E ordinatim crefccntibus, etfo pta 
frop. pracei. erit aggregatum ei ipEs equate toti FB:&«v 
liter dufta quavis alia parallela / b , oAendetur , banc atqua- 
lem e(Te aggregato linearum correfpondentium fe 
*e&c. ergo omnes linex fpatii byperbolici M A B F xqua- 
les funt omnibus lineis parallelog<afl»mi MAEF, necnon 
omnibus Trianguli G A E, & trilineoxum H A E , 1 A £ &e. 
adeiique ex methodo Individbilkim ( quam in prefenu 
negotio, & in plerifque antecedentium PropoGtionum fa- 
cili nd Veterum exhauftionem reduces, loco linearuin a^ 
(tMBptis atqui altis paraHelograrnaaulis Eguras circumferte 

G ben- 
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bentibus ) fpatium Hyperbolicum AMFB aequatur paral* 
Iclogrammo, & Triangulo, Trilineifque parabolicis fupra 
deferiptis. Quod erat &c. 

COROLL. I. Hinc habetur , idem Hyperbolicum fpatium 
AMFB [ vel huiexquale ADLBJzquari parallelogram- 
moAEF,cum femifle fubfequentis AEG,& triente alterius 

AEH, & quadrante ipfius A EI, mox ^ T 

quentium parallelogrammorum continui proportionalium, 

quorum fumma zquatur 
ipfi MFBN (ob bafium 
squalitate prgoBenfam ), 
Patet enim , cum ex aliis, 
tum ex nobis ca^. 8. Hu- 
’ geni anorum n. ic. nedum 
triangulum GEA efio 


S D 


F 

T 








l'\ iK/A. 
* * / 

— 


lelogrammi ftmiffemjfed 
trilineum jparabolz Qua- 
dratiexefle triente, Cu- 
Dic* vero quadrantem, atque ita deinceps, fuorum ref- 
peftiv^ parallelogrammorum . , 

COROLL. ir. Unde fequitur, complementum paralle- 
logrammi MFBN , fcilicet refiduum fpatium AiBN, 
zquari reliquo femifS parallelogrammi AEG, & duobus 
refiduis trientibus parallelogrammi AEH, cum tribus qua- 
drantibus fequentis AEI,& Y "i" fubfequentium . 

COROLL. IIL Hinc obvium eft, arithmeticam feriem-» 
exibere diflis hyperbolicis fpatiis zqualem,ade6que aream 
hyperbolicam numeris quam proximi exprimere, ad ipfius 
valorem cum noto reflilineo fpatio comparandum, G vi- 
delicet, determinato, ut prii^s , i.ifcripto parallelogram- 
ifio A O C M pro unitate , & M A E F pro quavis ejus por- 
tione 
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< tione =: « , & confequenter AEG 
^ =3 ««, A E H =3 «J , AEI =: «4 &c. 
I dicatur fpatiutn AB FM =3 (A) 
t[Bjt(CJt(Dn(E)&c.,& 
. AiBN = (B;t » (C)t3(D)t 
4 [E]&c. Vel fi mavis parallelo* 
3"*^ giamtnum M A E F fupoBere t= 
— — ( L ) fiet fpatium ABFMs(M) 
4^^ t(N)t(o;t (P)t(Q)&c. & 


natur femilfis ipfius A 0,fpatiuin 
ABFM [ jam terminatum ordU 
natis rationis duplz ) erit =3 

&c. ( qux eft ipfifiima feries dc-« 

V ' I, M «4 *«o 

qua h fref. la. eandem xqualitatem oftendimus) fpatium 
ver6 AiBN 33‘ti-tJ.t- &c. 

8 IX 64 40 

PROPOSITIO xr. 


w~ 

■ [M] 


(N) 


(0) 

«4 

(D)7 

[P] 

[EIT 

(O) 

(L) 

t 

X 


E Andem Quadralttram Mmalytica cftenfione confirmare , tjnj~ 
demqae eam Leibait^iaaa conjenfam aferire. 

I D non meliiis afTequar, quim fi dofliflimam Epiftolara 
hoc loco refcripferim ,qua id, pro fua in me humanitate, 
prxfiare aggreffus eft Geometrix , & Analy ticx rei confultif-. 
fimus Adolefcens,& dequo magna fperare liceat, Gabriel 
Manfredius, EuRachii Clanffimi Mathematici, atq Aftroooi^ 
mi PrxftantillGmi ( cujus Tranatura de Curvis Planetariis 
Caflinianis , coi dudum incumbebat , expeftamus , otium- 
que ejus perfeftioni neceflarium ipfi apprecamur ] in Pa- 
trio Bononienfi Archigymnafio Mathefim publiefe Pio- 
fitentis, Digniffimus Frater, quum illi meum hoc inven-. 

G a tum 
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tum 6e more commutucaffem, eaque utrumque noftrunua 
fotUdtu^lo tensret, «Rrion cum LeibnHzianaSe£Eori«t^« 
nici Quadratura, 1691.. Menfe Aprilis pro» 

pafita , confonum e(rcti [ Neutro fcilicet noftrutn in Cl. 
Mercatoris. oper>bus tale quid de Hyperbolx Quadratura 
jam dn'i propolitum efle uifpicante,, quod poltmodCkOLj 
animadvertimus, ut in Prx£atione. jam didum eft ] often* 
ditenim ,ex lifdcmLeibnitziani Calculi principiis, Aream 
Hyperbole , tum ad nedeam , tum ad Leibnitzianam 'fe> 
riem reduci pofiTe. Ne ver6 Tyronihus Geometticis falc- 
brofior ejus oftenlio videatur , ubi paolb preffids aiigtiit, 
j afterifinos apponam pareotheii mcluros , iifque es ordino 
refpondebant Notz *d calcm Bpiftolxfubncdendz, qui- 
bus omnem dedudionk. tntn ni-aperto pofuideMe arbitror. 

GABRIELIS MANFREbi 

EPISTOLA AO. 'AUCTOREM, ' ' 
Propofitionis hujas detn«nAr<(ci«Bi inferviens. 

Vir CUrifi. ■ ' . x . ; 

S Tt inter »Jynr- 
f totos C L , 

CK Hyperholn AGy 
cstjsss pmsQa qun. 

•vis dno A y Gy 

ftotoC K parsuieln 
GHy stet non per 
A afymptoto LC 
pmraUel* AE , ipsM 
GH ptasu in ByCl^vero im Ey Js^pnmAttr ig/S,BG Pffi* 

1 nite 
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«ite froxim» b a/ £G normglis hV j fcr A /veri ad 

CK normalis A F-: fonaturque AE:^ £ 3 a., A f 3 

hy A £ :=:x,. nmh B E zs -t -K ^ dr J <? a ■ ^ 

i!ba d SAF ^ SbF , 

b Fa b dx , qna d«3n in B G Jinse bg^ dat Jfati<dm»B b g G 3 

aabxdx fa^bic^dx t aBx< dxt 

■ 

a b x< dx &e. [ * t ] Q«/t feries tfi different iale feriat 
abxx ^ abx* ^ aba^ ^ aW ^ lL£d»V.C*a^f-M- 

». ^ A ' S ' ' * 

re feriet tae erit aquAit ffotm A Aix' f-fnodatus fsAt diffm a ia*- 
mentioni adamtffim eonfonar. 

Sed &' Leibnit^ana Jimili t er qfie m it* ^ 
tnr Qnadratnra. Efto enim axis Hjftr- ‘ " " , 

MK‘O A iffa.<rnBa-CA~S^& e^ Mfti>* i \. > . ' j 

dem fernittaiffmerjnm C Azs Jtenife- 
iendarinm meiis^F xz X y & affnmfto- 
fStm)irfmi£l»-'HffeeMa G ;nf 0 t froxi* ' SC^- 

mo gy jmwatnr C G dian/etar y Aqnc^ .. ^ • . 

froxtma oliadgy & jnn3aGg[qna ' ‘ ■ 

tangent -erit \ frmtnta axena^in S yiaaa- ^ ° Xfe 

tnr ex A~nd >CJS gerfendudUeie- dH-Dy' ' . . ... 

dt fortia itnn A (F^- qma ^ronemftwr i ntrr- A yAtMi^gentanL. 
l fi fm A T ai G £ nmtmaiA ia A y -sA X y^f ^ ^ A 

5 ^ «w>>. ir^^rr«#?a7^ a ^ ® 

i“x f 4 1 ** dsfferenuale 3 1 ^ 1 

r«f« diffiereritialiam qnadrntomm Jnmma ddist Imeolet G 4 
dratum y qna froinde lineola erit * ^ 4 aaxx f 1 1 x * t » a* 


{*6 ]fen fofita- jsHsntkate ^ ^zss.xx i i f-** t a^cx 3 c 
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^ autem CD, ffofter tangentis 

HypcrboU proprietatem, =: ^ ^ ^ ^ ♦ 7 ] unde propter Jimtlia 

tuavgula CC E,C D K, erit K D equalis 


i a X — 2 3 X» 


rifxxVi'ax*ti*atiaaxxt 4 XX * 

' IXC 

{* S) & cum Jit G D tz 

erit Mg ( arcus circuli , centro 
C f jatervallo C g defcripttf '^ sr- ’\ >>V 

idx • V. ’ 


2 a ( 



) I 


V a a x^ t a a f I a a *■« 1 4 s* i>- 
[* lo] Quf \quantitas M.g du3a n C C. dat : duplum 

CCg, quod proinde triarigulum 'erit " '^ [ * lilboc ejt 

^adx tasxd^c tax* d * t *»* dx &c. lujut .ferieiitunt 

Jit integrale a X 1 1?* t 55^' f ^ &C. (* ii) fequeiur,baue 

Jeriem aquari feffori CCA,, protjut ut.Leihtsits^ius cit. loco„ 
Idemque preportiossaliter Circuh., Mllipji applicabitur, . > • ■ ' 
. Debet egititr ntceffariis tua ingeuiefa inventio cum^ its , qua 
D. Leihnst^ius ojhndit , toineidere , nec mebi ampliut . dubsumS 
erit, -quin v^rum utriujque mentem Jim ajfequutus , quas itL, 
Verstaiem unanimiter 'eonfpirare tand^ deprehendi . . 

,Terir^Cl...>^’&e. _ , , ,, . 


j. :: . 




> mTM iN TRMCEDENTEM EPISTOLAM. 


N E -i«eiua) cogamur fradiones repetere cum nimio Ty- 
pdgraphijflcqmmpdo , illas fubinde lignilicabimus 
per aiiexifmos adnexos, itaut quilibet aftetifmus cum nu. 

n;ero 
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mero conjunflo denotet, vel feriem, vel fimplicem fra- 
Aionem, quz immediati prxcedit fimilem afterirmum: io. 
Epiftol* textu. 

(* I ) Quoniam videlicet- feries hxc du 6 ta in i. produ- 
cit feipfam , du^a ver 6 in — .«• dat —abx'’ dx— ahxi dx 
— ahx* dx &c. ubi omnes termini elidunt fingulos prioris 
feriei, integro foliim remanente akxdx numeratore fraAio^ 
nis illius, cui hxc feries in Epiftola xqualis afferitur. Vi- 
de f^g^f**** EiwCTxa/a IO. *;- 5 . ■; 

(*) Differentia emm cujufvis poteftatis indeterminatxx 
eft eadem poteftax duda in fuum exponentem., & una eju$ 
dimenfione differentiata, quantitatibus conflantibus , qui- 
bus afficitur, invariatis, quippe quarum nulla eft differen- 
tia nt oftcnfum eft in Traitatu dc Infiiut. Infinitor. ia Scho/. 
fr«f. V . ' itaque differentiando hanc feriem prodit illa prx- 
c^dens abxdx i- abxxdx t ab xi dx &c. • 

( Sit enim integra diameter ttanfverfa ACH, & 

tangens G D produda occurrat H L tangenti oppoGtx Hj- 
perbolxin L ; erh^«r42. j.ComV.TAinHLsquartx par- 
ti Bgurz, fcu quadrato fecundz femidiametri CF, nempe 

5 I > unde cilm AT fit =: x, erit H L =: i diVifz per x « 
itaque i —xx erit HL in AT minus AT quadrato, feu 
HL— AT in AT; & i f-f-rerit HLinATfAT qua- 
drato , feu H L f A T in A T j quare i — xjr . i ^ i 
HL-AT.HLtAT::HD-DA.HDtDA::AC 
f CD-D A.HA. ;iCD.iCA;;CD. CA::CA .CB 
[ ^7. T. Cottie. ] :: a . CE aqualem fiadioni propofitz. 

[*4]Quia proportionalium EC, AC,DCetiamdiffe- 
rentix funt proportionales , erit EA.DA:;EC.AC, 
vel CH,& componendo, ac convertendo, AD. DE;; 
CH.HE quod inftituta divifione per a , 

6 multiplicatione per i — xx dat i — xx. i — xx-fxx-f t 
::x —XX. 1 i cum ergo in eadem ratione A D. DE fit AT 
feu X* ad E G , erit hxc — fradioni propofitz . 
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5^ Pars Altera 

( Cujufvis enim fraftio«is dtfFercatta eft faftum e« 
^cnotninatore in ditiieteAtiain mimecatoris , jnioik faAo 
ex numeratore in differentiam denominatotis , ucroquo 
divifoper denomiaatocis guadratb : puUi diifexeadaipiius 

s itaque eliffeicntia Jpfius t* 4 ] t; aggregato 

tdx-* xJTjrJxf 4 xjtijr^nempc » ix ■\ixrix > divtfi» 
per quadratum te6dut es i «- >•( , ut denotat fra&io bie 
alSgnata: quemadfnadQm & fnpia ipGna ( * dif£rreu> 
tialc po6tum eft quod refidtat ea diTiiione 4xJx per i 

m 4 ^ a» yquixxsxdx'-^ xaxiJxi 2«arf de t ixxdm 
s 4 a » d » 

' Quadratum enim fra^iona pofitn in Epifta^ 

paaI6 pott aa»»d »'■ divuo perquadratum^ 

ipTiua 1 ax»,& quadeatuiB aicexiosira&ioois ^quu 

in Epiftola adduciturpaul6 pofr )cftirinaouwn 4 djr^ 

f 4e4 ix* t S xxdx*- divifam per quadxMum ejufdein-> 
— • a«»,ad«^queutruTnqae;=; polynomto i6aaxxJx*- 
1 4->r^ dx* iSxxdx*' , cujus radia cft qus hk aC> 
fignatur. 

(*q) Vifon eftenia xmm. efles^ff 1 ad 1 nm, ut 
CA id^ «, ad CD, qux propttrei ent , ut hk notatur. 

(*8) MamCCcft radix quadratorum CE,& G£,ideft 
ergo CG,xqualia radici polynenii xax* 
^aM ixaaxK t4»» divifx per i'-K«,eftad OE(*4), ut 
CD [*7}adDX xqualem fraffiooi propoiitx . 

C*y) Etenim D A=s C A ^CD= 3 e— < (^7) s 

«XX divifis per binomium xxf • , feu c: xaxx per 
idem bkiomium divifo > «ft autem CDs [* 7] ad C A 
aXj ut ipfa DA ad A£, qux idc6 prodit xaxx divi- 
fum per 1 uud^ tota DE fit fummaex isxx dtvi> 
fo per XX t », & ex eodem divtfo per » ~xx ; quod re- 
linquit 4«x«diviiiun per i^^x^ ; jam , M differentia CE 
:=: fradioni , qux in EptAola fiabjungitur poft (* f) ad 
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Cg=i ^cdxd\y^^o per quadratum ipfius i^ar4:,ita UE, 
=: fractioni nuper inventz, ad OG=:( * ,.ut proponitur. 

(♦ I o ) Ob proportionales &D. D 
ad 2« jf5 divifos per faftuns ex biootnio i fxx io 

radice polynomiiaajr^ f «af 2«ajrar, 
t4ATz, ut 2 r ^ divifus^rer quadra» 
tum i^ufr i — xx ad aggregatum^ 

X » dx 1 a X* d X —> 1 a x X d X 
fxax^ dx divifum per produfUim ex 
polynoroio r— xx-H x* i ^ in radi- 
cem polynomii aax*i aaf x^ax.x 
1 4 z X , quz fraftio evadit tandem si- 
(*' 10) dividendo numeratorem, pec. 

c ( * I r ) Quippe ex didis tun». 8. C 0=5 radici polynomn 
aax* t *<*t »a«xxt4xx divifz per - 1 xx , quxduOT 
in dat pro redangulo duplum propofit» fradiMis, 

cuim adc6 dimidium .tsiangulum' elementare^CGg eidem 

ffadioni adfquatur. .. 1 • 

(* 12) H»c redudio-in infinitam feriem- trianguli eb^ 

mentaris ^ejufque hitegratia pro valore Sedotis Hyperw^ 

lici, patet ex jam notatis in umili ad mnih Quare 

manifefia funt omnia Viri Clarillimi Pronunciata Qu* 
tamen nolim pro Viris in Geometris adyta jam admiluSj 
fed proTyronibus tantdm notata e(Te y itaque. 

Qui [atis hsc noniit ^ne fiyi diUa fattf. 

Quamquim adhuc longfe pluribus dicendum c^^evtteor^ 

Qui neque fit cafinnt , non Jd>i diSa fntent, 

M O N IT U M. ? .. ‘ 

D Um nuper Florentia tranfirem^Pilas rediturus, 'apud 
Celeberrimum Magitabechium Ada Eruditorum Li« 
pfi* anni 1708. cutfim videre licuit, in quibus noyam_» 

H • Analy. 
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Analyticarumoperationinnespreffionem ,typographis ma- 
gis commodam, ab llluttri Leibnitzio propofitam , ufur- 
'paiianunadveni, Gun voto, ut Geotnettc omnes in ea- 
<ieiB'%na eonientire velint. Itlem & mihi propofuerat 
ipfe Leibnitzius, dodiiSmit litteris Ans dat» Hanoverx 
ai. Julii i7oj.quibusOpiilGulam hoc noftrum tetragoniC- 
micum commendabat} led non aufus fum ad praxim de- 
ducere , ne tam frequens lignofum mutatio confuiionem 
pareret { nunc autem,ciiiii -eadem Lcibnitziana Agna re- 
cepta apud Germanos videarti nihil ■vetabit j <qtiominas 
cotum ofum & apud Jtalos-prinius ipfe promoveam.' 

Itaque pro vinculo coil^ngente aliquod polynomium, 
parenchdim deinceps apponam} pro bgnb-divifionis, duo 
punda adhibebo , quibus dutinguetur numerator i deno- 
minatore ifradtcmi$;-ptb miilriplicacieni 6 indice, inter duo 
diftinda menribra cod^cientia , unam comma .apponetor , 
vili Amplex illotum juntdpo(itio <id latts estpteffent. 

Exempli caUfa «.-i denotabit « divifum per(; unde-» 
etiam e : e :^f:g indicabit fradionem exr divifo per t squa- 
ti fradioni «x / divifo per gi Ave etiam [ quod squalitas 
fridiontnn pomit ] eflec ade,'ut / ad g; unde f;pe noa 
alid-tndmebintusAmorpsopvrtionailitatiSj^cilm idem infer- 
vire pom adxqoiditatein rationum indicandam, quod ab- 
foIatarumqilaQCitatumsequalftBtemTeferre jam roiec.flur- 
fus ubi inveneris jtx , intclligcs xx divifaro per 

quadratum totius complexi at^>item[ sa — x]* — ss}: 
( 2vr — x)* (ignific 4 bit complexb ex quadrato tpfius 20— s, 
& ex — ss dividendam per quadratum complexi ex 2 a ^ x; 
Similiterque x^-f denotabit ipfius x talem poteftatem , 
quam indicat unitas divifa per p * eademque rationo 
(xfx)"-" exprimet complexi a\x talem poteftatem , qua- 
lem raAtrc « divifum per m . Pariter \f(aaixx) ftabit pro 
radice eruenda cx binomio^aa tars . Quoties occurret 
indicabit ad quantitatem rr addi debere iadurn 
- ' ex/ 
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ex/ ia couij^exum G totum erf/niultipli- 

candutn fuifliet per^t^^, fcripfiffem [ C^th)» Ut 

multiplicetur ver6 ak in fadum ex rfr dudo in radicem 
Ma\acy fcribetur ah , Sic Gemper ad 

ad indicandum fa^m ex ploiibua quantitatibus invicem 
multiplicatis, commate inter Gogula membra poGto,resex> 
pcdieturc excipio numeros, ia quibus multiplicatio do, 
more indicabitur infertis pundis , ut z. 4. ugniGcat fa> 

£tum ex his tribus invicem dudis, nempe 24. Tandem ubi 
occurrent feries plurium frafiionum, aut illas toore (blito 
interpoGtis lineis indicabo, nec enim fpatia tjpocum val» 
db turbabunt, G extra textum litterarum io una fene (o^ 
tam alufoam lineam occupante difponantur > vel & ipfas ' ' 
Leiboitziaiio modo conGgnare libuerit, pundu cum comma* 
te interponam Gngnlis , ad eas diftinguendas : ut hy":e i 
tnr** : • > t */■ • / G«6cabit ftadiooem ex ty” divi- 
(o per r, cnm alia fraaione ex at” divifo per • ,cum 4 Ui 
rurfus in qua af” dividitur per p &c. • r 

FROFOSITIO XVL 

I Dem confet^at etm Cl. Leiiait^ia irrvikr , d* imimiiatiin 
frepeaitar^ 

S int eadcno, 
qux in pri- 
mo S. IngenioGf- 
Gmz EpiGolxfu- 
perii^s addufix, 
niG qu6d fuppo- 
nendus eft C A.- 
fediooisaxis C=r, 

ALvet6,autAl 

tangentis portio vertici & afymptotis interpoGta (qux 8( 

H X xqiia* 
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lequatur feoiiaxi conjugato^ i. s. comic.) efto =3 i ,ade6- 
que A E non jam pre unitate computetur , fed fit =: a ( uti 
& C E illi in hoc cafu squalis ) fiet jam b\ z^bdx: a ^ item 
HG x] ( ut-ex'finiplici linearum proportiona* 

Jitate patet ) itaque ipaiiolum Gg^H =r a bdx ;(a^ x) 
ideft =; bdx^ f bxdxiMy -fbxxdx : dx:ai &c. 

cujus Integraie,nempefpatium AMHG = ^xjf bx*’ : rxi 
5 fbx*:^tii &c. ut habet quadratura k nobis 
fiiperiCis tradita . 

Verilmob pro- 
portionales 1 C: 

CA =IA: AF 
Tu enim [ propter trias- 
?um?nfi' gulum CAI re- 
furt, liotdaneulum fimile 
piinut. jpfi C A'F ) eft 
tx.x; : t.b:zc: 
i4, quo valorc 
loco i fiibftituto in quantitate abdx:[a —• x] defignante, ex 
didis, fpatiolQ elelnentare GgiH, evadet hoc fpatiolCi zz cdx : 
( la — 2 >f) , & multiplicando tam numeratore, qukm denomi- 
natoremper 2 ,mox dehoroinatori addendo arx — jrx(quod 
non variat valore,cdm fit=: o) fiet zacdx\[ 4 ^aa— ^ax x 
■fjfx -~xx'](tmacdx:{ttt—>x)'’^^xx) Edidofpatiolo. 
' ' Ctlm fit autem K L parallela G A per 44. 3. Conte, ut L A 
ad AO, Ita KQ ad GO, vel IQ^ad QO, & fumina an- 
tecedentium LAt 1 Q sd fummam conlequentium AQ, 
fieu ob parallelas, LMfCH ad HM nempe za — xadx- : ; 
L A , ideft i, ad AO~x:[2a — x] quam vocemus fi er- 
go ipfius r difFereotia =3 2tfd>r:[a— x]i cjufque qua- 
^ratumf/Sxx :[ aa-.x-]‘ ,& i — f/=[ 2«— — xxj: 
( 2 a —> xY , & e dtzz 2f«dx:(2a — x)i, & demum_i 
f <// : [ I — f /J =5 2cadx:( i^r — x)» — xx) =: fpatiolo 
refoJvendo de more in feriem infinitam, 
^ - pro- 
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prodit cJf\cttdffet* df\ct* dtilc. cujus iutcgrale jana 
eritctjtf#* piorfusutClariffimus 

Leibnitzius determinavit , «quale fpatio AMHG , fivcj 
feftori hyperbolico ACG , <ui illud «quatur, ob trian- 
gula CHG, CM A «qualia ,& commune ablatum HRC, 
ac utrique additum fpatium A R G . Patet igitur noftra- 
rum fpeculationura confenfus cum profundiflimis Summi 
illius, & Incomparabilis Geometr* cogitatis , quamquam 
haud putarim per tot ambages ipfum proceflifle , fed lon- 
g^ fimpliciori demonftratione [ illi forti affini , quam pro 
Circulari, & Elliptico fedlore frof. 9. jam dedimus ] in- 
Veritatis hujus cognitionem veniffe. 

SCHOLION. 

S imile (ptid de Hjfer- 
hia Cl. Hagemns 
frepofmt in diatriba de 
caufa gravitatis 
fonetts entm DjtBby 
ferhlam dqutlaterS^cm- ^ 
jus femiaxa C A ,a(ym 
ftttiSCy CV, duBaqae 
tangente AVzz AC — r , 
acjunllo quovis alio ra- 
mo CB Jecante A V i» 

K JiAK. vocet ara (qaf 
erst msnor unitate ) fie% JtHor AC B ad triangulum ACF , ut 
feries a j’t»* • 3 : J it ^ *7 ^ spfum de sn- 

jeripto quadrato AGCF ycidem triangulo CAV aquali y & de feg- 
mento AGHB yVel AFVB hnss ad afymptoton ordinatis tn. 
terieSo [ nam alterutrum eidem fe3ori AC B aquatur ex ds st 
in Traa. de Infin. lemro. r . EpiBol* Geometr. ] intellegendum 
pariter voluit > Het admodum diverfa eft demonjfratso . 
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MONITUM. 

A BfoIutan» vides ^ Mi Leftor, Hyperbolae per infinitas 
parabolas Quadraturam ^ & c*tra cmuslibet dubii 
difcrmen jam pofitam^oAcnfo ejus cum Leiraitzianis fpe- 
fiulationtbus confenfu > Ad methi^i tamen confirmationem 
fuhdere placet aliquot aliunde nota ad Hyperbolz men- 
Airam pertinentia ^ quz ex noftris Juice Propofitionibus 
iponte fua profluunt. Exempli caufa. 

PROPOSITIO XVIL 

1 V 

O UodUBet HypcrBoltewm fpatimm L C MA b jP, HyperboU , 
& Afymptoto infinite prodnSit interitSnm , ell maenitH- 
dinit nbfolnti iffiniu. J £ 


\ ^KT 


B. 




i- 


k:2_ 


O Uia cniro in hoc ca« 
fu idem parallelo- 
grammum MADC cir- 
cumferibitur , & triangu. 
loCADj&trilineispapa- 
bolicisCHAD,CIAD&c. 

^ y jnxtM prop. 1 4. fpa- 
tium Hyperboficom iiu“ 
titulo de^natum aequale 
inferipto parallelogram-6| 
mo flsml integri accepto^ 

* : * > * •■ J ; » r4 » * 1 1 i * : ^ ; * • 7 > * : 8 &c. 
ejufdem. Veriim omnes hz fiadiones^ quibus unitas per 
fin^Ios numeros denominatur^ asqualesAint infinitis unU 
tatibus ( nam tres primz fupecanc unitatem , 8 e novem fc- 
quentes adhuc aliam unitatem excedunt, & »7. deinceps 
altera unitate rurfus funt majores, & 81. fuccedentesfimiu- 

ter 
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cer plufqu^iin aliam unitatem conficiunt , atque ka porr6 
fumptz juxt^ altiores potefiates ternarii, ut obfervat V.Cl. 
Petrus Mengolus ^nomtn^iiMfr^.libridt QnaJrat. Aritb , ) 
ergo&illud rpatium Hyperbolicum longitudine infinitum 
xqtiivalebit infinitis numero parallelogrammis inferiptis , 
adebque abfolut^ magnitudinis erit infinitz,ut dudunu» 
alii demonftrarunt , & nos ipfi oftendimus in Hugeniauis 
caf. 8. n. II. Quod erat &c. 

COROLL Spatia infinita ejurdem gradus,' quantumlibet 
finita quant<tatedifierant,funt invicem aequalia: putk,fpa. 
tiumLCMAB,& fpatium LCFB, utraque ad parces BLin> 
fimta , funt ezaAilfim^ zqualia ,licit pnmom videatnr Tu. 
perare fecundum fpatio M A B F. Hoc quidem fatis per fit 
notum eft intelligentibus quid fit Infinitum , neque iid uil. 
lam apud Geometras dubitationis umbram fufeipete po> 
teft ,quum fciant, finiti ad infinitum nullam elle ratio- 
nem, proindeque non crefeere polTe infinitum ex folius 
additione finiti , quemadmodfim neque crefeit linea ad 
unius pundi incrementum ; & generaliter, quantitates, 
quarum differentia infiniti exigua efi , femper ii Geome- 
tris, & Analyflis zquales cenferi, ut prxfertiro videre eft 
apud Thomam Cevam in ekganti Opufculo dc Pamb. »i 
tnod. illtpf. confid. & apud Hofpitalium de infimte extguts , 
Quia tamen Philofophotum nonnulli id in dubium voca- 
re aufi funt, ex fuis dumtaxat prxjudiciis , craffoque lo. 
quendi , & zftimandi modo rem metientes , non gravabor 
id exafia demonftratione in hunc modum ftabilire. 

Oftenfum eft bae proptf. infinitum fpatium LCMAB 
zquari parallelogrammo M A CD , ejufdemque femifli , & 
trienti , & quadranti , ccterifque painbus per fingulos nu- 
meros denominatis ; eodem autem ratiocinio conftat , 2t 
fpatium infinitum LCFB zquari parelklogrammo F B L C, 
cum ejus femifle, triente, quadrante , fimilibufque partii 
hus deinceps affignabilibus;funtqueintegta parallelogram- 

ma 
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ma MADCjFBLC fer ii. z. Conte, invicem xqualia-^ 
ade6que etiam utriufque femilTes , trientes, quadrantes ,& 
quotltbct fimiles partes perpetub «quantuci ergo & ipfa- 
infinita fpatia prxdifta , lic^t finita magnitudine M ABF 
differre invicem videantur , exa^^ xqualia nihilominus 
erunt. Quod fuerat demonftrandum. 

S C H O L l O N. 


I Mh , ned»*n infiniti magnituJiaes Aquiles cenfendi funt ^cum 
finita quantitate femet excedunt , fed quandoque etiamfi ex- 
tejfu ahfolute mfinita fe invicem fuferent , fofiunt nibilominut 
aquales manere , cum fcHicet integra magnitudines , qua com- 
parantur , non fuerint in eodem genere Infinitatis eunt fua dif- 
ferentia , fed in ordine altiori , ut patere potejl ex alidt diSis 
ia Tra£L de Infinit. Infinitoc. prop. Coroll. a. 

PROPOSITIO XVIII. 


S Patia JTQ^M A , A MF B ^ ordinatis- proportioialibus V 
AMy F B (five continuis yfivt difcrctit ) interiella Junt 
invicem aqualia. ; > 



K 



\ 

X 


E Tenim proportiona>- 
les erunt pariter di- 
ftantix Ir centro QC, MC, 

F C , ade6que eadem pars 
erit parallelogrammum.* 

VQMff ipfius VQCS 
qu^ FEAMipfiusMADC,^ 
nec non eadem pars tri- 
angulfi P K V ipfius VSG, 6 
quz G E A ipfius ACD; 
lunt autem cum integra parallelogramraa , tum integra^ 

' trian* 


‘K 
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triangula VSC, ADC inter fe zqualia per ii. a. Co«/V. 
ergo & eorum portiones (imiles V Q_M K, & A EF M,nec. 
non V /C P, & A EG invicem funt xqualesrfimiliteroHen. 
deretur, reliqua tiilinca paiabolica ,quz utrique fegmen» 
to correfponderentjfadla utrobique defcriptione , quam_» 
prop. 14. fleti imperavimus ,e(Te pariter invicem zqualia ^ 
quippe eadem pars integrorum ejufdem nominis trilineo* 
lum , parallelogrammis VSCQ., ADCM inferiptorum , 
quz,non minus ac ipfaparallelogramma, invicem zquan- 
fur^ zqualis igitur femper erit infinita feries exprimens, 
juxt^ 1 4. ejuf^i/e corollaria y viloiem ,{eu quantitatem 
utriusvis figmenti hyperbolici VQMA, A MFB , que 
propterclr hac etiam methodo zqualia oBenduntur , non 
minias qulim id geometrici fadum fuerit , tum k Cregorio 
^ S. Vine, aliifque , tum ^ nobis ipfis in Hngenianis cap. 
6 . u. 2. & itt Epijl. Geom. FraCl. de Infinit. hmm. 3. dr 4. 
Quod erat &c. 

COROLL. I. Hinc facile fuerit datum qaodvis Hyper- 
bolicum fpatium in data ratione fecare, piitk in ratione, 
quam habet m ad i,fumptis inter extremas ordinatas da* 
tum fpatium claudentes tot mediis proportionalibus, quot 
exprimit m — n erit quippe ratio primz ordinatarum ad 
primam mediarum afTumptarum tam fubmultiplicata ra> 
tionis extremarum ordinatarum ,qiilim multiplex fuerit w 
unitatis, ade6que prima ordinatarum cum prima media- 
rum intercipient hyperbolicum fpatium = 1:1» totius pro- 
poflti , ut ollendimus in Hngenianis cap. 6. u. 3. 

COROLL. IL Undi etiam conflat , quomodo fpatia.. 
eadem Hyperbolica (int velut Logarithmi rationis ordi- 
natarum , five diflantiarum k centro, ut idem Gregotius 
kS. Vincentio primus animadvertit , & ex iis, quz de..» 
Hyperbolz ad Logiflicam , feu Logarithmicam relatione^ 
demonflravimus in Hagenian. cap. 6. n. 4. & cap. 1 3. n. 8. col- 
ligi potefl, necnon hc. cit. de Infinit. lemm. 6. oflenfum cft. 

I SCO. 
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SCHQLION. 


H JEf fatit gJ methodi , qmt in hujat QmMirMtMr* iemm*. 

Bratione nfat ftm , iUafirattonem , cor^rmatimttm «/. 
lata arbitror. Nane qmia fub- fiaem Capiti& i Hugeniano- 
rum iBiam mechanici cxfeditijp^mam Hyperbola QmaJ^atarawL. 
ax fimphci Tratloria deduBam frofojmjje me memini, quamdf 
Leihnttrins i (e dndnm imentam teBatni eft in Efifttlts ai m* 
datu , de qmibntfnfrn pag. 19 , & 58 , illins veritatem hoc leea 
demoi^rare non ineongrnnm faerit, imh ad Argamenti , qaod 
fra manibas babemas yCampUmentam ita fert inere fntaverim ,nt 
interiit plarimS, ne eaterat inter hac de re fpeenlatimes hat minime, 
tontemnenda de/deretar. Promittenda fant antem feqnentta. 


PROPOSITIO XIX. 


F * Sto Hyperbola AB, cajat ce»~ 
t tram D, axis tranfverjat M A,- 
femiaxit fecandas priori conjugatas 
T> K , fcfitnqae in axe primario ipfa 
D E aquali DKyper polum E , in- 
tervallo D A Conchnt defcnbatar 
Nicomedra A H , cnjas regula D IC , 
ramus qaiUbet E C H regalanL. 
fecet in C , ande primo axi paral 
lela C B occarrat Hyperbolo in B , 
ramo autem E H parallela ex cen- 
tro Dloccurat verticis tangenti AI 
in panBo l . 

Dico ipfam DI ejie aqualem C B, 



O Rdinata enim BL , erit ejus, vel squalis CD, qua. 
dratum ad redangulum ML A uc re^um ^urx la- 
tus 
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uis ad traofverfum ( ex i. Cotiic.} fivc ut Cecundx fe- 
triidiamctri D/C, vcl DE quadratum ad quadratum D 
ergo permutando, DC quadratum ad quadratum DE, ut 
reftangulum MLA ad quadranino DA,& componendo, 
quadratum ECad quadratum E D, ut quadratum LDad 
quadratum DA ; fcd , ob Cmiijtudincm trut^lorum_* 
ECD, DI A,, ita cft etiam quadratum DI ad idem qua- 
dratuno DA , ergo D L, aut CB xquatnx DI. Quod 
erat dcmonftrandum &c. 

IROiOS-IT 10 XX. 

I lfiem fo/itit ordinetur i» Contboide HG regni f fornllcla-y 
iffnm t B Jeeans in Py^ DI it» F ^ jungatarqfu. Q B,. 
Dico banc fore tongentem HyperteU in pnniio B. 

R Adio DA circulus AN deferibatur ,qui tranfibit om- 
nino per pun^lum F,ci^m Iit,obConcboidem ,CH 
zqualis D A ,inparaUelogranimo autem DCHF ipfi CH 
fit rurfus 'Zqualis DFj erit ergo ID ad DF (• nempe* LD 
ex prop. proced. ipfi zqualis ad D A ) ut O A ad DG jqua»- 
li ledangulum L D G zquabitur quadrato DA, & per 
CorolL prop. j7. T. Conie. linea BG erit tangens. Qued 
erat demonfirandum &c. 

COROLL I. Hinc omnis ordinata hyperbolz LBzquav 
lis eft portioni ordinaiz Conchoidis F H , inter C^ncho* 
idem ipfam AH, & arcum AF mferipti quadrantis inter* 
je&x , mod6 hzc , produda ad axem in G , incidat i&> 
occurfum tangentis BG cum eodem axe , quippe in pa* 
rallelogrammo DCHF eft HF zqualis DC, adebque Si 
ipfi B L . 

COROLL. IL Funda aotem P , quibus ezdem Concho* 
idis ordinatz occurrunt axi parallelis BC, fuiu ad cur^ 
AP p Hypeibol» correlatam, juxti defer iptionem dap 
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tam /» Huf^nianii cap. 8 . «. 2. cum fit B P aequatis fub 
tangenti LG . 

PROPOSITIO XXI. • 


S Tantiluf prsmi'Jtt : Dico , fpatium ConchoiJale F A Hy are» 
AF y curva A Hy & ordinata portione F H eircumferiptum , 
Jupfum e fe trtlinei Hyptrholtci G B A , per tangentem G B , 
eurvam A £ y & axts /egmentum A G determinate . 

C Um linea FH fit ubique xqualis BL, feu GP , erit 
fpatiurn Conchoidale A F H xquale portioni Corre- 
lat* G P A j fed,ex dittis ad finem num. 2. Capitii 8 . Huge- 
niaptianorumypnitio illa correlatx dupla eft trilmei GB A, 
ergo & fpatium A F H ejurdem trilinei eft duplum . Q^d 
erat dcmonftraadum &c. 


PROPOSITIO XXIf. 


H 


Tperholam fimplicit ope Tra- 
Qoria quadrare. 


S it Hypeibolx portio V A B 
quadranda ,vel quod eodem 
redit , trilineum G \/ A B, dua- 
bus tangentibus, & hyperboliM^ 
curva V A B comprehenfum,fit 0 
in re^ilineiim fpatium expediti 
commutandu .Concipiantur om- 
nia in horizontali plano jacere, 

& fumpto funiculoDA,ponde- 
re in extremo A appofito, quod 
fubjeftum planum premae , alte- • 
rum extremum D fecus axem fecundum DRV trahatttr -, 

: - quo- 
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quoulque fon» DA tranfienr in da, & pondus A tra^ 
hcntis diredionetn fequens fuerit perductum in </ ; fecans 
lineam GQ fecundo axi parallelam in ipfopundlo<i-j tunc 
enim* re£f angulum ex femiaxe fecundo D K , feu*D £ inj 
Ga zquabitui rrilineo G V A quo proptere^ detraflo 
ex trianguk) V G B , innotefcet Hyperbolicum fpatiam-» 
VAB.- • 

Demonftratio . Funis D A , feu da fempeceft talDgemacuC'^ 
vsp Trailori* A <i defcriptz k pondere ejus dire^ionetiui 
ubivis fequente , igitur tum radius quadrantis DF, tum 
ramus Conchoidis E H , erit ubique parallelus tangenti 
«// Tradoria f lineas enim zqualeay inter eafdem'' paralie^ 
las ad eafdem partes iaclinatx fune'- pariter ‘parallVlz y 
itaque tum iigurz R O A coriietatusquadrans D A 
tum ipG O £ A a ( du6fa E O axi fecundo parallela , exten- 
fifque aRy ad y quoufque ipfam fecent in O , T) correla- 
tum eft fegmentum Conchoidale E AH} itaque,^ Cap. 8. 
1$. 3. Hageaianorum , erit por tio O E A « zqualis fegmento 
Conchoidali AGH,& portio RD A« jqualis fegmfto circulari 
A G F} reliquum igitur redangulum OEDR, quod fub- 
ED zquali femiaxi fecundo, & fub DR, vel Ga conti- 
netur, zquabitur refiduo* trilineo AFH} fed hoc,^r^f- 
€edentem y duplum eft trilinei AGB,ideft zquatur trilineo 
V ABG; ergo & di^um refianguium huic ipfl Trilineo 
Hyperbolico zquale erit. Quod fuerat demonftrandum. 

COROLL. Hinc manifeftum eft, ipfasGa Trafiorizaxi 
parallelas propoptionari trilineis Conchoidalibus AFH.,. 
& Hypeibolicis G A B Gbi correfpondentibus. 

SCHOLIOH. 

O Bvium ejfet eandem methodum aliis Coneboidam generibus y 
' ad aliarum Correlatarum figurarstm dtmenAsnem , extende» 
re fmtlt ratsonnio , ^d< edn» verear ne nitra pnen mihi (o^i» 

'tutos 
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tKt^s hic TraBttnc 4xcurr»t ^ $d LeSwibus meu fr» tunc ext 
fucxdom rekinqxMn : tx comflmrihms »l$it , ad Circuli , & 

Byfcrbol* T etrxgomjmmm ffeclan$ihui^dtt»c dc^axxt frofofitior 
9 cfy Jullsrn .Iqc ^ , ad byfcrhalam quadrandam condmttnCts fabdc^ 
fc co<.l€tUa$ eroy oh fimthcadixem , 5»*«» hahcat eam btt ^ qtta 
in Schohoprop. 9. pag. 41. dem^navimas ^ad ctrculam^y fea 
rationem ex ignitu comfofitamy demetiendam pertineat ea ^ »f 
tfl^itat Byferiola cam Ltreaio y (g ElUp/i rneleas iaaotejcaf . 

- Jf i'Q,r OS IT l Q. XXIIL 


S l 4 hyperhalitat. feSor HIDAy tajat ad axtretfia pentSa don 
Ba tanfentet IXB yliC cemvenioat i* K : htf oriam ttaqme 
bt^tor» Jtmdtdi* H^ APttnk^ fta. K ttOet AX IT , ^ttofar 



Dc Hyperbola . ,7? 

militer bifariam fecetur reila A L Af , fer coacurfum tangentium 
HL^ IL tranfeunte , atque eudim n/uio reliqttus feffor H MA 
bifariam feSus intelligatur y & fic deincepr. 

Dito f dnSa ad diamttrtm A H artthiotn <D0) fort hriaa. 
gulam ADO mt propt^ttum feStrrm Hi D A eu ratiina e«mp^ 
fit* «X D A ad AC y dy lA ad A MAad' ALy Mtqm 
it* tX aliarum ftmidiamnrmr*m , rufidimtftStmitfet aiitmm ^ um* 
ttmubut ad taterctptat inter teutrnm dy&tdageutnt HC\qmr 
rationes componentes utique pofi aliquot bifia^SUes frrme 'digtu 
Oeraat m ratiauem uquulitdtii ^ 

N Am A D O ad triangulum A D H eft ut O A ad A If, 
vel D A ad A C ; item [ fi re£lx linex Aibtendeates 
portiones HI, lO, nec noo' alix i. terminis ad vertices 
portionum reliquatum connesz fupponantur ) erit ttian« 
gulum A D H. ad quadrihneum ADIH, ut medietas ad 
medietatem^nempe ut H T A ad H I A triangulum [nam ci^ax 
D H k femidiametro A 1 fit bifseda in T, erunt invicem zqua- 
lia,tum ADT, ATHjtumDlT, TIH, adiroque-, & reliqua 
triangula DIA, HIAJ videlicet,. ut T A ad Al, Ci\c(juxt* 
37 . 1 . Conic. ) ut I A ad AK ; eodemque modo quadrili- 
neum ADIH ad fieatilineum' comprehenAim binis femi> 
diametris AD, A H, & quatuor fubtenfis ad verticespor-^ 
tionum I D , i H ^ erit ut quarta pars unius ad quartam-» 
partem alterius, live ut triangulum MH A ad LHA, nempe 
ut M A ad A L:&rtc femperi-ratio igitur trianguli ADO 
ad fedlorem hyperbolicum HI D A, quz componitur ratio- 
nibus didi trianguli ADOad triangulum: AD H, & hujus 
ad quadrilineum AD1H,& ipfius quadrilinei ad Textili- 
neum prkdidum ,&fiademcepsad‘ alia multilatcra per ver- 
tices reliquarum portionum adT(p:ipta , uTquedum in ipTum-, 
met fedoiem HI DA definant componetur rationibus 
DA ad AC;& 1 Aad AX',& M Aad AL,atqueiudeia> 
ceps m infinitum . Quod erat &C. 

• PJl(X 
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FROFOSIT 10 XXIV. 

fefitii , hifetentmr fingulf femidiametrwum forttoues 
titterttftf tnttr ettr^wu h/ftrMicam , & tangentem ‘verti- 
e*s H, nempe $pja d c , i k , m 1 , «» punSit E ^ F ,G( ad alte- 
ram Jignra partem fnb minnlealn Utterit exfrejp ^ ad confnfio- 
nem nutandam , jed ad eandem partem eonftrndto concipienda eft ) 
m fiat curva E FG. 

Dico SeQorem hjperbelicum HID Aefie ad triangulum AC H 



in ratione empofita ex rationibus d A ad AEy i A ad AF ^ 
VX A ad AG fic deinceps ex aliarum femidiametroru bifecan- 

ti um refiduos fedores y ad interceptas inter centrum A , & didam 
e stroam E FG: qua pariter rationes componentes brevi ad squa- 
litatem propemodum reducuntur . 

' • Pro. 
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P Roducantur femidiatnetri AH, AM, AI, AD ad op' 
pofitam hyperbolam SRQP, & jungantur SD,SK,' 
B C) eritque S D parallela AT bifariam lecanti diametru 
H S in A , & fubtenfam HO inT ( 2. 6. eUm. )’ quare tri- 
angulum S K A xquatur A D K , & addito communi. 
A^B , vel AKH eiit triangulum quidem SKB r: trian- 
gulo ADB ( vel ACH ex Entoeio ad^i. 1. Cov/V.) triangu- 
lum ver6SKH=: quadrilatero A D IT H j eft ergo ACH 
adADX'H,utSKBad SKH, nempe ut S 6 ad S H , 
iive utHAfABad 2AH , vel quia BC eft parallela 
HD [ ob triangula B DC, B HC xqualia ex i. 3. Co»<r.] 
ut DA t AC ad lAD, hoc eft ,ut C P ad P D , vel fum* 
ptis dimidiis ( nam £ A eft media arithmetica inter d A , 
f A , adeoque ejus duplum =3 D A t Ac) ut EA ad Ad. 
Eodem modo quadrilaterum A D K H ad quintilaterum 
ADN LH, tangentibus HL, L 1 N , N D, & femidiam;- 
tris A D, A H comprehenfum , ent ut dimidium ad dimi- 
dium , fcilicet triangulum A K H ad quadrilaterum A 1 L Hj 
Nam ob bafim H D bifariam fedam inT,ATD:^:: ATH, 
& KDT =: KHT , adeoque AKDetAKHs dimidio 
A D K H i eodemque jure A H L oftenderetur dimidium-> 
AILH,&AIL( quod xquatur triangulo A I N , quia^ 
LI = IN, utHT=;TD )=3 dimidio A D N I , ideoque.. 
A H L t A 1 L , nempe A I L H s dimidio totius A D N L H j 
eft autem AKHad AILH (, eadem ratione qua fupra ) 
utlAfAKad lAI, five ut Q_K ad Q,I , aut fumptis di- 
midiis ut FAad Ac, ergo in eadem ratione erit AD KH 
ad A D N L H i Quod fi rurfus comparetur A D N L H ad 
feptilaterum , quod fieret duSis adhuc tangentibus per 
vertices portionum HI , ID,oftendetur pariter fore illud 
ad hoc, ut LR ad RM, five ut G A ad Am ; atque ita^ 
femperj Triangulum igitur ACH ad fe£lorem ADIH, 
cCktn habeat rationem compofitam ex dido triangulo ad 

K qua- 


I 
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quidrilaterum ADKH, &exhbcadquintilater& ADNLH^ 
& ex hoc ad feptilacectsm. fupra defigiutuoiy atque ttapor-i 
r6 , ufque ad tpfuo) ferocem ^ tn quem hsec multilatera 
definunc, rationaa babebic compoficam ex A E ad hi , 
& A F ad Af^ & AG. ad hm &c. & coavertendo condat 
propofitum^ i • T . . I . : 



COROLL. I. Patet, feflorem^hyperbolicuin A DIH ad 
triangulum hCH habere etiam rationem compolitam ex 
D P ad P C , & L CLad Q K & MR ad R L , aliorumque^ 
diametrorum, cootinu^ bifecantium reliquos >fedores, ad 
interceptas inter tangeneem HC , & oppofitara hypcrbo. 
lam S R QJP: hoc enim in decurfa detnonftracionts often* 
fum fuit. ; - ' ' 

COROLL. IL Quia triangulam A DO ad fcAorem hy- 
pcrbolicum ADIJfeft, ex frop. 2 j. in compofiu racionfc 
DA ad AC, & 1 A ad A K, & MA ad AL^, &c. idcoa 
' , vei6 
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-«etS fedoiiiyperboliaisad triangulam ACH cA, exhav 
io satioae compolka ex W A ad A E, & «A ad A F , 
it ot A ad AG. &£. fic exacquali ratio triaaguioTMtia ADO, 
ACH [ hoc eft dupKcata OA ad AH ] compofita ex ra-' 
tiombus </Aad Ar,&^Aad AE, nec non i A ad A k, 
Sii A ad A F) itetnque exmAad A/, &mAadAG; 
hoc cA rationibus quadrati </A ad re6iangulum rAE, & 
quadrati / A ad redangulum JcAF, & quadrati mA ad 
xe^angulum / A G -&c. 

SCHOLION I. 

V 

» \ 

N Otari potcS , curvam E FG , qua hifecat fegmenta d C , 
i k , m 1 er femtJiametns rrtertepta tuter tangentem , & 
curvam hyperboluam , ajie unam ex Cvachoidibus byperbohcis , de 
quthus agit P. Ntcolas. Soc. Jefu in eleganttjfimo l raSatu </c_* 
Loncboidtl/us , & Ctjdaidtbus exercit. i. 'parte 4. quemadmo' 
dum fimtltf curva E'F G tu figura fuderint adduHa p;-g. 41. 
de dtmenfione Cireuli , quaqub^ bifecat fimites ii.terceptai ex fe- 
miitametris inter tangentem , & peripberiam circuli ( ut cjlen- 
Jum eft pag. 4J ) ef? pariter Concbiis circulans h Nicomede 
frapofita y Unde liquet unalogia inter prafentem ' Hyperioia , ei’ 
ellum Circuit tetragonifmum ^ de quo luco citato agebamus % - > 

a . ^ . S C H O. L l 0 M M. ‘ , I .. . .Vf ‘ 

S I ad axem. HC ordinarentur tales 'appiicata' , qua ad abfcifi 
fas i punilo H forent mratume fetioris A D IH ad feihr 
'rem abfafium per /emidiametrum in eodem punSo cum applica- 
ta fetantem ipfam HC ( quomodo applicata m C effet s C Ff , 
^ applicatu m K — dupla HiK.,- appltcut^ ^•verh tn L =: quof 
drupla HL atque ita femper., prout feiiar A A HI D., 

fed idem zz-. lAHMI^ ueenouzs. a^AHM.^c.) tunc foret HC 
ad ultimam applicatam ia punlhr H^ ut triangulum AC H ad 

K. z feCo- 
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fetiorem ^rrholicum AD IH: effet emm ACH ai AHC ^at 
CH ad fibi atfaalem applicatam ia Cj edemqat ACH ejfet ad 
quadnlateram ADKH ( daplam trtaaguli AHl^ ex oftenfis 



<’ 1 . 


in hac prop. ) at CH ad applicatam in K daplam KH; pa- 
riter qae ACH foret ai mMltilateram A D N LH quadruplum 
[ at fapra 'vidimus ] trianguli AH L , at ipfa CH ad applica- 
tam ia L , qas foret quadrupla LH\ & jSc femper continuata 
tonflrudtoKes unde ACH ad fellorem hyperbolicum ^ in quem il- 
la mnltilatera defiaunt ^ foret ut HCad applicatam in Hy quam 
ex diametro' H A refecaret curva nuper defcripta. Idem etiam- 
•valet in circulari feOore , fa3a fimilit cur'va conjlrudioae ad 
pun3a ejut tangentis : hic quidem contingeret , diSam refeSam 

a eur<va Jie confiruSay in panSo H ordinatam , aquari ipfimet 
arcui circulari HD y in hyperbola •vero aquaretur differentia data 
eujafdam rt3a linef , & arcus. parabolica curva. Atque bic efto 
noflra Dc Quadratura Circuli , & Hvperbolx Dtffertationit 
FINIS.' AP- 
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APPENDIX I. 

' s 

De methodo yCurvas inmmerat y pr£fertmTaraholaTy 
(3" Hyperholas dimetiendi y CS* reBiJicandiy necnon 
Generali earundem exprejffione analytica 
fer Seriem Infrdtam . 

Micorum votis morem gerens hanc etiamqua- 
^ A ^ lemcumque Meditatiiinculara adkingo , lic^t 
^ ^ ab Argumento hujus Libri tantifper alienam , 

^ r nili in rpeculationum Gmilicudine, ac demon» 

ftrandi modo prxcedentibus affini y connexio* 
nem nonnullam inquiras > Etli autem qux nunc dicenda^ 
erunt pridem indicaveram tn Efift. Geom. ad P. Tbomaml 
Cevam Hagemiamt aditaxa nam. 1 7. occafione reftificationis 
Cycloidis, quam hac ipfa methodo exhibui, ionuique id 
geneiatim circa innumeras alias curvas infiitui 
fe , vifum tamen fuit fpecialit^s dodiinam illani 
applicare , & ad omnes Parabolas hk ex» 
tendere, ut faciliiis deinceps, tum hanc, 
tum alias paffim in nodiis operibus - t 

. occurrentes methodos promove» . 

re, ac particularibus exemplis 
illuftrare Tyronesaddifcant, 
ad Scientix hujus omnium 
NobililSmx , Jucun» 
diffimxque incre* 
mentum . 

PRO. 
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PROPOSITIO unica: 


S it cKrva ^dltbet AD raUit IC A y -9 B Z ad bajim^ 
C B ferfemdicalaribut intercepta y & ex qatbmhbet ejus 
funSit D y ti aSlis DEHy d e h baji pariter normalibus , nec^ 



^ . !• • ; v! i‘r. i” \ , 

nm tangeutibut P DO y' fdg inter extretuat ferpeitdiculares 
termiuatit y ponatur ubilibet E M aqualis F Q e h aqualis fgy 
quoufque per puuSu Hy h determinata Ua^eat eunvui H h< 
• ' DitOy fpttium euroa y UeSifqueTCy CBy BB taeu* 

prebemfum aquari reSangulo baj^ C B tn etwvam.A DE rkern , 
^tietom quamlibet C aquare reBauguU ajc'eadtmC£iB 
eorrefpondentom! artum: AD'. ‘ ;:i i i.. , . 


J Ntelligatur cufvs portio D/iiideSnit^ parva , ut cum 
tangentia fuat pomuncula- Dd coiocidere cenferi poQit , 
ccrt^ ut ab aequalitate ptopi^fabiint, ^uam pro qualibet 
alTignabili diifcrantia, & una pro altera indifcriminatim 
ufurpari queat eai rar^/i n- prep. q: De Infinit itaque , nb 
parallelas proportionaiiter fecantec interceptas FG, CB, 
erit illa ad hancj utDt/ad E#‘,‘ reftangulum igitur ex- 
tremarum H E e zquabituc reAangulo mediarum CB iru. 
D d j Quod cum ubilibet contingat , manifcftum eft , om- 
nia re£langula , quz per indefinitam fe£lionem bafis CB 
adfcribi poOunt fpano hHlCBS (cujiifmodi unum cft 
• I !w E 2 ) 
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K/E t) quarqae ab ipfo differre poffonc minoci diffbreav 
tia qualibet ^ta, praut pun^a D,i/^ feu E in infini-' 
t£im proximiora accepta faeiinc, atqualia effe rt^UnguIo 
bafh C B in omnes curvae portiunculas D d , atque ^eb^ 
fpatium, curva 1H&, redifque &c. ut pcopofuimu». * i 
' COROLL. i.. Si pundum A fuerit- vectejc curvx,& A Z: 
ejus tangens paraUela ^ adedque tequalis bafi> CB , utique: 
& CI aequabitur CB , eritque iCB^ quadratum , qi^ 
ad rpatium- h (ir.C B# erit , ut bafis B Gadcwrvam A D B , 
xedanguiumqar I OE R ad fpationi coerefpondens ti I C E 
erit , ut CE , vel ocdinata MD,.ad arcum' AD. Ali^ 
defcribatur quadratum ipfius CB, quod fit CB 4 I, & ea<i 
dem fequentur . 

COROLL. 11. Quoniam quadratum FG ad quadratum 
C B ( vel H E , feu N C quadratum ad quadratum E R vel 
CI ) eft ut quadratum FD ad quadratum D M, erit di- 
videndo ( pofita aC zqualiCI) redanguliim NI adqua- 
dratum Cl [ feu differentia quadratorum H E, RE ad RE 
quadratum] ut quadratum fubtangentis FM ad quadratu 
ordinatx MD, quod, ut mox patebit, ad naturam cur- 
viel H h in fequentibus expediti determinandam apciflim& 
conducere poteft. 

COROLL. III. Speciatttn igitur fi ADB fuerit: Civculi 
quadrans^erit fpatium hHI CBSduplum ipGus, & por4 
tio quxvis I H:EC dupla fedoris- cornfpondentis-CD A, 
reflangula enim ex radio B C in curvam A DB, velrejus 
arcum A D, qux fpatiis h<H ICB 8 , & 1 HEC refpediv^ 
«quantur , dupla funt ex Arcltittrede , vel ex Conii, i. » 0 - 
Jlr£ Pnfr. j6. ia Vinuanea Fr«^/eM»r<i. totius quadrantis , aut 
feftoris correfpondentis . 

COROLL. IV. In hac eadem hypotbeG patet, ordina- 
tam E H aquari interceptx l centro ,& tangente axis por- 
tioni CF,i:bm Gt enim FG ad CB, utFD-ad DM, feu 
ut FC ad CD, ob xqualiiatero confequentium GB;CD,^ 

xqua.- 
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aequalia erunt & antecedentia FG, FC^ ipfi autem FG 
qualis eft per conftrudionem EH. Quare &c. 

COROLL. V. Notari etiam poteli, fpatium h H IC B8 
tunc provenire idem cum fpatio £gurx quadranti corre- 
latx , de quo m Hagentams caf. 8. n. §. loquti fumus , nec 
ab illo differre , nifi varia linearum aai parallelarum ap* 
plicatione , ibi Icilicet k lingulis peripherix pundis pen- 
dentium , hic direS^ ad correfpondentia baiis punda de- 
prelTarum , nam & redx ao( m figara laco cit. exbilnta) 
xquantur diftantiis centri ab occurfu tangentis cum axe, 
ut hic oAitifx funt EH xquales FC. 



COROLL. VI. Spatium IHN duplum eft correfpox- 
dentis Trilinci FDA, nam & redangulum CEHN du- 
plum eft trianguli FDC parem balim intra eafdem paral- 
lelas habentis, & fpatium 1 HEC duplum eA , ;vr coroll. 
3, fedoris ADC, unde & refiduum IHN reliqui FDA 
pariter duplum erit . 

COROLL. VII. Irob quxeunque elTet curva ADB, fi 
juxta Coro//. 4. alia curva IH^i ita illi refpondetet, ut fem- 
per ordinata EH elTet xqualis FC diftantix pundi fixi C 
ab occurfu tangentis cum axe , tum Corollarium III. tum VI. 
locum haberent , nam dudis ex indefiniti proximo pun. 
do «/ tangente df, & parallela ordinatx deiy quoniant-a 
F/ differentia ipfarum FC interceptarum inter pundum_> 
fixum C, & occurfum tangentis, iemper xqualis erit H z, 

vel 
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Vcl l<ls'dilRrrentix ordinatarum EH ipfis CF «qualium , 
tcAangulutn »N H a duplum erit trianguli xqubalti F/D ; 
quod cOni ubique eveniat, palam eft, fpatium I HN du- 
pkim lore fpatii FD A, red-& duplum redangulumCEHN 
trianguli xqualem balim in eadem altitudine obtinentis 
C.DF j itaque & fpatium IHEC duplum erit fpatii ADC 
COROLL. Vlll. At fi curva ADB ( pofitis iis qux in^ 
propofitione ) fuerit Parabola quadratica , erit 1 H Hy. 
perbola ordinaria, cujus tranfvcrfum latus al, redum ve- 
r6 tertia proportionalis poif a I , & parametrum ejufdem 
parabohe; nam quia feroper FM eft dupla AM, atque ut 
AM ad MD, ita hxc ad parametrum, duplicando ratio> 
nes , fumptoque multiplici primi antecedentis, & xqu^ 
fubmultiplici fecundi confequentis , erit F M q. ad M D q. 
(ideft fcr CoroU. s. redangulum «NI ad quadratum IC) 
ut quadratum M D , vel N H ad quadratum femiparame- 
tri , & permutando, redangulum a N 1 «d quadratum N H , 
ut quadratum i C ad quadratum femiparametri , five ut 
Alad tertiam . proportionalem poftal, & parametrum, 

J juz eft nota proprietas Hyperbolx prxdidis lateribus de- 
criptx ffr 21. I. ConxeorMMi . 

COROLL IX.Qubd fi fupponatur efte ADB parabola 
cubica , erit curva iHh Hyperboloides , cujus ordinata- 
rum quartx potdlatcs , feu biquadrata, proportioncmur 
redangulis «NI, nam tunc F M eft tripla A M , atque ut 
bzc ad'M D, ita quadratum M D ad quadratum parame- 
tri , adebque A M quadratum ad quadratum M D, ut' bi- 
quadratum M O ad biquadratum parametri , & F M q. ad 
M Dq. (feu « N 1 ad 1 C q.) ut biquadratum MD vel NH 
ad nonam partem biquadrati parametrii fimiliter,& con< 
vertendo, cfttndctui ICq ad <i»l , ut nona pars biqua- 
drati parametri ad biquadratum » hi ex xquo igitur re- 
flangula aN 1 , 4 m 1 proportionantur N H, hnbiquad ratis. 
COROLL X. Eodem ratiocinio oftendetur, cur vas IHb 

L fem- 
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Temper elfe Hyperbotoidcs aliordm graduam,qadcic* ADB 
(it aliqua ex alus infinit» patabolu , cuius ordinatarutii-s 
pocefiates k qu jlibet exponente ut denominatae proportio* 
nentur abreiitarum poteftatibvis ab alio quolibet exponen- 
te M indicatis , erit enim femper AM ad M D , ut potcftas 
[m — «];» iplius M D ad rmiiitim paraitietri poteftatem , 
adebque A M qaxdratura ad quadratum M D , ut poteftas 
( a m — 1 « ) ; » ipbua M D ad bmiiem poteftatem parame- 
trij cOmque FM fit femper m:» ipfius M Aberit FM qua- 
dratum ad quadratum MD (nempe redanguium aNI ad 
quadratum IC)Ut poteftas ( im):h ipfius MD,?el 
N H , ad »0 :mm fimilis poteftatis parametri, adebque o»- 
dinatarum NH poceftatea (aaf-*a«):« ipfis-pedamgulis 
« N I proportionales fimih ratione demoaftrabuntnr; quod 
eft , curvam 1 H h efte aliquam rx infinitis Hyperbotodl- 
bus ad diametrum IC comparatis. 



- COROLL. XI. Notatu dignum cft^Hypcrboloidfs eiuf 
Biodi fpaciom abfoluti quadrabile aliquando compreHen- 
dere,&tum Curvas PaTaboIicas iis refpondenceselTeabro- 
lutfc redificabiles; certfe in parabola cobica fecundi ordi- 
nis, ubi m valet » valet s, unde (tm — in): h valet 
[ 6 — 4 ] : z , ideft «quivnlet unitati , redanguk a N i , feu 
dilFerentiz quadratorum NE, RE, erunt in ratione fim* 
pltcium linearum NN, feu lR,id^ue curva IbNfcon* 
cavitate vctsfts CB obverfa ) «ic portio quadam Para- 
... bolac 


\ 
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Lol* quadraticic, per ordinatam IC i vertice obtruncat», 
ex notiflima hujus parabolr natura. 

COROLL. XU. Panter ubi ordinatarum ParabolxADB 
quinte poceftates coifefpondercnc biquadratis, iieuiquar' 
tis poteilatobus.abfcirsarum, vak>r exponentis ordinate ad 
Hyptrholoidctn N eflet [ iqt« 8 ]: 4, ideft t;i} qqod 
indicat»' «NI in fubduplicata ratione or. 
dinatar um NH . Atque hoc genua Hype^olx jam ad menlur 
ram vocavit iiludna Geometra Stephaous Ue AageUs ah 
teta parte fui Pe litheitis Spiralibus Invcrbs , inh^ifqud 
Hyperbolia Libelli ichel, 3. Pr9f(ffitioins j.odondeusredlan* 
gulum N 1 R H efle ad rpacium i H N , ut quadratum N A 
ad 1:5 quadrati NI, cum 1:3 quadrati «1» & cum re* 
dangulo CIN [ quod confonat dimenfioni mox cz aliis 
principiis afferendz ScM. 1. txemfl. a. J quare & ejurmo- 
di parabola leddicationem admittet. 

COROLL. XllI. Im6 generacim enunciari poted , quo 
ties dupla differentia exponentium «t, » metitur ipTum », 
verbi caufa per numetum p, fempet curvam parabolicam 
ADB re^hbcan poffcientenim ( in ) : n zz i ; /> 
adebque redlangula «N 1 in ratione erunt tam fubooulti- 
plicata ordinatarum N H, qulim fubmultiplcx i :f unita- 
tis , ipfzque ordinatx proportionales erunt reiSangulo- 
rum illorum potefiatibus ab exponente p indicatis , unde 
fingula membra poteftatis cjuhnodi redaugulorum du^ 
in axem curvz N 1 , & divifa per numerum dimenQonuip 
ejufdem NI lingulis membris prxdidis competentem, exhi- 
bebunt notam quantitatem ledis dumtaxat lineis defitu- 
tam , qux ad fpatium 1 HtH datam prerfus rationem ha- 
bebit» Id quod femper contingere patet, qudm m cft nu- 
merus impar» & n par proximi minor » utia duobus pra». 
cedentibus Cotollaiiis i nam tunc wi- s » t • > adeoque.^ 
[ aro— zafx— 1:»^» & iln nuroetus 

par s za, fit 2;»;:? 1;/, ut fupra diximus. : 

L 2 SCHO. 
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S C H O L [ 0 N L 

R bs clarior fiet esemplis analytic^ expoGcis in hunc 
modum. Sit IC s «, I N =: jr , N H s jf; quoniam 
ergo xax\xx proportionatur = f ,lumi poterit velutipG 
xqualis [H nempe htc multiplicari, aut dividi intelligatur 
per conftanrem aliquam quantitatem unitatis loco fum- 
tam , ut dimenGones fuppleat ] unde & xqu^ elevando 
urrumqiie terminum, erit ( tax ^ x x)f zz y fpatiiquci« 
1 H N elementum jfJxzz[tax-\;xxyJ%y qiiz eft quanti- 
tas facili integrabilis , dudis Gngulis membris ( locodifFe- 
rentiahs Jx) in ar, ac per espooentem ipGus x unoquo- 
que divifo. . 



Exemplum /. fn cafli corollarii r , itaque “ 

taxdx\xxdx yCVi)\is integrale 'a Jf Arf A*5 ; j arquabit va- 
lorem fpatii I H N . 

Exemphim IL Jn cafu corollarii it.pzz i , itaque ydx^ 
j^aaxxdxf ^axi dxfx* dx y cujus integralc eft i\aaxi : j 
t ax* t • T — fpatio I HN. 

Exemplum III. Si exponentes parabolx Gnt , ws 7,»=: 6 , 
erit ( 2w — 2» ) ; « z3 I : ;,unde p = ji itaque r; 
6 fl? .yJ dx t I laax* dx ■f 6 a x^ dx \ x^ dx y cujus inte- 
gralc ~ 7,a^> X* : ly \ t 1 a a x».; 5 > t « > t • 7 =: 

fpatio I H N . I . . . 

Et fic ic aliis pari progreffu. SCHO^ 
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t 

• SCHOLION II. 


E odem ratiocinio infinitarum Hyperbolarum inter arym- 
ptotos pofi tarum dimenfionem reckices ad infinitas Hy> 
perboloides iis , quas fupra confideravimus , reciproca», 
nempe quarum ordinatarum ’N H , » h potedates quxlibet 
refpondeant reciproci redangulis «sl, « NI, quibus ma- 
nifeftum eft afymptotos futuras re^as 1 4 , IN, obferVa- 
bifque exponentem poteftatum inordinatis ad has Hyper- 
boloides prxdidits redangulis reciprocarum efie fragio- 
nem OxMf-a »)< »yin qua fcilicet duplum aggregatum ex- 
ponentium coofdinatarura ad afymptotos hyperbolx dat^ 
denominatur per exponentem diftantix ordinatx^ centro, 
ut fimilt calculo repetito conftare polTet, nifi jam pigeret 
antiqua veftigia iterum premere , nulla fpe id Hyperbolo^ 
idum genus ahquod faltem quadrandi nunc prxlucentc, 
'aclaborisalperitatem allcviancc. • . f •* 

'j. . • . j • 1 ' • '• 

• ■ , . S C HOL 10 K "IIL . f ‘ 


I Taque confultius erit ad feriem infinitam Curvz longita- 
dinem revocare,‘eritque Curva quxlibet [ cujus axis = 
r, otdinata = y, fiibtangeos <■ ] aequalis* integrali hujus 
feriei &c. con- 

tinuandi Kt tn Hugeniams psg. 1x7. qux quidem , deter- 
minata relatione curvz naturam exprimente , five ip(ius t 
valore in terminis ab ipfoy integrC affeftis, integrari po- 
terit. Exempto fit Logaiithniica, cujus fubtangens eadem 
lemper conftans linea cft,qux pro unitate ufurpata dabit 
integratam feriem =; r ;tyy-''4;—y* : i ty* : 96&C d 

longitudini Curvz ipfis x &y correfpondentis . 

Qubd fi infinitarum parabolarum parameter fit si ,aut 
quadrari fpatio afvmptotico in quavis cx infinitis hy- 

per- 


I 
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perbolis infcripti £iniliter=s i , zquatione curvz naturatn 
exprimente K x { ubi per m quemlibet nbmerum figni- 
fico, pofitivum , aut negativum , integrum, fraftum ve , ut 
libuerit ] fubtangens erit perpetub a mjt** > itaque Para- 
bolice, aut Hypeibolics cujuiiibet. Curve loagitudo,(ive 
integ.aleptimzferieieuadct=ax>-rr * }» ]; 

Vel etiam eadem inBaitarum parabola rum,&hyperb 9 * 
larum longitudo, ut dudum prsftitiBus, leducetut cqm- 
ipodi adfcqucnteiB feiiem, rcilicct j> 

t :[ a’, ( i)i , 

— : ( 4 . 4 , ( 4 »^ J> »■ " 

i imy^ri: ( i i ^.6,(6 m-r i 
-Tj . i a.4'^* , 

t 3 • J 1 4»10jiq»-.9 : [ I , 4 I <5 . g . 40, ( 

jkc. ; itaut la A poUoniaoa Parabola, ubi a«=: a. »Curv^ 
fit. squalis ji i t a Jl» : 3 » -» : 5 ; t 4J»’ 5 7» 

lojf’ : 9 » t *8_y*‘ ; 11 unde ptr^redien^ 

quantumvis accuratam Curvz longitudinem determinare 
licebit, acceptis re^ai^ piopQttiQnalium^,j'^ ,.y’ &c. 

partibus fupra exprelEs per TubHitutionem valoris ipfiusm 
as generali leric deducis. 

- Qijod quidem Theorema ciina fuperiori anno Egregio 
Juveni Cabtirli Manfcedk> es more communicafiem , Is 
.& ad editionem mf perhumaniter efi cohorutus , & elq- 
ganti demonfiratioae fli^atus eft confirmare ,'dodiflitDar 
que animadvetfione , imb H nobiliorum Veritatum aq> 
tielfiooe illuft.rate : cujus Epifiolz fragmentum ad fidenv 
i}E , quz dixi , conciliandam producere non verebor , fin- 
gularem ejus mentis profunditatem , & in res meas huma* 
nitatco) alter 9 h 99 fpecunii}&.Kfi 4 turus, quamquam utriuf- 
que vefiig.iis aliquot, ne illi, mihique crearent invidiam , 
.(oniultb ixfe 41 isa nec enim defuat.qui laudes alienas inL. 
..proprii contemptus argumentum conveiunt . 

EX 
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H X ALTERA EPISTOLa’ 

r. CL. GABRIELIS MAKFREDH 

Ad AuAoVem Tcripta Boiioi. 8'. AuguIH 
, * 7 o»- 

- . . < 4 mni nJ fuhtihffltmirir Ahti Theorema 

qkoi mihi famOM tommunieari dignitas faifH . Ego fyn~ 
eeri fateoH fer id bot tibi mitirOa enm tf titia prcfiteer ^ quii 
cjt mlioribat, Et rfiatimi ttUHirtti tbtins ^btutTrii aSne iita' 
•nentis fit eenfendum. - . . Swti Vtrrttite ijOt eontpettn , dr UHj 
litate y qun multa t/ly iptimi fUrffeSa y Tibi Vir Car^rnty & 
DoS^me y Omni offictoram debito densitdStem me ttgnofeo , qnid 
trte fia eoetrit boe d^inBfOnit gradi digntriiy quo tdiquid mi* 
hi ghttiofiut toHttngrtt fofk Uoneredam , it fiqaidem Tbeorema*- 
tii hujut NobiEJfimi , edm Laudet in omninm ori mdi^vero ( quod 
tunc aeeidit , eum Publico tttud hujertitit fuerit , ut autem* 
eith eitikt imfertiarit enhci fupplico ) illet me frgeejfijft y^ ejut 
Pondus unte eaterot agmevifit ftfilm gloriati. 

Tuli autem rutioetni» Tuum hoc lutventum cotfirmo Ejh 
aquatio y™ s x , uudi (ny*"* * dy s d* ,(Jr curva eleuautum 
d y V[t tifttny‘"»~* ) efl potrh V[ t tniiny^~*l =s t t 
tmmy**-*: 4 );t ? y^“'“*'f*- 4 ^)> 

— g.Sm*"-*: C*. 4 .< 5 - 8 ); t? t- 7 «'*‘y‘*"“'‘*;( 2 . 4.6 8.to) 
&e [ Sie Ne^vtonis radices extrahit j quttre iffiut Citrva Ae* 
mentd erit feriet dy; f mmy»** “ » dy, r, -* m* y 4 >«- 4 dy; ( 2.4.)} 

t jm‘ y6oi-«dy;[ 2.4.6};^ 3. jm* y*"'-‘*dy(z.4.6.8); 
t J » 5 .’7m‘“y*"®“‘ '°dy : (■ z . 4 . 6 . 8 . ro ) Etc. cujus integrU- 
le y nempe ijfa curva y™ =: x longitudo , erit y;tnimy*“-': 
(z,(zm-. i);— m4 y 4 "«- 5 :[ 2.4,] 4121— j]it jn»* 
(z. 4 . 6 ,f 6 m— 5];- j. 5 tn*“- 7 :[i. 4 . 6 . 8 ,C 8 m- 7)i 
t 5 . 5 . 7m‘°y‘®““5 :[z.4.6.8.io,( 10111 — 9) 

Unie patet , ad hoc nt ttta Analyfis •valeat , debtte tantum 
< quan- 


I 
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^uantitatet mtny“" 7 ‘, aut ahas , quas tarum loco debeas ex 
turvs nasura fubjiisuere , tales ejfe , ut omnes earum fotejlate: 
en 6y duci a Jtnt tusegrabtles . Debent tgitur curva , in quibus 
utilis ejfe foteSl tua feries ,fere ejie ex iit , in quibus indeter- 
miratarum alterutra x jola unam aquationis partem coujlituere 
pottjl , reliqua aquationis parte ex quotvis terminis tnthrim^ 
compnjita , in quorum jinguhs altera indeterminata ad quam- 
•vss poti fiatem elevata inveniatur , nullo iujuper radicali fi- 
gno , quod indeterminata ingrediatur , partem illam aqmatta- 
nis implicante, nec ullo.injufer denonunatore , quem tudeter- 
minata eadem ingrediatur , eandem aquationis fortem qffictent»; 
Talis ejfet curva, cujus aquatio foret 

X =5 ( by“ t cy“ t yP t ^ 

exponentibus tn , n , p &c. denotantibus quo/vis numeros pofitivot, 
vel negativos , integros , velfraiios , rationales, vel jurdos &e. Qfia- 
les quidem curvas omnes quadrabiiiajpatia continere repereram. Si 
enim curva alicujus aquas totalis fit, qualem modd expejui , x 
(by™ t *y" &t.) : f,hic valor luaeterminata x erst tantum^ 
per progreffionem arithmeticam dividendus , eujus progrejfionis 
termini fint reJpeBtve m , n , p , q &c. jingult unitate audi , 
talis rite- infiitutadivifionis quotiens ent per y multiplican- 
dus , erit que produdum Jpatium , quod axe [ axe fiqutdem fu- 
fer quo ipfa y ajfumuntur } curva, & ipja x continetur ^c. 

Haud difficilius etiam invenies , omnes tales curvas , quas 
quadrabilia Jpatia continere conciufimus , fi fuper axem rotcn-, 
tur,fuper quo- ipfa X ajfumuntur , Jolida efficere faciliter ad cj- 
hndrps ejujdem bafit , & altitudinis reducihtlia , &c. 

HaiSlenus Vir Dodifs.cujus elegans generaliu quadraturaiu 
Theorema fic viciOitn )>bet analytic^ oltendcre.- Quoniain 
jf = ( t ty t of &c. ) :f , em xdj , ckmtntum 
fcilicet fpatii , quod Acutiffimus Juvenis toniiderat, :::: 
(hji” dj%cy> );/, CUJUS integralejntnr.pcipfum 

fpatium ‘pridittum =: hj" ( mf-\f) -, fcy* (»/t/J » 
ty*'; (/>/t/Jjt«y &c. ut ipfe ptonuncia- 

vit. 
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vit,ejufque complementum xquabitur eidem feriei 
lis priiis terminis per fuos exponentes m, / &c. du^is , 
nam elementum tunc eft ^dx ^ at dilFerentiando primam_> 
xquationem curvx conftitutivam prodit dxzz dy 

t Mcy"- 'dy t * dy &c. ] : f; quare jn6r c: [ miy'" dy f ncy" ^ 

tpy dy&LC. ] :/iejufque integraie =3 mbyT* ^ 

} t»ry “ 

Quod attinet ad folida ab his fpatiis, qua parte ad 
axem x fpedant , revolutis progenita , animadvertendum 
cft, rationem folidi ex cujulvis figur^ rotatione refultantis 
ad cylindrum ejufdcm bafis, & altitudinis, eandem elTo 
com ratione fummz ex ommbus quadratis ordinatarum fi- 
gurx genitricis ad fummamex totidem quadratis linearum 
ultimx bafi xqualium , ut methodo indivifibilium doce> 
Biur} portb fumma ex omnium ordinatarum y quadratis 
refpedu axis x eft (.yydx ^(\wty pro dx fubiiituco ejus va> 
lore fupra invento , integiale fradionis [ tn hy"‘ di 
t mcy"* * dy &c. ] hoc eft feries mhy”"- ; [ w/t i/j 

3t*ry’‘‘ : [»/t >/] fumma ver6 ex totidem quadra- 

tis ipfi yy xqualibus eftjrjfAf , five [ t &c. ] ; f; 
adebque ad cylindros ejufdem baGs , & altitudinis tacili 
reducentur hxc folida. 

Hinc ex hac ratione folidorum auferendo rationem, fu- 
pra expofitam , fpatii curvilinei foliduta generantis ad re- 
dangulum jrz,quo cylindrus producitur, prodit ratio di- 
ftantix ab axe centri gravitatis ejufdem fpatii curvilinei 
ad femifTem ordinatx « , per quam didat centrum gravi- 
tatis didi redanguli ao erMem axe. 

Subtangens cujuslibet ex talibus curvis , in axe x deter- 
minata , femper erit =; («dji* t &c. ) :/, ut condat 
fubdituto valore ipfiusdr in generali fubtangentis expref- 
Hont ydx :dyt fubnormalis ver6 in eodem axe accepta 
/; {mby"-*- t "cy~* fic.) quippequx cum fubtangen- 
te contineat tedangulum zsyy : eaderoque methodo infi- 

M nitz 
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nitz ali* quzftiooes , ejufmodi curvarum genus concer- 
nentes, facillimam determinationem fufeipiunt, im6 cre- 
pundia funt hzc nobiUlIimx recentiorum analyfis , cujus 
prxftantiam vel ex hoc uno fpecimine fatis intelligere pofsu- 
mus,eiufq. C immensi quantu !)protenfam utilitatem admi- 
rari i Nam de infinitis Parabolis quot libros ab Acutiffi- 
tris Geometris exaratos habemus f Jam illrfatisminimam, 
& infiniti exiguam hujus generis curvarum fpeciem con- 
ftituunt , quatenus in paiabolis dumtaxat uno membro 
«quatio expeditur,, ejus etiam coefficiente i.*/, utpotb 
fuperfluo, retrafto, cxtcrifqiie terminis evanefeentibus , 
ob coefficientes =: o , nam per x =: jt" fatis omnes paxabo- 
]z comprehenduntur, eritque ex hac generali dt^rina^ 
fpatium curvilineum circa axem :[»»t »] > com- 
plementum ver6 (w t r >,& hoc ad illud, ut m ad 

1 . Solidum ex rotatione circa axem x ad cylindrum ejof- 
dem bafis , & altitudinis erit , ut w ; ( w t J ) ad i , Diftanr 
tia ab axe centri gravitatis fpatii hoc Inlidum lorundum 
defc-ibenris, ad fenriinra ultimi ordioitiji,ut *) 

ad m:[mi ij , live, ut i ad «f i , & fic de aliis /Quo- 
modo autem pro Paiabolis omnibus, ita & pro Curvis 
magis compofitis , & duos, aut tres, auatiior, plurefvc^ 
terminos importantibus ab ipf» ji alTcilos, aliifque notis 
quantitat bus utcunque implicatus , elici polTunt expref- 
Cones ditiarum dimenfionum ex una hac Chrifs Juvenis 
animadveiTione , quippe eo fine terminorum numerus in., 
altera arquationis parte indeterminatus rtlinquitur , ut 
quot quis voluerit opportuni rcfpoiidcant , ibique fiftere, 
aut ultri promoveri, ubi,& qu6‘jfqtte cpii» fuent, valea- 
mus; ncc enim hz feries infiniti femper funtC quamquim 
St tales e(Te nil vetat ) fed plerumque femet determinant, 
pro varia curvarum natura, ut diAum eft, abfolutamque 
fpatioium, & foiidorum dimenfionem renuociant finitis 
;crm nis e iplirihilcm. , . 

SCHO. 
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S C H O L IX) N W. 

D linique monendus es , Mi Le£lor, quidquid in Pro* 
poutionc hac , & Corollariis eidem adnexis , illatum 
eft circa redhfkationem curvarum redadam ad fpatii , per 
tangentium FG ordinationem provenientis, dimcnfionem, 



potui0e aliis modis obtineri , exempli caufa ponendo ipfas 
£ H aquales portionibus redarum ad curvam in D ^nor* 
maliun , per duas A Z, C B parallelas interceptis, nam& 
fpatium hinc proveniens 8 BCIHh ijquaretur redangulo 
ipfius C A in curvaro ADB, & portio qnxvis H I CE re- 
dangulo ejufdem AC in correfpondentem arcum A D, ntc 
difFert demonftratio ab ea , quam dedimus in Propofitione. 

Aut gencraliOs , fi fiat conflans quzlibet linea , putiC«, 
ad EH, ut ordinata MD ad tangentem DF, vel ut fub- 
normalis MC ad normalem CD, vel in alia zquivalenti 
ratione fundionum curv* ad pundum Dfpedantium , fpa- 
tium hinc proveniens erit femper aquale redangulo illius 
afsumpt* conflantis C« in curvaro ADB, & portiones 
ejus zquales redangulis ejufdem conflantis in arcum fibi 
competentem ; nec enim alia ratione juffimus in pr*- 
cedentibus affumi EH zquale tangentium, vel normalium 
partibus, inter parallelas AC, BZ, aut CB, AZ inter- 
ceptis, nifi ut coflans linea CB, vel CA effet ad EH in^ 

M z dida 
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didta ratione, ided ut elementum ordinatz </0, vel eE , 
ad elementum curvx Oi/, unde xqualitas rdangulorum_> 
infiniti parvorum proveniebat, redigens curvx redifica- 
tiooem ad menfuram fpatii ex ordinatis E H provenientis. 

PARERGON. 

H lmc •vicifjtm fatet , frepojtto f patio qmJam C E HI, feffe 
determinari turmam ADd , cujus ope illud quadrari pof- 
J*t , etiamfi alidt geometrica quadratura fit incapax i ut esiiisL, 
hoc fuccedat ( fa^st CI:Z3iyIN:^x, unde E H zs a f x , 
CE , mei M D zz y , & AMzz z) oportet femper elementtsm 
dati fpatis a d y f x d y aquari elementa curma in conEantent. 
quantitatem duQo, nempe ZZ a/(dz‘fdy‘) ;ergo dimsdess. 
do per A, fiet dy t xdy : a = /( dz*- f dy» ) ,& utrinque qua- 
drando , erit dy‘ f axdy‘ ; a f xxdy‘ : aa zz dz‘ f dy*- ; 
ablato communi dy* remanet ( 2 a x f xx ) dy* : aa zz dz* , 
ac demum /( 2 a x f * * ) dy a dz ; unde fumma fpatio~ 
rum ,tfx^^(2axtxx) applicatis ad y aquatur reSangulo con- 
fiam is a in qutfitam z-y iduare ^odit talis confiruBio'. differen- 
tia quadratorum ordinata E H in dato fpatio ,& confiautit E R, 
fit uu, applicatis ipfis u in E , /patiam inde promeniens ds- 
midatur per a , quotiens erit z,fime AM quafisa , cui ordinando 
M D zz datg y, refuUat curma AD, qua tpultiplicata per a 
det d.picnfionrm ProVtfiti fpatii. 

. . ■ ' . AP- 
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APPENDIX II. 


T>e methodo tranrformandi curvat tum ptperfci^s ytum lineas 
in alias dtnserfe fpecieiy icLpse tnfimtis modis. 


iifdcm litteris pluries fupra commemoratis, 
V quas Cl. D. Leibnitaius occaiione libelli hujus 
^ J ^ tetragoniftki aouo 170$. si. Julii Hanoverz 
ad tnfprefcripfit, Problema quoddam propoG- 
^ V W jypj jjgj ^ Joannc Bernoullio mihi benigni 
communicavit his verbis . ?<^remb ad frtfeBam feinPia fer~ 
tinet , ut methodos per folationem Prohlematam exerceamat . Sic 
non ita pridem D.Jo. Bemonllint propofnit hoc PrMema: dato 
( pojittone) arcu Cnrva , invenire aliam curvam i^mtit modhy 
/ cnjns anus altquit, d n<d>it ajjignandns , arcui dato fit aqualis } 
& ita ut pofito y datam curvam ejfe Algebraicam , etiam qua/U 
ta fit Atgebraica : qt»d d me eft folatum diverfa methodo ah 
ea , qua t^ fe efi ufus . 

Multiplicem hujus Problematis folationem , tum D. Lo^ 
renzino communicavi ( qui & ipfe idem multb generalius 
folvorr aggrdTus eft , nam quxfitam curvam in data ad 
propofltam cutvam ratione conftruxit ) tum eidem D. LeH>< 
nitzio (fatim tranfmifi, fedan EpiGoIx , ex tam diftan* 
tiu Incoruni intervallo , ad ejus manus tutb pervenerint , 
refcirc non potui . Hanc ergo folutictnem meam huic li- 
bello adiungere vifum fuit , przmiflis etiam nonnullis ma- 
xime generalibus Theorematibus, ad transformationem-* 
curvilmeorum fpatiorum in alias areas diverfz fpeciei 
fpedlantibus , nec enim ab argumento noftroprorfus aliena 
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funt & ad plcnioxeni enunciati Problematis folutione» 
valde’ conducunt . Horum quidem nonnulla etiam apud 
Cl. Barrovium invenies, Xed abfque demonftratione pro- 
pofita; Itaque opcrx pretium fuit, ut eadem fimul cum_» 
noftns collcda, & ex prxclara methodo infinitfe parvo- 
rum geometiicedemonttratatibijbenigneLeaor, offerrem , 

T H E 0 

D Ata qualibet figura., 

CASO^fiejut coer. 

Unat a A B^AN-tta axten- 
iettimr tu M ^ P , at B M 
ad ti P fit ttt rattoae ordtaa- 
td A B ad jalnaugentam., 

B D , qua btne anmutar mea 
CEFO, SOVT,&qma. 
libet if jurant portet correfi 
pondemttsC E M B yVOHP 
perpetah aqaabuatar. 

N Am duflis infiniti proximis abuiy anp ad priores 
coordinatas parallelis , erit N » ad B t , ut A I ad 
Ij,five ut AB ad BD, hoc «ft ut BM ad N P,&reaan- 
gula extremarum « N P,& mediarum ^BMperpetubxqua- 
lia erunt j quare & arex elementares N«f P,Bii»M(quf 
fer coroU. j. prop. j. de Itfin. his redangulis infiniti par- 
vis congruunt ) invicem xquabuntur unde confiat pro- 
pofitum-» . 

GOROLL. I. Idem fequeretur, fi BM ad NP ( estenfa 
tangente D A R, & duda huic normali AQ^qux perpen- 
diculariter curvam fecat in A) fieret ut fubnormalis BQ 
ad ordinatam B A , vel ut ipfa normalis Q A ad tan- 
gentem AD, vel ut R N ad N A , vel ut N A ad N G &c. 

oai- 
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omnes enim iftz rationes , ob triangulorum (imilitudincm^ 
zquantur didz rationi ordinatzABad fubtaagentem BD. 

COROLL. II. Hac methodo facile eft datam quatnlibec 
figuram C £ F O in alias infinitas , fpecie , & genere diffc* 
rentes transformate, falva arearum squalitate: prout fci» 
licet alia CASO afTumpta fuerit e& qualibet parabola» 
tum , hjperbolarum^ conchoidum , ciiToidam , fpiralium , ' 
aliarumque infinitis modis variabibum curvarum fpecic^ 
juxta CUJUS ordinatarum , & fubtangeotiuoi rationem fiat 
uzvis ordinata BM datz figurg ad aliam NP figur^ quj« 
t( ; quin etiam poterit alTumpta curva C AS vel conca» 
vitatem ,, vel convexitatem, obvertere angulo COS , & ba« 
fim habere vel infinitam , veL finitam. , & determinatam , 
prout placuerit , ut qu^fita. figura proveniat majori, aut 
minori, vel infinito etiam axi OS adiacens, velbinisetiam 
afympcotis SO, O V interpofita continget quippe etiam 
OV infinitam evadere, fi CO fuerit tangens curvz CA, 
& prima ordinata datz figurz CE fit finitz quantitatis , 
quia cdm [ ex pro^. de- b^it. } intercepta inter tangen*- 
tem, & curvam fit infiniti minor differentia ordinatz,fiet' 
ad pundum C ratio- ordinatz ad fuhtangentem , adeocpie 
& ratio CE aiOV infinite exigua, quare OV eritinfiditif 
major qukm CE. 

COROLL. 111. pa- 
riter licebit dato 
trapezio, vel qua- 
di atoCEFOaut al- 
teri curvilineo no- 
trmenfurf, figuras S 

curvilineas zqua- 
les, adcoq abfolu- 
th quadrabiles in- 
venire , vel undiq. 
citcumfcriptas,&dcterminatoaxiSOadiacentes^ vel afym- 
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ptoucas, & in infinitum, 

(ive e* utraque , five ex 
altera tantfi parte excur- 
rentes j idque innumeris 
moJis. 

CC.-lOLL. IV. Vicifsira 
no*i is quibufiibet figuris 
Cti-O , SO VT notx 
menlurc, fi ex ipfis {qua- 
lia fpatia CE MB,NOVP 
refecentut , & ordinatx 
M B , P N conveniant in 

AB >d r 

fubnotnuli» QB ad oidinatara B & ) 

BM ad NP , nam ex xqualiutc reaangulorum infiniti 
parvorum M B i « , P N » f , fit B M . N P ; : N * . B i . . A ^ 
:«I ;; A B . BD cx toroH. fr$p. 5 . 
furoeft, effe ordinatam ab fubtangentem , ut differentia 

ordinatx ad differentiam axis . 

COROLL. V. Si cur- 
va CMFO fuerit eadem 
cum CASO ad alteram 
axis part€ replicata , cur- 
va OpP evadet figura ex ^ ^ 
fubtangentibus B D ap- 
plicatis in N P , quam al- " 
teri figurx Correlatamj 
[ in HMgevttuus cap. 8 .». 5 .] 

nuncupaba, quia cfim fit . „ „ , , 

A B . B D : : B M . N P , fi antecedentes , AB, B M xquan- 
tur , oportet xquales elTe & confequentes B D , N P > ita- 
que ex mult6 magis generali principio Correlatarum xqua- 
litas pendet . 
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COROLL. VI. Si ordi- ^ 

tkZLXx B M in figura CEFO 
«quentur rubnormalibus 
B Q figur» C A ^ , curva 
V P vel O P tranfitin re- 
ctam OP,qux ad angu- 
lum remirectum bafi OS 
inclinatur } nam ex Co- 
nii. 1. BQ.BA :: BM. 

NP, unde quia BQ_" 

BM, etiam BA, five ONsNP, & ideo NQP ttiavgu- 
gulum eft ifoceles ledanguliun , five dimidium quadrati 
NO vel AB} adeoqoe figura C E F O ck fiibnurmalibus 
orta erit quadrabilis, & ratio totius ad {Mrtem CEMB 
eadem probabitur, quK ratio quadratorum nob ordinatis 
JO,AB. 

COROLL. VII. Itaque data qualibet figura C E M FO , 
fi conlirui pofiet altera CAi $0 , cujus Aibnormales BQ, 
xquales evaderent ordinatis BM , haberetur illrusdimen- 
fio, nam portio quxvis C E M B xquaretur dimidio qua- 
drati B A , ideft triangulo N O P> ied talis curvx confiru- 
£lio ea data fiibnormalis proprietate generatim perfici ne- 
quit abfque quadraturis ; neque remedium ^ Cl. Craigio 
('* metb figor. proiL 1. & t. allatum [ prxterquam in para- 
bolicis, & hyperbolicis , five univeriim in iis curvis, qua- 
rum Aibtangentes -ad ablcifiam axis Aint in conftanti ra- 
tione ) felicem exitum habere poteft . Z^et nempe Vir 
acutilTHnus, quod fiBM=:jf, BC~ jt,& invenienda fit 
ordinata BA =e itant fubnorraalis curvx CA^, itu 
quam teiminantipfx fiat =3 jr,confiderandofubca ruen- 

tem B£>, qux duda in fubnormalem BQ dat £>BQ^r= 
quadratoB A, & fingendo eam fabtangentem =3 i»x(quod 
erit, fi X-, ideft CB, fuerit ad fubtangentem B/> in ratio- 
ne 1 ad «*} elicieodo xquacionem wxji s ex qua in- 

N veniea- 
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veniendo fubnormaIem_» 
comparan- 
do valorem inventum_> 
cum ipfa^jinnotefcir in- 
cogniti litterr m valor , 
adeoque fit cognita ^qua- 
tiowjry — fed quia 
ubi m fuerit indetermi- 
nata , prodit xqiiatio dif* 
ferentialis involvens, pr{ ... 

ter i/ ^ & dy, ac dx tognitaif, etiam d m prorTui incognitam , 
& ad alias irreducibilem , patet nihil inde fublidii haberi 
pofse extra fpeciales 'cafus in quibus m fuerit conftans & 
determinata, quia tunc novam differentialem non invehio, 

J |ux calculum turbet j & idc6^ tangentium methodus invei^. 
a generatim quadraturas fupponit, unde non eft fperan- 
dum ,ut viciflim per hanc inverfam methodum quadratu- 
rae Hgiiiariim in universiim abfolvantur. 

• COROLL. VIII. 5ireft* NPeidera conflanti OQzqua- 
Ics 'fuerint, ut locofigur* NOV.P proveniat re^angulutn 
iSOQT, erunt fpatia OCEF , BCEM proportionalia^ 
ordinatis SO, AB, ut potfe zqualia rcSangulis fub eadem 
G Q , & fub ipfis J O , & O N vel B A contentis j & diffe- 
rentis fpatiorum BCEM, hoc eftline^BM, proportionales 
fient differentiis ordinatarum B A,ac denique differentiae 
primx Ipfarum BM,five f retentis fymbolis fupra pofitis) 
ipfx dy ^ eriint proportionales differentiis fecundis ordina- 
tarum B A,' fcilicet ipfis ddt^y Unde folvitur masimz uti- 
litatis Problema, quzrendi curvam EMF, cujus ordina- 
tz B M fint ut differentis ordinatarum datz CA.f,adeo- 
-que & cujus primz differentis dji propottionentur fecun- 
dis alterius differentiis dds^^ faciendo femper,ut fubtan- 
gens B7> ( quam voco s ) ad' ordinatam B A , nempe 
ita conftans OQ ,fivc /t ad , quzsquabitur BM, five 
y qurfits. * SCHO^ 
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» 

SCHOLION. 

D Efcendendo ad fpeckiles cujuslibet curvx naturas, in> 
numera «iia jucunda Theoremata hinc orirentur, 
qus leftoribqf-meis , ad exercendam geometricam metho- 
du , exponenda relinquo; idemq. in fequentibusoblervabo. 

THEOREMA II. 

F lggrjt C Mmby VFpn ita rt- 
f itantor , ot fer fixum fonSom 
X jonBa qualibet M X , Jeeante ft- 
fitione datam V N ordinatis MBpa~ 
rallelam in N , doBaqoeX.C tangen- 
ti M D foralltla , oeenon ad ifjat 
B M y BlV demijfa fer X ferfeudt- 
tolari fXV Jit Jemper NG.XF :: 

BM.NPi erunt area CMB,VFM 
fer fetui aquale t. 

D U^a enim infiniti proxima^ 

»Xm,& ordinatis »p, mby 
quarum hxc fecet pnorem NXM 
in H , dudaque M I ad ordina- 
tas perpendiculari, erit 
:: »X . X*f, five[ ob infiniti parvam difFerentiam ^ qux 
fer ceroll. i. frof. 3 . de bfinit. non alterat proportionem 1 
::NX.XM:: VX.XFiatver5iwH.MI :: NG.XV(ob 
fimilitudinem triangulorum MwH, NGX) ergo ex xquo 
perturbati « N . M 1 : : N G . X F ;; B M . N P e a- taufiruB. 
ideoque redangula PNw, M perpetub zquamut ; un. 
de liquet prop^itum^^ i , 

COROLL. 1. Si pundum X fiieiit in axe CB ,tumcoin> 
. Na cident 
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cidenc pundFa B, & F , & linea^. 

X F fiet X B , & expeditior eva- ^ 
det conftrudio . 

COROLL. II. Pro. vario fita> 
pundi X, quod, vel atra , vel ultra 
axe.D , vel in; axe vel. tn peri- 
metro figurx , vel intra ipfam-* » 
vel fupra, vel infra fumi poteftj. 
necnon pro varia- dillantia redx. 

V N. ad. eodem fixo, pundo X,, ' 
variatur fpecieSy & foima-figurz 

V PN; manente femperejusaBqua- 

litate cum ipfa C M B ^ q<ur ide6 
infinitis modis, in. alias, & alias 
zquales figuras, etiam, per hanc 
methodum, poterit transfbroiari . ^ 

COROJLL. ill. Si linea Mw 


m 


rrda fuerit axi parallela.., 
tum- reda X G coincideC. 
cura XV, eritque foIiim_» 

KV ..XB :: BM.,HP,& 
curva P^ erit hyperbola.. 
quad ratica , nam fada. X V' 

- f, & BM =: /», & YN. 

, fit X B =? quartas pro- 
portionali poft & it (: ob fimilia-. triangula NVX,. 

M B.X ) ,.adeoque B X.=: eRauiem ex curvx P^- 

conftrudione VK, fcilicet^ad XB ,ii«inpe utBNl 

ad NP ; ergo ; ^ & ideo 

feu quadrata, abfciflarum N V, V » funt reciproci utordi- 
iMtr «/,.NPj itaque hinc etiara habetur, infiniti- longum 
fpatium PpSro.M me fiqitXLdiinenfidiii»,& (squari redan- 
g*jfo XFMB> reliquum, verb OPRVB ::2 infinitas arear 
redanguh mterauiiaci CBMDi&^cedanguk PKV,p« V 
. . ' i i erunt: 
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erunt ad invicem, ut BX, fivc ut rcdangula XSM, 
Xbttt f quibus aquantur . 

COROLL. IV. Erit tamen afymptotus VO bypcrbols 
yP infinities major altitudine infinita XC parallelognuu- 
mi interminati X D , quia ciim fit permutando N V . B M 
:: XB.N P, ubi N V fit infiniti parva , & manente con< 
ftanti BM, ipfaXB migrat in abfioluti infinitam XC, 
tunc NP,qux jam evadit eadem' cum afyinptota V O, eft 
quarta proportionalis poft eafdem ^ ideoque ut N V eft 
infiniti minor B M , ita infinita XC- fit infiniti minor 
afymptoto V O } quare hzc eft plufquam infinita refpeila' 
ilUus. Vide diftaiw tro3. de. fnf. 8. n. 4. & »iM.. 

..I 

THEOKRMjt m. 

C lh^GmMyV^f inimi- 
cem referentur , mt ex fixo fnn». 

[io X fnmfto iu reBa V C, «wr- 

tieet ntrinfqne eonjmngity V inelU 
nate qeelibet. X B N y fecente ntri- 
nfqae exet ferellelot m feniUs X, 

N yfit fem^r- ordinate BM edor- c 
dtnetem MF y et reciproci VX ed 
XC. Dico y areas CMB y VFH- 
femper aqnales fore . 

A Catur enim- infiniti proxi» 
roa X^'»i atque ordinentur ' 
bmy np; igitur ob fimilitudinem tciangulbium , erit K»;. 
Bt:;.NX. BX::VX.XC :: BM\ N P « conBrnB. ergO' 
reftangula- extremarum,. & mediarum aequantur,, fcilicet: 
fpatiolum PN»^=3 fpatiolO' NtB^M, unde patet utriuf* 
que arex zquaiitas j Quod'crat'&c. 

COROLL. L. Hinc pariter , pro vario Ctu puncti X , &- 

linea»^ 
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linearum CB,VN amantia, di. 
verfx conftrudiones arearucn_> 

V N P datx cuidam C M B xqua> 
lium haberi poflunt , non tamen 
iemper divuli generis. 

COROLL. 11. btiam redlangu* 
la C B M , V M P his areis citcum- 
fcripta femper invicem xqualia.. 
fient , propter B M. N P ; ; V X . 

G X : ; V N . C B, unde liquet re. 
danguloium ab extremis, &me- 
diis l'adorum xqualitas. 

COROLL. 111. Proinde hinc 
deducitur, permutando, eandem 

femper futuram rationem arex C M B ad circumfcriptam 
teflangulum CB M , qux elt 'arex V Pbli 'ad. circumfcri» 
ptum rcdiangulum V N P . 



THEOREMA IIL 


F IgK9* CMSO ^ CT PVO ira referantar , at ex fixo paom 
do O froteafo ramo O M, orUuataqat ME P^ daSaqae 



tangente M A\ fit temfer BP S medietati iffiat 0 A y eruat 
area CMOyCl PB perfetuo aquales . 
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E X i»utaftd m infiniti proximo ordinetur ml>p ^ jui>I 
gaturautem m 0 ,& agantur in ipfas mO perpeo» 

diculares M H , MI: ent M I finus anguli im M I , iive in- 
terni, & oppoGti parallelarum M AOj Ted MH erit finus 
anguli MmOy vel ejus confequcntis AmO, aut ( ob in- 
finite parvam utriufque differentiam mO M nihil squali- 
tati derogantem ex frof. 7. de Infin. ) ipfius ' A M O > funt 
autem finus angulorum M AO , A MO , ex Trigonome- 
tria, ut MO ad OA, vel ut dimidia MO ad dimidiam.» 
OA, five ad BP, ergo MI, feu ad MH eft ut dimi- 
dia MO ad BP ,& ide6 redangulum extremorum iBP 
ss redangulo mediorum, fcilicec dimidie MO in MH , 
•hoc eftfedori MOH , vel triangulo MOm> & hoc fem- 
per; Quare &c. 1 

GOROLL. I. Conguir hoc dembnftratis fupra ht CoeeH, 
7. prop. Appendicis i. quamquam alia methodo , & in figu- 
ra ex dupits ordinatis fada id oftenderimus . 

COROLL. II. Si figurs CMSO tangens in C fit bafi 
OS parallela ,fiet CT afymptotus figune O VP, ut potfe 
s 1 : 2 ipfius O A , qux tunc infinita evafit . ■ 1 

THEOREMA K ■ 


A Ree A C AT y 
SQ^P ita refe~_ 
ratur , nt radio SA de(~ 
eripto femteirculoABl^y 
fecanteramam AM in 
B , &jUKiia S B P yfii 
ftn/per A M potefta- 
te dttpla tpfiasSP : Di- 
co areas AMCyS PQ^ 
aquales ejft . 1 • 



A. . S vc a 

[ iehtt auttm Sp ptr ptmBum b traitfin,'immn9 
‘ 'A m femitireulma [itat ] 


Fada 


/ 


\ 
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F AAa foItCA conftru^one infinitfc proximaram A ( m , 
S^fi quoniamfeftorcs in6nite exigui , qui fpatiis AM ar, 

Sf,, qmb»..afcri. 

buntur , congruunt , 

( €Kfrtfp. 5 . De ) 

Mtione habent com> 
politam «X rationo 
quadratorum h,ra-‘ 
diis AM,SP,&an* 
guloiQ M Ai»,PS»i 

in hoc autem ctfu 

hK ntiones funt re- A " S ' , : VC, 

ctptocx, quiaan^lus f St ad centMim duptnt cft angsli 
B A t ad circumfetentiam , ut vicilTim , ex totflruB. ftippo- 
Jaktff quadratum A M duplum quadrati S P : iki8mfefium_> 
cft hinc prodire rationem arqualitatis , adeoque femper 
M A m P S/i Quod erat &c. 

CQROLL. 1. Date 6gunc ACM equalet innumeras hac 
Inethodo affigoare licet, cie£io ad aitnrrium pundo S in 
majori , aut minori diftamia h 6xo pundo A , deferipto* 
que femicirculo radii S A, & completa conftru^iione , quam 
Theorema prxfcribit , (inde femper diverfa prodit Bgura. 

COROLL. II. Hinc Lu- 
nulf Hypocratic{ CPV , p 

eujufque partium £MCV 
dimenlioex hac magis ge- 
nerali afteAione pariter 
diducitur; Nam cum fint 
fensper radii AP, AM 
ferioris A P C dupli po- 
tentia radiorum S P , S R 
fedtoris P V S , erit ex hoc tbeor. APCs PSV,& ablato 
communi SPC, Bt APS =: femilunulx CPV; item quia 

eodem 
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eodem ratiocinio A MC SjS V, dempto communi S;nC, 

& addito utrinque A £S =; A/5 VC; Undc-. 

amplius dudla perpendiculari 5 H, patet fore toum CP V 
ad partem CA/5 V PS . 5H , in altitudinum fcilicet 
ratione, in qua funt etiam triangula APS, A5S ejuf- 
dem baiis AS. 

COROLL. 111. Si loco femicirculi ( •vidtfig. i. admerjt. 
fag.) alia curva A5V fupponatur,in qua ex focis A , S 
inclinatz linez ad quodvis perimetri puoAum B faciant 
femper angulos, internum S A 5, & externum 5S V, itL. 
data ratione» ad «>( quales quidem curvas olimcondrueo» 
das mihi propofuit Do^tifs. P. Thomas Ceva Soc Jefu , ut 
videre eft in meo Traffatu Dc novit Uncis Cnrvit ) tunc fi 
vicilfim S P q. , A M q. fint in eade ipfa ratione * ad »* , arcf 
AMC , SPQ magis generali conftrudione {quales refultabOt. 

COROLL. IV. Quocirca, pro varietate aflumptz Curvz 
AB V, licebit innumeris modis dato fpatio AMC zqua< 
km turfus aream SPQ exhibere. 

THEOREMA VI. 

T Rts. fgurn CASO^ 

C M Po ^ atquin 

0 FTS tSa referantur^ 
ut dutlit ubtltbet eoordi- 
natit prioris figura ABy 
ANy & perpendiculari 
A'^ljd curvatangentem 
A D y centris autent C 
O defersptis 

arctius Btdy NP, ac 
junSts Jubtenfis C My 
OP yfit JempeTy ut (ub- 
ttonuaUs Q,B ad tifiiftam JC , ita angulus BCM ad angu 

O 
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Ium NO P : erunt ures. C B M ,ONP ferfetuh squales. 

S Umpto quippe ipfi 
A infinitfe proxi- 
mo punfto a , fafta- 
que eade conftru£Iio- 
ne coordinatarum ab^ 
an^&i arcuum bnt^np: 
cCkm ftt arcus B M ad 
ad NP in ratione com 
pofita ex ratione an- 
guli B C M ad angulu 
N O P r hoc eft , fer 
eonffruEl. QB ad BC} 

& ex ratione radii B G 
ad radium O N , vel B A , erit arcus B M ad hi P , ut Q B 
ad B \ , five ( ob fimilrtudinem triangulorum ) ut «I ad 
I A, hoc eft ut N « ad Bi; fafta igitur extremorum, & 
m -diorum multiplicatione , erit zona B 1 1 » M — zonx 
N « P , & fic femper i propterea etiam integr^ arexfupra- 
defignatz zquabuntur. Quod erat&c. 

COKOLL. 1. Etiam hinc infinitis modis poterit nova., 
figura O P N datr CMB squalis aftignari , prout diverfa 
curva CAS alTumetur, diverfam habens fubnormalerrtj 
Q B , ex cujus ad ablciflam C B ratione pendet a-ngulorum 
BCM, NOP relatio. 

COROLL. II. Quinimb iterum infinitis modis variari 
'poteft curvx O P^ conftru£lio,pro varia politione pundli 
C, quod diftantiam ab ordinata B A diverfam reddere., 
poteft , adeoque & arcuum B M diverfum radium confti- 
tuere , nec enim necelfe eft diflorum arcuum centrum in., 
vertice figurz datz collocari, fed eligi poteft , aut alibi in 
figur-r perimetro, aut intra, aut extra , nec refert, utrum 
concavum , an convexum talium arcuum bafim rcfpiciat, 

' mod6 
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onod 6 fint concentrici, ctim nihil horum deroget prjoftcu- ' 
tx figurarum aequalitati. 

COROLL. 111 . Prxterci non eft neceffe,ut figurx, quat 
comparantur, in arcus ipfos OF, vel ST definant, fed 
etiamfi figurx OCM bafisexemph gratia fuerit reda OFz 
fi ve finita ,five infinita ,poteft nihilominus continuari con- 
Hiudio figurxNOP hoc modo. Inclinata ubilibet linea' 
CMt, deferiptoque arcu Mi Ba, occurrente bafi prxdi-i 
dx in Oi, jungatur COi , atque ordinata ad figurat^> 
C A S infra continuatam ( vel aliam quanilibet SAaejus 
loco ibi deferiptam ) reda B* Ai, atque eduda ex pun- 
do Ai reda A2N2 ad axem parallela, reda ver 6 AaQz 
ad curvam perpendiculari, fiat femper, juxta Theorema-j 
tis conftrudionera , ut Q2B2 ad B2 C ita ang. O2CM2 
ad ang. N 2 O P 2 , cui fubtenditur arcus N 2 P 2 . 

theorema VII. 

O Vatuorfigure CASO, 

EMEO.VKFO 
'vicew referantur ^ ut dul 
duas friares qualibet A G 
farallela , ordtnatifque u 
fojlertores reSss A B M ^ 
faliifque AD ^GT frior 
genttbus in A y & G ^ Jit 
ut fubr angens T H ad fui 
tem B D ^ ita ordinata . 
ordinatam HP ; erunt area 
E M B f er fetuh aquales. 

F Ada confiiudione 

proxima per lineas magfyttlx TH ad BD ( nempe, 
ex conjlruil. B M ad H P 1 in ratione coropofita ex T H ad 

O 2 HG 


yGSO, 
ita in- 
ia intra 
oxiBH 
fque ad 
GHPy 
um tan- 
ubique 
'ttangen 
BM ad 

KVHPy 


infiniti 
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H G vel AB , & ex AB ad BDi 
ac prior ratio eadem eft, quz 
H h, f»ve G L, ad L^, vel I fl , fe- 
cunda ver6 eadem qux ,1« ad 
ad AI vel B(, ex quibus .re> 
fultat ratio Hh aABhj ergO' 

B M. H P; ; H Bli, ideoqucj 
fpatium M'Qbmzi PHh^,a^ 
que hoc femper « unde condat 
propofitum. 

COKOLL I. Hinc nedunv_> 
pro varia curvz CAS natura, 
led'fi( pro varia fpecieakertus 

curvxSG V, infiniti» modis va- » ■' i » 

riari poteft condrudlio arex VK P H datx cuidam E M B 


xqualis. 

COROLL. II, Si pro curva SGV fubrogaretur re£Ia_» 
ad angulum femiredum inclinata ST, quia fubtangens 
TH femper xquarctur ipfi HG,-vel B A , tunc confthifiio 
huius Theorematis conveniret cum conftrudHone Theoce- 


maris primi, quod propterea unum tantum fpecialem ca- 
Ium hujus feptimi confiituit, tametfi gerwraliiiiimum illud 
videretur: id tartdm diferiminis intercederet, qu6d litus 
figu X A' VH P illam non bafi OS adiacentem ftjtuit ,fcd 
fecus axem DO produftum collocat, tametfi eadem pror- 
fus & numero , & fpecic utrobique refultet . 

COROLL. 111. Si figura E M B fuerit eadem cum C A B, 
ad alteram fcilicet axis partem replicata , quoniam tunc 
BM = BA=: HG,critTH.BD::GH.HPj & ABi<r 
zs MB^w s: PHh^j unde datx cuilibet fig urx C A B 
xqualem V K P H affignabiinus hac alia conftrufiione : eli- 
gatur Pgura quxiibet SG V )&duda AG axi BO paralie- 
Ja , necnon utriufque curvx tangentibus in A , & G , qux 
unt AUjGTj fiat ubilibet T H . BD: : A B, vel GH. HPj- 

• ‘ erit- 
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eritque fpatium C AB =: VKP rtj ‘idque 'infinitis inodfs 
variabitur, pro varieuteafiiimptst figurat SGV, 


theorema 

’ -.-..11 
• :•! j 


niL 



C Urvorum' C AS ,TPT/ 

E MF tajtt proprie tat , jj 
«t ex qaodam fixo panSo O 
ednSo ad primam carvam ramo 
AOy fecante fecandam ia P , 
doQa^ae taageope AD ' oe- 
earretueiffiOD ^ f»a 'ptrfem • 
diealarirefiramo AO^iapaa- 
Bo D ^'.Jeferiptajac- area cir- 
et/lari A B ^ tentram 0-ref- 

fieitnta , atqae ordim/to ad pleriorem earVim B M, fit femper' 
rami A 0 epaadratam ad reBaagalum faitaageatit O D-y & rom' 
mi OP y at medietat rami OP ad erdiaatam B M: eruat aree 
C E M B y O P F perpetui a fualet . ^ ' 


F Afta infinitb proxima conftruftione , quam reprefen« 
tat figura ; quoniam quadratum AO ad reftangulum 
DOPeft in ratione compofita ex ratione AOad OD’, 
ideft <iI,fiveB^adAl,&exAO ad OP, hoc eft A I 
ad P H , quae duat' rationes componunt rationem Bb ad 
P H , erit ergo- ad P H , ut medietas rami O P ad ordi- 

naram B M , & reftangolum M w=j redangulo ex i : t 
O P in P H, ideft Tegori O P H , vel O Pf . Ex quo con- 
fiat propofitum. 

COROLL. I. Hinc infinitis modis , data alterutra figu- 
rarum CE»»M,&V^P, altera invenitur, pro diverfita- 
tx Curv* alTiimpt* CA. 

COROLL. II; Quia quadratum AO s rcftangulo fub- 
tangentis DO jh fubnormalem OQ., erit etiam DOQ ad 

OOP, 
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no 

DpP, ideft 0.0 ad OP, 
ut medietas OP ad BM,&^ 
reftangulum ex O Q in B M 
rs dimidio quadrati OP;. 

Quare fi etiam juxta Hanc 
rationem exprimatur pro- 
pofitarum figurarum rela* 
tio , fubfiftet correfponden--- 
tium arearum xqualitas. 

COROLL Ill.SiramiOP , 
fint xquales fubnormalibus,figurx S AC,hoceftipfis OQj 
erit MB — dimidixOQ; fin vci6 BM.csOQ, vel O.P , 
erit figura BGEM dupla fedorisQPV,fed curva EMFt:: 
curvx VPTj quia cum fit «I.I A:; AO.OD ::OQ,( feu 
P O ) . O A : ; P H. IA, fiet a I , feu B ^ s P H j ciim ergo 
& differentia ordinatarum -MB in taU -cafu^xquetur 
difFerentix ramorum OP-, manifeftum eft, elementum cur- 
vx. Mm'( potentia xquale tum rdifferentix ordinatarum , 
tum differentix axis hh)^ elemento curvx.P/> [ quod 
potefiate xquatur utrique H/>,HP], quare &intcgrx cur- 
vx xquabuntur,, ' 1 ■ ' -1 

. GOROLL. IV.' Hinc obiter datx figurx V PO, in pun- 
dum convenientibus ramis comprehenfx,polTumus compe- 
tentem figuram GE;MB prioris duplam,led eadem curvx 
longitudine fervata ,, per, ramos eofdem in totidem or- 
dinatas B M invicem parallelas expanfam afiignare , aut 
vjcifiim. data hac expanfa illam involutam per- ramos ia.< 
commune centrum. abeuntes exhibere; hoc enim habetur, 
inveniendo talem curvam GAS, cujus fubnormales OCL 
xquent five ramos, five ordinatas datf figinx j Pro quo, 
fiat conflans quxdam OB, ad libitum alTumpta & 
arcus B I , radio O B deferiptus = > fit autem data 0/> , 

vel ~ jj Si ex figura convoluta OV P queritur expan- 
fa G E M , intclligantur omnes rami O P , 0/> erigi in pun- 
1 ' ■ £lis 
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dis correfpondentibus A, I arcus B A, & fuperficies him; 
orta, qu* erk/.yJ^^ applicetur adjdatama, prodibit 
in quotiente longitudo 0« , vel O A determinans punda 
Curvx C« A , unde arcubus ak, AB defcriptis, ordina- 
tifque hntyBM dabitur expanfa EmM > Sin vero er data 
expanfa queratur convoluta , ponatur Ob zs x St fada^ 
ipu EmM figura reciproca, cujus ordinatx =a y y ap- 
plicetur ejus fpatium, nempe, fumma en a a dx rjf , ad « > 
prodibit longitudo arcus puta BI, per quem extendendo 

ramum 0^,& in hoc fumpto Ops bm^Ret convoluta CpP; 
Nam differentiando in primo cafu etityd^zi adx-,in(e» 
eundo caAi madxty s »d^ , aut ut antea adx zz ydiry 
ergo a. j . </ar> fed & PHjergoPH :3 dx 

rzBbi unde w zqualitatem ramorum O P, & ordinatar& 
B M , curve ipfz V P , E M zquantur . Vide dicenda infia 
Tbeor. i6. ejtqq. eonll. . k .. . 

THEOREMA IX. 

S int jg)H A ByZb re.. ' ! 

Sm ad ipfxm O C fer^ 
fendiculares , loco arenam 
jigfirnprncedeHtis ; item. ' 
que fubtangens 0‘D fit ' * 
eidem OC ad angulot rr- 
Bos ; fitautesMy mt prikSy' 
qundratsfm rami O A ad 
reBangulum DO ? , at' 
medietas OP" ad B My 
erant arenCEMB yOi^B 
perpetui aquales. 

D Uftis infinitfc proximis 0«p', <i4»»,&arcubu9 , 
A H, atque «1 ipfi O C parallela , erit B^jfive AI , 

ad 
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&d PL in ratione compoiita ex AI ad AH, & AH ad PLj 
fjtd piima ratio eft eadem, quz finus anguli AaI[vclADO] 
'ad linQ anguli AaH,feu D« 0 , aut DAO,qu; ex trigonometri* 

cis , eadem eft rationi ’ . jjp. - • -% ' r * 

oppoGtqrum laterum.» . ; . . .. . 

OA,Ol)( fecunda aute . j'.r: 

*xatioeadcmeft,quzra. , { ... ; y .> ■: 
morum QA, OPjjCX ;. .r . > ^ v. • i 

'quibusdoahus rationi* ' * AV 'I 

bus componitur & ra. V j \r ‘ ' : - ^ w * 

'tio quadrati O Aad re- 


fianguluni pOP,ideft • .. | !:r” ’ 

|)er ciuftcuiftiqneiq ^ L:'^ . TT^S^gj 

anidirO,P'ad BM;i^ n/^SvT.* -• 'i ’ r-- • o *.’ • I < : * 

goeritBi-Pp^cO/Pti • 

.6M ; & ide6 reiftangulum m Br PL tn QP : .a , 
ideft = triangulo , aut fcftori POL, five P O/ 5 quaro 


conftat propoGtum. ) ' 

COROLL. I. Infinitis modis Grailiter variabitur alteru- 


tra figurarum PVO, JVJEC,prodivetfacurva C«A,qua 
uti quis velit ad affignandatn alteri ex datis figuris. aliatti 
aream zqualem , per hujus Theorematis jconftru£lionem ^ 

COROLL. II. Si quadrata O A «quenturfemperrcaan- 
gulis DOP , & ipfis O P xquales ponantur B M , refulta- 
bit areaCEM Bprioris OV P dupla; eritque paritet cur- 
va VP s'curvz EM, & h{C quidem illius involutx ex- 
panfa evadet; nam curo oftenfa fit ratio quadrati AO ad 
re^aqgulum DOP xqualk rationi ad P L, ubi illa..- 

fuerit xqualitatis , etiam hxc dabit S PL, unde cum 

et differentia ramorum OP xquetur diffcrentix ordinata- 
rum BM, fiet altera convoluta , alteia expanfa figura, 
ut fupia rom//. frdced. didum fuit . 

•OOROLL. Tam in hoc, qulun in ^rxcedenti Tlicorc- 
niate eadem figentur, fi fuerit; ut quadraturo OAadqua- 
' ' ' dra- 
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diatum O P , ita dimidia OD ad B M ; fit enim qiM. 
diatum OAad redangulum DO P, ut dimidia OP ad BM, 
& redangulum DOP ad quadratum OPyUtDO ad OP, 
five ut dimidia DO ad dimidiam OP ,erit ex aequo per. 
turbate quadratum OAad quadratum OP, ut dimidia OD 
ad BM. Quod etiam fic aliter dera6ftratur.Quadrat& A Oad 


quadratum O P efi , ut triangulfi AOH l^irfivjasTbeercm.] 
vel AOI {fig.feq.qutad>ft£ceiensTbeortmaftrtnmt)A<d^m\\c 
OPL infnmo /bcmuatf^ five OPH fiwe.,ute}e> 

mentaria fpatia , qux ab his comparabihter notvdifherunt, 
cAOtf , © fsd ;propter 0 D ad -0 A [ </« frtmo 
Jtmmjiratit i» bac tbeor. ) nt A H ad A 1 vel Bb y five [ itL- 
Hhtntafm ] ut Al ad I 4 ., vel pariter erit dimidia<OrD 
in Bi r: triangulo O A H primi , aut O A 1 ifecundi 'Cafuti, 
ideft utrobique =; arex elementari OAaj Si ergo dimidia 
ODad BM ,feurc£languUimdimidix ODinB^ ad Mhbwy 
cft ut OA quadratum ad OP quadratum, nempe ut 0 Aa 
ad OP/, ob antecedentium 'OD: a in B^., &'OA'«ittqm- 
litatem , fient «qualia & confequentia M B^mi , '& OP/. 

COROLL. IV. Viciffim fi figurx quxlibet O V PT, 
OCEF ita comparatx fuerint ad communem axem VOC, 
& ipfarum partes VOP,ECBM femper xquales relecen- 
tur, conveniant autem re£lx PO, M B in punflum A , 
fitque ut quadratum O P ad quadratum O A, ita B M ad 
aliam , cujus dupla ponatur 
ODipfiMB parallela, jun- 
Oa Da tanget curvam CAa,p 
qux per omnia punda A,a^ 
di6loi(i concurfufi incedit. V, 

COROL L. V. Idem dico 
in cafi) , & •figura poreice- r 
dentis «hM>rQinati«,fi con- 
currat P O xum arcu B A , 
radio O B deferipto , ad * * 
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punaum'A , ut oriatur fi- 
militer figura C « A , po- 
nendo ipfi O A perpendi- 
cularem O D pariter du- 
plam di6tx quarte propor- 
tionalis pofi quadrata OP, 

OA,&re6lim BM, jun- 
da enim O A pariter tan- 
gens ent ipfius A : ete- 
nim fi non hzc O D foret 
in utroque cafu hujus, &prxcedentis corollarii fubtangens 
diAz figur* , fed alia t, foret O A quadratum ad quadratum 
OP, ejf coroll. j. ut dimidia t. ad B VI ,fed etiam ex con- 
ftrudione eft ut dimidia D O ad BWl, ergo D O =3 i 



THEOREMA X. 


E X fUHiUs fixit 0^ B ad qaodvis fuiiilam A turma C A t»- 
sUnatit rumis 0 A, B A fetantibus t urvas CP ,C M iuP, 



B M eandem rationem • quam 0 AR ad BA (fj • erunt ares 
OCPy BCM perpetuo aquales . ‘ • 

Sum- 
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S Umpto infiniti proximo pundo a , jungantur 0 « , fi«, 
fecantes in m curvas C P , C M , dudifque ex cen- 

tro O arcubus ^E,eL,&ex centro B arcubus MH , 
etit ratio MH ad / E conapofita rationibus MH ad 0 1 , & 

0I ad 0L, & 0L ad pE; quarum prima eadem eft cum.» 
ratione £madB0,feuBMad £A> fecunda eadeno , 
quz (inus anguli 1 A 0, vel alterni ADR^ad finum anguli 
L A0; hoc elt eadem quz laterum AK,RD, aut AR, 
AQj tertia denique eadem eft, quz 0O ad O/, Eve AO 
ad O P ; ergo M H ad / E rationem compoiitam habet ex 
BMadBA,&RAadAQ,&AOad OP, live eft ut 
re^angulum OAR in BM ad redlangulum B AQ_in OP> 
Ciim ergo ex hypothefi re£tangulum O A R ad re^angu> 
Ium BAQ^fit, ut quadratum OPad quadratum £M, etit 
M H ad / E , ut quadratum O P in B M ad quadratum_> 

B M in O P , hoc eft ut ramus ipfe O P ad ramum B M j & 
idc 6 feflores E, 5 MH, Gve arez ipfz O^P, iSMw, 
perpetu 6 zquabuntur ; ex quo conftat propofitum . 

CX)ROLL. I. Data ergo alterutra ex his figuris, puth 
OCP, alteram CMB ipfi zqualem conftituemus, eleiSa^ 
qualibet alia curva C0 A , et pundo Gxo B,dudifque ra> 
mis O A , B A , necnon tangente A D , completoque pa< 
rallelogrammo A RDQ, faciendo , ut OAR ad BAQ, 
ita quadratum dati rami O P ad quadratum B M , cujus 
ultimum pundum Mad alteram curvam CotM pertinebit; 
fufcipiet autem quzfita area CMB infinitam varietatem,"-^ 
tum ratione variz pofitionis pundi B, tum ratione diver»^ 
l'z curvz C0 A , quz ad conftrudionem afTumpta fuerit. 

COROLL. II. Idem fequitur , fi quadratum O P ad qua-. 
dratum M B fuerit , ut ledanguliim O R A ad quadratum 
RD, hzc enim ratio eadem eft rationi redanguli OAR'. 
ad BAQ , ob rationes componentes zquales OA . AB::' 

O R . R D , quibus addita eadem ratione R A ad R D , veb 
A Q , fit ratio OAR. BAQ:: ORA. RD quadratum . 

P a CO- 
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COROLL. III. Viciifim ez datis arets- BCF , OCT fi 
xquale» portiones abfandantar CM R , C PO , & r^mi 
B Ni ) O P conveoiant in A , eurvx hmc refultantis- GAS 
tangens AD invenietur ,fumpta ad libitum rami O A por- 
tione A R, tura fjiciendo, ut quadratura OPad quadra- 
tum BM , ita re^ngulum.O A R ad reftangulum fi AQ, 
completoque parallelogrammo>QA R Dy jui^aturdiaaoe- 
ter AD, qux etit tangens. 


B 

COROLL. IV. Si fuerit CAS conioa. Cedsio, ctijus foci- 
O , B : quoniam tangens D A bifariam fecat angultun.» 
O AB ( prr 48. Conic. ) erit anguhia. D A.J, fivo aher- 
niis RDA =3 RAD, unde RD zr* RAt 5 itaque cum_». 
er Coroll. 2. (it quadratum ipfius. ramiiOLP ad- quadra- 
tura BM, ut teftangulum ORA ad> quadratum RD, 
erit primum quadratum ad fecundum, ut OR ad RD,vel 
R A, aut ut O A ad AB, vel ut OD ad. D B . 

COROLL. V. Quia ex hujus Theopematis. sutProbic- 
natis conftrudlione erit quadratum PO io B AQ. re<f>ai» 
gulum =3 quadrato; B M in rcftanguluoi OAR, ft BM 
fupponatur 33 B A (hoc eft fi curva C m M conveniat cum > 
C<t A, ut ipfametarea BCAxqualis evadat arez.OCP) 
Ibco BM, ponendo BA , erit quadratum PO in B AQ. 
3 ^ qucdiato B A.in OAR, hoc cft quadratum PO in AQ 
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s O-A R in B A , & quadratum P Q. O A R : : RA , A Q: : 
O A.OR; unde quadraturo PO in O-R-ss OAR in OA 
s quadrato OA in AR > iterumqiai. quadraturo POad> 
quadratum OA:: AR.OR::BD,D*0;.ideoque fi fiarut 
O D ad O B , it& quadraturo O A ad quadratum O P , «rif: 
punduro P ad Curvam. C; P, cujusasea>Q'GPs ipfi AGB,- 
abfque intermedia alia curva confiruftionem' reguiante,St‘ 
pro diverfa poCtione pundi' O',. diva& modis curva OP' 
conftnietur, & im alterius generis areas -traimfornrabittir: 
non tamen per idem pundum C trasAbit ; per quod in* 
cedit corva CA ^ nifi' ctioai firerint. polocura diRamti» O C,. 
ACsquclea;. femperemm (fiRaacia verticis- curva T P; b' 
puofio' O debet e0e media proportionaLs inter CO,CB, 
eoquod. pundoA-delcendente ad C,ipfirai etiam punduia 
D coegruit eidiem C unde tam O Aqukm O-D fit z: O C, 
& EDevatbcBiC: ptoptereaque analogia O D. D B: : 0 Aq.. 
O Pq. vesttctu in hanc , 0 1> adi C B uc O Cq. ad quadra* 
tum diftantix vertici» curv^ 1 ?f k pando O. 

COROLL. Vf. Eadem- condrudio.prsecedentia corolla- • 
rilfic poterat detnonftrari-. Tara uiangula OA-D,DABy 
qullm O 0 D, DoB funt in ratione bafium OD, DB;qti»“ 
& reliquorum triangulorum ratio- eadem erit >- igitur 
AOtf. ABit::OD.DB i, fi ergO' 0 D . D : OAq. OPq.- 
hoc cfl : ; O <r q. O;q: vel 0 a-L . 0/f E, au» AOul PC^, fiet AO«, 

A B« ; : AOrt. PG/>i quare POj^.Sc fiefemper; , 

COIIOLL. VII. Poliris iiCdem, fi fuerit C A conica fe- 
dio, cuiusfoci O, B, erit £iP-natdia proportionalis inter' 
Oa' a /?i fic enim OA quadratum ad 0 P quadratuineriC- 
m 0 A sti A B , five ( ob angulum OABk tangente^ AD 
bifariam ffdum ) ut 0 D ad DB. 

COROLL. VIR Quod ti (at tn figura fiquenti ) (oois 
B ad infinitam diftantiam recedat, vel hoc fiet juxta ipfam 
lineam CB, vel juxta aliam huic perpendicularem} quo- 
modo rami paralleli invicem evadent ,. ipfique CB in pri- 
mo 
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tnocafu xquidiftabunr, 
velut A M , in fe- 

cundo ilh perpendicu* 
lares erunt , quemad- 
modum hBjuh;'Ex 
in primo calu figuro^ 

A C G M dupla ent 
arex O C P , (i fuerit 
femper OD ad AM 
ut quadratum AO ad 
quadratum OP; in fecundo autem figura AC5 ejufdem 
arex OCP dupla fiet , cfim fuerit OD ad D£ in eadem 
ratione quadrati AO ad quadratum OP; Naro(prxter- 
qukm id colligitur ex prxcedentibus confiderationibus in- 
finiti parvorum ad hos cafus applicatis ) duda OH tan- 
genti A D , & D N ipfi A 5 parallela , fiet H A = O D ; er- 
go parallelogrammum HA ah ad parallelogrammG AlmM 
ell in ratione OD ad AM, ad parallelogrammum ver6 
N »I A , aut K A ^ , eft ut O D ad D 5 , quia ergo utra- 
qpe hxc ratio eadem fupponitur rationi quadrati A O ad 
quadratum OP, feu trianguli AOa ad triangulum OP/, 
erit parallelogrammum H A ah ad parallelogranununij 
A I w M , aut A BhK., ut ttiangulum A O a ad triangulum 
Pop; fed primum eft duplum tertii, nempe HA ah du- 
plum eft eft trianguli A Oa , ergo & fecundum duplum 
eft quarti , ideoque tum^ AlMrM,tum ABhK. in utra- 
que hypothefi duplum probatur trianguli P O & fic 
lemper , unde & area A M G C , vel ACB dupla erit fpa- 
tiiOCP. 


theorema XI. 

I NJiguris CASOf C E MfO fuerit , ut fnltangens B D 
ad tangentem D itajemper ordinata A B ad ordinatam 

BM^ 
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£ My erit gre* CEMFO 
nd t»rv*m fgferficiem ex 
arem C AS chrea axem C O 
revolato genitam , ut radias 
ad eirtularem ferifberiam , 

N Atn Bby five «I.« A 
5D.D A;; A5. 

B M } ergo redangulum_> 
extremorum M B^mrs re- 
Aangulo mediorum, ideft 
fafto ex ordinata A B in 
arcum A a > Sed hoc ad 

zonam curvx fuperiiciei ab arcu A« circa CO genitano-f 
( qu^ 3 redangulo ipGus A « in peripheriam k radio 
A B deferiptam ) eft ut radius ad circularem periphe« 
riam j ergo & MBbm ad ejufmodi zonam eft in eadetn-f 
ratione: & hoc femper i quare ut unum ad unum, ita., 
omnes ad omnes, tdeoque integra figura CEMFO ad fu- 
perficiem k curva C A S deferiptam eft in eadem ratione , 
radii circuli ad ejus peripheriam ;QjMd erat&c. 

COROLL. I. Patet , aream CEMFO 3 Ungulz cylia- 
driez fuper arcu CaS eredz,& abfciftz plano per axem 
CO tranfeunte , atque ad planum C OS per angulum fe- 
mire£lum inclinato , quippequz Ungula nihil aliud eft, 
qu^m fadum ex ipfis ordinatis A B fuper arcu> C A S ere- 
^is> cCim oftenfumfit, ubique B A in« A 3 MBbm. 

COROLL. II. CCim ver6 in decem przcedentibus Theo>- 
rematibus oftenfum fit, pofTe aream CEMFO infinitis 
modis in alias OV PTS tranformati, inveniri poterunt 
innumerz arez planz,quz ad curvam fuperficiem conoi- 
dis ,ex figura CaSO geniti, fint in data ratione radii ad 
circumferentiam. 

COROLL. III. Eadem fequentur, fi A 5 ad BM fit in^ 

alia 
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alia xquivalenti ratione, 
ut ad aQ, vel AN 
ad A K , aut N G ad G A. 

COROLL. IV. Mani- 
/.dam eil , ordinatas B M 
iigurz CE/Ozquariper- 
petu6 norm.ihbus AQ,quf 
perpendiculariter curvam 
CaS fecantin a, propter 
DB . D A Ai. AQ;/ 

A i . i M j Quod (i arex 
Ct/0 zqualis OVTS, 
juxta conftruftiooem riie. 

«Mtmatis pnmi,deI<>r>bajtur.,ecuMK Ps: taageotibm AD, 
{>i)Qpter D i.i A : :iD A . A'Q:: N P.i M.. 

■GORQLL. 'V. Si C A S IiT 'arcus circuli , cujus centrom 
Q., iiQt E M/ linea rcAa idiametio C D parallela , propter 
normales AQ feraper cquales-eidem 'radio; utaqueredan- 
gulum lox radio in Enum wecfum Ci zquabirur Ungulx 
^ ex Anibus ce^is fuper arcu C A elevatis f ut alibi oftendi- 
mus ) eritqwe ideaa pedauguUim ad pertioneoi sphertcx 
^hiperficiei ub arcu iCA genitam^ ut radios ad circumfe- 
rentiam, ;irve ut idem -r^anguluro ad cylindricam fuper- 
Jciam ab ipts ckca C B revoluto defcriptam i unde zqua- 
Ihas poctioown super6cid sphericx cum portionibus xque 
.akis fuperficiei cylindticx circumfcriptx , ex multb ma- 
gis genetab principio , qulun unde idiplum Archimedes 
^Leduxit, elemonfiratur. 

CORCH-L. Vf. 'Si fuedtCAS parabola, etiam CEM/b 
ex noamailibus A Qin £M oidioatis cefultans, erit por- 
lio parabolica f €x Vjuc. V*v. Jc Loc. fel. J. i. fr. j8. )unde 
Ungule fuper xrca pambolico ere^x quadratura, & fu- 
perncici conoidalis dimenEo innotefeit. 

. COROLL. VIL 8i Curvx CCH fubnormales iR Ont 
. , xqiia- 



I 
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zquales normalibus AQ, 
curvz C A S , erit cujuf- 
vis oidinatz BG circulus 
zqualis conoidali fuperfi* 
ciciei ex correfpondente^ 
arcu C A , circa C B revo- 
luto, defcnptzj nam c%^ 

CoroU. 6 . Tbeor. i. area^ 

C E M B , cujus ordinatz 
BM =: AQ zz BR,eft ^ qua- Zj 
lis dimidio quadrati BCy 
adeoqueeft ad circulum_> 
fadii BG [ ob comtnonctn altit!^}nct‘n BG , qda 'tfudla^in 
dimidium 'BG , Seftlta^dfttiidiiAti eju$qua^rati, ddtfa vfc- 
16 ih dirtiidiain suam ■peripheHam' ,1 hffifltat tiyciilos ] ui 
dimidia B G ad dimidiam peripheriiifh !l B G defcriptam , 
vel ut integra B G ad fuam periphetiam ; aut ( eJc boc 
Tbeor. ) Ut area CE M 5 ad fuperfrciemxonoidalem ab ar- 
cu C A progenitam ; manifeftum oft 'igitur , dictum tircu- 
lum radii BG aquari przrcriptf coboxdicg foperfidri. 
Exemplum illudre habenrtus ‘in Circulb radii Q'C , cujiJS 
normales Q A funt femper ejufdem quanctitatis , & ius6 fiib- 
normales BR correfpondeintis curvz CG ftem zquantuVj 
quod indicat , hanc curvam fofe parabolam laftre refttt 
zz 2 QC, five diametro ipfius circuli, proptereaque BG 
quadratum zz r^ftangulo di&sc -diametri in finom verfum 
CB, quadrato fubtenfz C A , ideoque redla coniur;gens 
pun£ta C, & A =: BG', & i< 3 i .'6 fpherica fuperficiCs feb^aiv 
cu C A produfla =: circulo, quein ejus fubrenfa G A dtf* 
criberet , 'ut Archimedes bftendft. - 

COROLL. VM. Similiter fi figtirz ’OPN rubnotmalis 
N S fuerit zqualis tangenti AD, erit circulus radii NP 
aqualis eidem conoidicf fuperficrei ab arcu CA circa CB 
pdodUiSa' , ut es fecunda parte quarti Corollarii, & ex 

Q pr?- 
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praecedenti conftat : vel 
etiam hoc modo; pZ ad 
Lg rationem habet com- 
potitam ex /»Z aJ Z P vel 
4 1 , ex A I ad I A vel G L , 

& ex G Lad Lg ; fed pri- 
ma ratio x:]uacur SM, vel 5 ^ 

A D ad N P: fecunda ra-' 
tio zqiiatur A B ad -B O, 
aut Q.A vel B R ad A D : Zf: 
te tia ratio zquatur BG^^" 
ad BR;'crgo f Z ad Lg 
eft in ratiooe compolita ex B G ad B R , ex B K , ad AD, 
& ex A D ad N P > hoc eft cquatur B G ad N P , aut peri- 
pheriz radio BG ad peripheriam radio N P deferiptam , 
& fa6lum extremorum ,ideft pZ ia peripheriam radii N P, 
xquatur fa6Io mediorum , ideft Lg in. peripheriam radii 
BG i quare Zona circularis, qua circulus radii np exce- 
dit circulum radii N P , zquatur circulari Zonz ,qua cir- 
culus radii hg fuperac circulum radii BGj unde & ipQ 
-circuli M / , bg ^ aut NP , BG zquabuntur, ob zqualcs 
femper differentias inhnit^ parvas ipforum ; cdm igitur 
ex prsced. Coroll. circulus radii BG zquet fuperficiem co- 
noidicam ab arcu C A , etiam circulus radii N P eidcm_i 
conoidicz fuperficiei zquabitur., 

THEOREMA XII. 


I N figuris O P AC y EME ^ fi fuerit ^ ut tangens PT 
ad jubtangentem B D , ita ordinata B M ad ardinatam N P, 
erit area CE M ad conoiiicam fuperficiem ab arcu OP circa Oli 
gesserat am , ut radius ad tireumferentiam . 


F Ada enim confueta conflru^ione infiniti parvorum , 
erit P/» ad.N« vel «I, ut P Yad N O vel A £,ipfa 4 I 

ad 
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ad IA vel Bb, ut A B ad £D,&ex «quo P/.Bi::PY. 
B D :: B M . N Pex hypothefi ; quare (a€tam cx P/ in N P 
[ideft elementum Ungulz, ex fuperficifc cylindrica fuper 
arcu OP^ refeflz plano per ONtranreunte,acper gra> 
dus bafi NO P inclinato ] zquabitur redangulo 
unde & tota Ungula toti arec CEMB zqualis erit; & 
quia ex didis i» fraced T btor. illa Ungula eft ad fuperficic 
conoidicam ab arcu 0?f circa ON,ut radius ad circum- 
ferentiam , etiam area CEMB ad ejufmodi fuperficienu' 
conoidicam in eadem ratione erit. Quod erat &c. 

COROLL. I. Hac methodo innumeras diverfas areas 
planas eidem curvz fuperficiei conoidicz in dida ratione 
xerpondentes affignabimus , tot nimirum diveths modis ^ 
quot varix curvf CAS ad conllrudionem alTumi pofTunt, 
imb & in vario fitu collocari. 

COROLL. 11. Quod fi fiat curva CGH, cujus fubnor- 
males fint ipfis BM zquales, probabitur, ut in fuperiori- 
bus [ Ceroll. 7 . & 8 . Tbeor XI. ] circulum radii BG xqua- 
ri fuperficiei conoidicz ab O P N circa O N generatz . 

THEOREMA XI//. 

I lfdem fojitis : fit Jubttmgtnt BD ad tangentem FT y at con- 
fiant ^nodant linea , fati OH y ad ordinatam B M \ erit 

fpatiam CEMB aqaale reSangalo data reSa O H in earvam OP . 

1 . 

E Rit enim, ut fupra probavimus ( Tbeor. frfced. ) Bb. 

P^;:BD.PY:;OH.BM, ergo redangulum M B ^ m 
=: O H in Pp , adeoque & area CEMBsOH in arcum 
O P . Quod erat &c. 

COROLL, I. Pro varietate alTumptx curvx CAS, di- 
verfa fpatia CEMB orientur, femper xqualia redangulo 
ejufdem OH in didam curvam OP, adeoque & zqualia 
inter fe. 

Q a 


CO. 
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COROLU II. Vicis- 
Cm dato fpatio OV PN 
xquale refiangulum te- 
periemus, l'ub daraOC, 

& arcu CM curvg ah- 
cujus contititum , cujus, 
ope propterea Ipatium 
O y P N quddrabuur » J 
idque aliter , quitu fu- 
pra docuerimus ut Pit- ,, 
rcry^o App‘^ni i. Si nempe ,affumpta cutua adi libituiaC AS 
ouum tangant CH , A H , fiat (empex OC . P N i: BA 
H C . ME, & defccibatux talis curva QM , cujtu 
tes (int ejufmodi M£; Id quod tamen .generatun abfi^ue 
quadraturis obtineri nequit , nifii io fpiecialibws. cafitx^ 
pro varia fpecie alTumptx. curvx CAS, fabtangcai cujus 
ad tangentem quxfitx curvx debet nouoa babeie ratio-* 
nem conflantis OC ad ordinatam PN. ‘ ^ ; 

THEOREMA' Xlir. • • 



I Nfcripta (it tnr^a CAS 
reclangnlo COS D , ex- 
fcjit tt autem trthut reUit 
X , £ , Ktn qualiket ra- 
tione proport ionahter de- 
crefeentiknt y fiat Jf^X. 
iL:.SO.OT :: SD. 

D fiant cnrvaCFTy 
C MF j illa ad axem CO, 
hae ad CD relata , iffi- 
'que CAS frofortknali- 

ter analoga-., Item fiat JTfX.X- K'.:CO .OQ,: :C D .DV y 
junllifqne CQ,,CV fecautibas coordiaatat AB, AN tn R, £, 

i daSa 
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duB» f G parallela CQ, ordine tar G Hzi, pmnSatift, 

H ad cMrvaoi Q, H {qualem curva C A. , 

S Umpta minima K pro unitate , meiiia L st 

erit tertia proportionalis X =s «ni&tquoquA 
B A =: jr, Q_G =5 GH =3 Uy erit ergo n«t 

O T : : A B . B P : ; jr . 2 JI» ; ( «a 1 1 SD. DF t: A N. 
NM :: x.txn: (aafi>>quarc BP s; aj»: (»»t fit 
N M s 2xn : (aaf i)> & quia CB . BH CO^OQ;: 

■ aati.aa-» i r:CD.DV::CN .NE, fietNBjs i]j» 
[aa t 1] , & BR =3 (aa— i) jf ; (aaf 1)} iuquc RP, 
fc»Q,G>i«left !g =3 

feit CH kkft * =3 * ] "" iJJ^aij.^Eaat i }» 

= 3 ( iidu 33 (dy(i$»~* t) 

1 n'dx) : (aaf 1) undo d^*’=3 [4aa f 4 a ( aa l) 
dxdyf[»n^ I dx'- ];[aaf 1 > &da‘ s5 [dy (aa— ■ 1 )‘ 
-• 4a( aa-^ O dxdjfe^mdx* };[aati]‘ iideoque</^* t 
</a» s ( 4 aa t C * 3 * f [ dx'‘ t ] : [ »» t * quod 

zs[dx'’ i ih^]y (4»» t »♦ — »«»ti t a aa f I ) aq 
denique, 00 coeBciente numeratoris ( 4 aat**'^ aaaf >) 
xqualem denominatori [a 4 f aaaf t }, remanet di {>- 1 
=3 dy t dx * , & radia unius 33 radici alterius ; fed prU 
ma ell difFcremialis cutvx QH, altera vcr 6 dt£Rrentiali» 
curvz C A, ut notum eft , quare ipTxmet curv» CA, 
QH, quarum differentic peipetu 6 zquantar, invicem pa> 
riter xquales fient . Quod erat ^c. > 

COROLL. I. Pro varia ratione liw;arvm X,L, aut L, 
K , manifefium eft diverfam rpeciem curvz Q.H proditu* 
ram eidem datz C A longitudine xqualem. 

COROLL. II. Si curva C A fit geometrica , live ,ut k»> 
qui amant recentiores, aigebratica, etiam QH geometri> 
ca , aut aigebratica erit j Nam ejus coordinatx & 
tam rationem habent dependentem ex ratione ipfarum ar, 
jly ita ut fi hxc geometrici, aut algebiatici exprimi pof* 

fit 
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fit independenrer lu- 
garichmis , aut quadra- 
turis , aut rcAificatio- 
tie curvarum y etiam_f 
illa pariformiter expo- 
ni queat zquatione^, 
nullam quadraturam.), 
nullum logarithmum , 
nullam curv{ refltfica- 
tionem involuente. , 

COROLL. 111. Etcilm 
h^c ipla curva QH rurfus in alias pari methodo transfor- 
mari poOit, hoc etiam ex capite varia f(^es curvarum fera- 
per longitudine zqualium , led rpeciedimrentium , & qui- 
dem femper geometricarum, fuboritur. 



THEOREMA Xr. 


S olidum ex figura ALVy 
circa axem A F rata- 
ta , prodatlam fecetar fla- 
Mo HNMjtamad f lanam 
fer axem A LF ^ tam ad 
bi^circali F LO ferfea- 
dicalari , ^ jeSio fiat cor- 
maHIM ; fiat aatem re- 
Baagala GC D y NFS 
aqaalia fortiaatbas HlGy 
HMN fradiUa fcBioaitx 
dtcayreSaagalam ex eadem 



H£ en carva fart tonem B D zi figar a KHBC. 




S Ecetur enim rurfus plano ad bafim parallelo CKI, 
critque IG quadratum cum quadrato GC zquale.» 

qua- 
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quadrato CI , feu CK, ob circufum , ideoque fi ponatur 
HB =3 4, CB — at, CD=3ji, erit G I =3 

^ *<’)» ciim ergo ubique area HGI, feu f. V( — m )dxy 
zquetur redangulo GCD , ideft 4jf, erit dinerentian* 
doV[^f — 44j dx zz »dy y & quadrando , ^ 

a» dx'^ zz aa dy , ac per antithefim ^^dx^ zz aa dx '- 1 
*« dy'- , ergo extrahendo radicem,^ </2:=: a yj(,dx^ t dy' ), 
hoc efi elementum arez (i B C K re^angulo ex H B in 
elementum curvz BD j unde integrando, area KHBC rr 
HB in curvam BD. Quod erat &c. 

COROLX.''!. Quoties ergo ordinata in elementum ab- 
fcilTz zquatur conftanti in elementum alterius curv; , pu> 
tk ^dxzz 4 V[</at‘ t dy^ ] femper habetur aa)dx 

~ C3 »dy y & fumma ex didis radicibus » 44) in 

dx y divifa per 4 , dat ordinatam y curvz redificabilis 
per aream cujus primum elementum erat , ut alias 
in Farergo Affend. 1. innuimus. 

COROLL. II. Eodem modo , fumpta quavis alia con- 
ftanti ^ , fi V[ dx zquetur h in elementum or- 

dinatz », rurfus habebitur s^dx zz b \n elementum curv; 
V( </■*•* ■fdn'’ )i adeoque fi fiat prim 6 V(^^’^an)dx -34 
,in elementum ordinatz ^jr , turafecundb dx 

zzb in elementum ordinatz d«, tam>curva prima io 4, 
qukm curva fecunda in i , erunt invicem , & eidem arez 
f. ^dx zquales j proptereaque habebitur fecunda curva, 
cujus ordinatz 4, ad curvam priorem , cujus ordinatz jf, in 
data ratione, conlUntis 4 prius alTumptz, ad alteram con- 
ftantem b. 

COROLL. III. Si LHA fit linea reda ,folidum ex ipfa cir- 
ca A F evadit Conus, & fedio H M N hyperbola, ex cujus 
ideo quadratura pendet conftrudio curvz BDE quz du- 
da in B H zquetur arez trapezii redilinei H L F B . 

, COROLL. IVy Similiter in plano (»t in fignra jeqnenti) 
espofica quapiam figura CT VO cum adficripto redangu- 
. lo 




lo CN VO, fi differentiie qtiadratorum PB, £F ponatvt 
lequale quadratum BL, ut oriatur curva N LO,&fpatto 
CNLB femper liat «quale redangutum f B M jubebitur 
fcurva G M S, qu« duAk itl N G «quubitfpatiutn CT V O, 
ut eodem calculo condat jficut vicilfim, dato (patio CNLO^ 
cujus portiones quaelibet CNLB «quales fiant re£(angulo 
CN ib BM, & pofito quadrato BP =: aggregato quadra» 
torum CN , B L , tefbltat rpatium 'CT V O s: reiftangulo 
ex C N ift tnrvam C M S . 

COkOLL. Vi CQtb autettt fpatium CTV O infinitis mo> 
dis <{ fer deeem ftiarU tbeckewiiitu , torrntique eorollaria) in alias 
areas transformari polfit, ejufque ordinatarum quadrata^ 
excedere queatit quadratum conftantis C N , didifque ex* 
celSbus «qualia p^i quadrata aliarum ordinatarum, atque 
abfolvi condru^io Corollarii praecedentis, manifedum eft, 
alias & alias curvas invicem, aut eidem datz CMS ( ex 
cujus tangentibus DA ih BP ordirtatis, tx {OnftrmB pro- 
fof. i, ortum fit ^tiuin C 1 V O ) «quales inno- 

meris modis conftrui poue -, imo k. fieri io data ratione , 
fi pro confta^ti CN latere re£tahguli GN V O,' alia ma- 
jor aut minor in data ratrone adhiberetur ', juxta calcu- 
lum CololFaiii II. • ■ • : ■ 

THEO. 
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' THEOREMA XKJ. 

S I rami AB \ Ab it^ntntes in 
tarvam E Bb frodmcautar a» 

P , d arcum circularem £Dd 
centro A deferiptum , & juperjicitf 
ejhudriea , fM proderet ax quo^ 
lebet ramo AB adcorrefpoudeus puu- 
Bum D fuper eodem arcu perpendi^ 
culareter erelio , applecetur ad ipjammet radium A E y detepui 
latetudenem EG y ad quam ordruetur GF cs ramo AB ^ erit 
curva bene orta HF£ zi curva prsmb propojita EMb. 

e ' f 

D Ucatur eodem centro A arcus B C , occarrcAs in C 
, ramo infiniti proximo A^</,fitque ^/paiitcr infim- 
ti proxima F G , atque /N axi £ G parallela > COm ergo 
fumma ex omnibus tamis £A, B A^^A normahter (uper 
arcum £ Dd eredis sequetur redangulo A £ in £g, exem- 
ftruQ, erit portio correfpoBdens ramis AB, Ab 
proximis fuper arcu Dd eredis , hoc ett ( ob lofinitfe ext> 
guam differentiam ) redangulum ABinDifsA£in-i 
Ggjideoque AE. A B::Dd.Gg;fed ctiam.':Dd. BG, 
®tgo G^, vel /N =3 BC; fed & ordinatarum differentia^ 
F N = ramorum differentis bC , ergo F/ potentia squa- 
lis ipfisFN, N/, zquabitur Bb pariter potentia squali 
ipfis , B C ; quare & tota curva H F/ toti £ B ^ zqua- 
bitur. Quod erat&c. 

COROLL. I. Daiz curvx Efi^ infinitis modis aliam di- 
verfam xqualem aflignare licebit , prout aliud , atquo 
aliud pundum A, five intra, (ive extra curvam eligemus 
pro centro arcus £Dd. 

COKOLL. II. Sunt autem «res A E , E^/FH, illa 
quidena involuta ,hccver6 expanfa ( quales Tkor. 8. expo- 

R fuimus i 
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fuimus), unde pofterior femper 
eft dupla prioris, nam parallelo- 
grammum G N f g , & triangu- 
lum B A ^ habent bafes fgyAi 
squales , ex byfothefi ^ necnon^ 
pares altitudines / N', BC, ut 
jam probavimu» , unde illud bu- ^ 
jus eft duplunr.' Confer dida Tbtor. 8. CorolL 4. 

T H E 0 K E m'a -XVII. • 

F lgxr* CEPMy cujttt 
eoorJsmatd P B , P N, 
recifrocM C E P F ,/*«- 
ftit femper f F , p f ter- 
tiis proportiofudibus poji ip. 
fas F A/ , p n , & confla»- 
tem CE y ijtsa ut radio defert- 
batur arcus etr cularis EDdy 
fit que area PECF CE D 

reclangulum y itemque at ea 
p F C f C F d neclangtt- 
Ium y&fic femper yjuoilsf- 
que radtis C D, Cd eodem 
centro C defcrtbantnr artus 
BMy bm. Erst curva E P ^ curva EMtp aquatir. 

Sto ECr; -i,CB =; a-,ED =: ^,P>B = y 

luerit P F =: «a; jr, ex conftrudione; fedquia 
f'-mper area PECF — reftangulo CEI>, feu dupla eft 
fefioris C O E , fit etiam , ut zona P pfF fit femper s re- 
^langulo CD^, feu dupla talis fedorisj quare aady\x s 
five ady.x s ideoque « r: D</. I w 
eigo 1« = i led & M I = =; P H , ergo P; 

[ poten- 



E 
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[ potentia squalis utrique /H, PH ] zquatur Mm ( pa- 
riter potentia zquali ipfis Im, MI) unde & tota curva^ 
£ toti £ Mm zquabitur. C^od erat &c. 

COROLL. I. Hinc infinitis naodis eadem curva £ P^ in 
aliam RMmzqualcm transformari poterit, prout pun- 
Aum C remotius , aut propiOs ad pun^um E acceptum 
fuerit, unde vana magnitudo figurz PECN, & diverfa 
area E PFC priori reciproca ex hac conftruSione refuU 
tat, proindeque & diverfa curva EMm, nunc contractior, 
ounc amplior evadit. 

COROLL. II. Si linea EP^fit quadrans circuli haben» 
tis centrum C, adeoque fit continuatio quadrantis ED, 
erit EMm femicirculus fubdupli radii , nam arcus E D 
evadet= £P , propter rc&angulum CED =3 areziqua» 
drantis reciprocz PECF duplo fedoris C £ P ( ftr. 
CMf, 8. Hngen. Mtim. 6. ) s reCtangulo C E P j unde C'M s 
CB zz finui complementi arcus E O , aut E P. 

THEOREMA XVllL i 

1 ■ . . . 

C UrvfCXM, AIDyTQP, 

AHN ita referantar , mt 
do3a ahilihet ordinata QjGX.H^ 

& ad carvam A H ferfendiealari 
H K y & ordinata H F occurrente 
in I cnrva AID, quam tangat 
OE farallehs Cti^AB definita^ 
fit femper quadratam K F ad qaa 
dratam F Hy at qaadratam EO 
ad aggregatam qaadratoram data 
A B y & ordinata G fi , fpatio 
aatem CT GQ^ fit aquale reilan 
galam ex data AB in GX. Erit earva MXC ad eam)am AID y 
& qaihbet arcas CX ad arcam correfpoodeatem AI yin data ra- 
tioni AC ad AB. R 1 Po. 
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P Onatur enim AC:^ AB 
=3 ^ , AF zzjCy Fis 
FH=:^,GX=: ?,EO=; 

FK = p,GQt5f> ergo , ex 
hypotbeji^ff . yy:ttt. bh t qq, 

\xndc bb qq':^ yytt : f p; 

& quoniam fpatium GTGQ, 
feu futnma ex omnibus qdy xiz. 

erit dilFerentiando qdy ^ 
bdq ^ &L quadrato q q dy*‘ — 
bbdq^ ^ &L cz. fuperiori zqua> 
tione q f 

ergo ttyydf - : fp — bbdy'^ S , & per tnritheim 

ttyydy^ : pp zs bbdq^-^ iquare extrahenda radi. 
ccm,tydy:p^ b^idqy f dy>- )ifed qooiuaro^.jr: .dy.ir, 
feu jidy .-^ =: dxytixtty^ :pzi tdx =3 t dy* ]> 

at per Appende i. OE applicata in F , feu tdx facit ele- 
mentum Ipatii aqualis redangulo datx A C in curvante 
AID, adeoque tdx ~ M>J(dx‘^ t d«'), ergo habebitur 
« V[djf»tda»] = W[d^»td>Mi&ide 6 j 

. V[dar* t da* . i; nempe elemema curvae CX Mad 
elementa curvx AI D funt femper in eadem conftanti ra- 
tione C A ad AB. Quod erat &c. 

COROLL. I. Hinc patet, poffe inRnitismodisdatz cur- 
vx A ID aliam, CXM in data ratione adgoari, prout 
diverfa curva A H K iaffuincCur ( cuius tamen t^inatx 
HF ad cortefpondentea arcus datx curv^ AI fint in mi- 
nori ratione , qukm (it; ratio propofita A C ad A 1 ) & fa- 
da deinde conftrudione, qux in Theoremate fupponitur, 
diverfx fpeciei curva CXM quxfito ^tisficiens habe, 
bitur . 

COROLL. II. Si fuppoiiatur A R =: AC, fada eade m « 
eonftrudione, habebitur curva CXM s datg AIO. 

CO. 
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COROLL. IIL Simili artificio, £i pah!im matata « roq» 
ftru£lione , refol vendo aream dat( , vel afliimptf cnsv^ in 
arcus concentricos , alis & ali^ curvx confinii pofleoc vel 
squales vel juxta rationem przlctiptam correi^ndentet 
dats curvs > nec quidpiam facilius qu^m ad eiemplum 
prscedemium Theorematum alia,.&alia innumera fimilis 
commatis invenire , ac demonftrare> duo tamen adhuc 
fubjungere non gravabor . 

THEOREMA XOL 

C UrvM E BhyE E fit*' 
rtftraatMrymt€xq0a- 
dam fixo fnaRo A tdmSit 
•dfrionmrxmu AByA\>y 
untitibmtreQmm 
datam EN ixH y.n y aeftr 
hae fanB» ordinatis RNHy 
xn\t ,qmafi»t adramos BAy 
b Ay at qaadratam A E ad 
faairatam ANyVil Atiy. 
fit femper /patiam RAEH 
ZZ AEG reUoagoh- y 
tiam rAEhzz reBaagmlo AEgf eeatao aattm I doBo aretf 
drtalari E Dd yfiat ordiaata Gf , g^tpfis DBy db OfaaUt;- 
Dico etiam carbas EB yEP itnic*m'toaqnari. 

t 

S UpponanturER jEi’,* refiquf hinc pendentes litte*; 

fier» infinitb prosim* » crttqne fpatium elementare^ 
RHhr =; AE in Ggj nnde RH . A E :: Gg- . Nav fed, 
ex hypothefiy BA . RH:: MAq> AEq. five [ utali^pro» 
batum ettypar. i.de Ctre. pnp. J :: N » . Ddr ergo es 
squo perturbati, BA > AE;; Gg , Odf fed & B A . AE 
;; BS . Ddi ergo BS s Gg =3 FO> ipfi autem SI diffe- 

ren- 
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rentiK interceptarum BD, 
xquatur O/ diffcrentix 
ordinatarum G F > ergo St 
Bt =: F/, cum fint hy- 
pothenufx flmilium , St 
zqualium triangulorunu* 

BSA, FO/; quare Si to- 
ta curva bBb curvx 
E F/i Quod erat Sic. 

COKOLL. I. Hinc da- 
ta curva quaiibet po- 
tent iniinitis modis alia 
£F/ hu’C zqualis reperiri^ fumpto ad arbitrium quolibet 
pundo A, ex infinitis qux alfignari poflunt, St fadacon- 
ftiudiione , qpx in Theoremate fupponitur , donec oriatur 
prxdido modo curva EF/, qux rurfus infinitis modis iiu 
alias transformabitur, dudis ex quolibet >pundo ,veluti«, 
ramis « F , ac repetita fimili confirudione . 

COROL.L. II. Si fuerint continui proportionales A E,' 
AN, AB, fiet AEq. ad ANq. ( five RH ad AB)ot A E, 
vel R N ad A Bt ergo RN R H, St curva H Econgruit 
ledx N E , & fpatium R A E H ( quod A EG redan- 
gulo ) congruit redangulo R A E N ; itaque E N =: E G 
F L; quia. ver6 in hoc cafu BADffeuBDAfDAq.) 
s NAq.sNEq..t AEq., ablatis DAq. AEq. xquali- 
bus , fit B D A s N E q. unde St G F , feu E L in E A 
FLq. Ergo E F/ parabola eft[ concavitate tamen ad axem 
EL.obverfa } cujus parameter A E. Quod ipfum jam in- 
(fjca veram tn Ht/geniamt fag. 197. curvam fcilicet ,in quam 
definunt rami tertio loco proportionales poft radium , St 
fecantem , poflfe cum parabolica curva comparari. 

CORQLL, II(. Propofito fpatio quadrabili H EN, lice- 
bit infinitas icurvas xquales determinare j fumpto quippe 
pundo quolibet A, St completo redangulo adjacente eidem 
. . fpa- 
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ipatio NEAR, junftaquc N A, fiat ut AEq. ad ANq. 
ita R H ad aliam R ^ & fpatio quadrabili R A E H 

applicato ad A E, fiat latitudo EG, fitque ordinata GP 
£ D , ideft excefiui rami A B fupra A E i fiet curva E F 
=3 curvj E B. 

THEOREMA XX; 

E Y.fofitft qttihitfwit nu- 
meris , aut linets K , £, 

X triangulum reEangulum 
eoi^ituentikut y cujus alte- 
rum latus K ponatur s i , 
alterum £ s n , adeoque^ 
bypotbenufa X =: \^[nn \ i) 

=3 gi dataque curvaCASy 
cujus abfciffa C ^ s x, ordi- 
nata BAzzyyfi buie alte- 
ra curva sta refpondeaty ut abfciffa d G accepta 

z si y : g n X : g , ordinata G H evadat m r; n y : g 
t & : gx Bruttt ctsrvf C Ay QiH' invicem aquales. 

* \ 

E Rit- enim quadratum ipfius Gg, fivc HD' diflferentig 
axis, ideft d^*- dy*- ’■ gg~- i ndy diciggfnndx* " Sgi 
& quadratum differentiz ordinate BD y hoc eA dm*^ e: 
nu dy' t gg f. t n dy dx :'gg f dx^rgg; ergo' quadra- 
tum ekmciKi curve Hi, ideft f dm^ ::^ f »*t OV 
( t ) : gg: fcd ex hypothefi « » f i — gg,unde 
( «« t I ) •• =5 I , ergo fiet ^ t dm^ tzdx' t dy^ s' 

quadratis A I , & I feu quadrato elementi A u curvf 
C A : Ex quo liquet propofitum . 

COROLL. I. Pro varietate trium propofitorumK,L,X, 
numerorum aut linearum , infinitis modis variabitur cur- 
ve Q H priori equaJis conftrudlio . 

CO. 



Digitized by Googie 



1 


Appendix II. 

COROLL. II. bi 
curva e AS fit alge- 
braica , etiam Q H ta« 

Its ent, nam ejus coc- 
dinatx , m determi» 
nantur per ipfas coor> 
dinatas prioris tjy 
ti per datas lineas K, 

L, X. 

CONCLUSIO. ■ 

I Knumerx itaque habentur folutiones PnlUmatit Bertn- 
, quod ab initio hujus Appendicis propt^wi A 
quidem, tum generatim inveruendo Curvam datsc xqtia* 
lem, five algebratica fit, five non j tum ver6 etiam determina* 
tt itaut,fi data curva fitalgebratica,euam alia talis refulteC. 
Hoc quidem poftremum fpeciatim tuetur rirorri». 14. <b* 

Ut in eorpm^xicoltariis notavimus j ilUid ver6 primum in 
onmibus reliquis pofi duodecimum occurrentibus Theo* 
Tematibus, eoxuraque cocoMariis ' pr$Rari potTe innumeris 
modis, qui 'ex dodrina procedentium omnium piopofitio- 
oum , ad trausformationem fuperficierum fpedantium , 
infinitam rurfus varieutem fufeipiunt, abundi docuimus; 
Quamquim & nonnulla alia huc pertinentia jam iiierant 
^ 'nobis ante vulgata in Efifi. .G$«mefr. ai Tb. Cevam ubi 
nnm. 19. modum attuli ,' quo data qualibet figura, ii cur* 
ta linea , & re£ia illam lubtedente comprehenfa , cylin. 
dius inveoutur , cui illa ita circumvolvi pofiit , ut ni* 
bilomious talis curva linea in uno plano jaceat , (itque 
ejufdem cylindri uanfverla fedio: quemadmodum ex cy* 
Iwdro Aiper Cycloide etcftofe&io tranCvcrfa habetur aqua- 
lis dato P^tabolo, quo eidem cylindro advolvitur, ut ibi 
demonitravimus; £t ex cylindio fuper Tra^oria ere6io 

fece- 
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(^anir Logarithmica } ac generatkn , (i rvlatio ordi> 
nataram ad axem , motetur io relationem ordinacarum 
nd curvam , ex cylindro fu pes pofteriorr curva exota- 
to fecabitHr pnguiari» fuperBcies , defmens in curvam^ 
priofem , qu^ divetfa panium fuarum pofitione jacebit in 
plano fecarute ; idqae ex methodo tangentium invetfa fa. 
cili deducitur, cantOm enim cutva determinanda eft, ct»* 
pis tangens =: fubtangenti prioris curv; daCf , lit b^e es 
iflius cylindro abfeindi queat) klque infinuis modia ho« 
beti peteil , pr-o vaiia axi» alTumpti longitudine, & po&> 
tione, ejufquc proportionali fe^ione cum axe curv^da* 
i{. Similiter, translata figura d«t* in qaamlibcc cylnidciit 
cam fiiperficiem ( vel etiam in Conicam redam , oc aliks 
decui tu emitm Efifi. Gtom. ». 7. ) ac perpendicularibus es 
quolibet ejus cutvf fic complicat^ pundo in aliquod plav 
num[ per axem, aut diametrum, aut ordinatam quamlibet 
bofis cylindricf , aut conic;, qua libuerit inclinatione, rradu^ 
dum, vel aliud huic parallelum } demklk, generabitur ey Li«* 
drica quadam fuperficies,quxin planum txpanfa cutvam 
‘ extubcbit diveifznatarx,ied'priOPiadamu£m «qualem:. 

Sed cOm non femper hoc modo res geometrici! expe« 
dih queat, binis dumtaxat modia infinitas hujus Bemo- 
uflkini Problematis folutiones didis Theorematibus i4 ,& 
, 20 propofuilTe, ac demonfiralTe contentus ero , qux Craa* 
'^ans , & Berooullianx folutioni , in A 3 it Lypfit 17OJ. 
.''■Menjib. JlprtUt y & Augn/U ^ dudum publicatx adiUngi fior* 
talTe merentur , fi qux ilii poftulant , vel alTlimanr, cuniia 
nolitis confirudiotubus conferantur. 

Nimirum in folutione Craigii monetup, m pi-oidiz) mfis 
ajfnmntur 'valor tx u, du, & Jeterminstit 
Joiet qnmntttxuini d X , d y fint fnmmabihs i quam conditid» 
nem D. Ecrnoullius zqu^ difficilem , aut< forti dUficillo* 
rem ipfo Problemate pronunciat , unde Aiam ipfe fidxlir, 
hr motti quodam obreptionis y & /nhepteonihyoacm idem Vix 

S CL 
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Cl. ingeniosi excogitavit, pendentem , cui &duo Pofiula-^ 
ta promittit, quotum fecundum cft,Cwr<»«»« algebrai(gm i* 
partes quotcaa^ue aqae amplas /ecars pojft , eo fenfu , ut ex» 
trem^ feftarum partium normales angulos zquales conti» 
neant: id quod fatis difficilis indaginis non nemini vide» 
bitur , cdm prjtcr fediones conicas, in quibus ex ptop. jo. 
hb. 2. Apollontt condat modus id exequendi , in aliis cur» 
vis non datim fefe obviam proponat praxis, & metho» 
dus di^c fedionis,ut non potiulandam , fed indicandam, 
ac d'.monftrandam quis pr^iiimerc polTeCj unde & aliquam 
in praxi molediam id quandoque allaturum fatetur ipfe_« 
Bcrnoullius dtiloram AQoram pag. 359. 

Quidfi ergo independenter ab ejufmodi motibus obre» 
ptoriis , aut fubreptoriis , quos veteres Mathematici ad 
geometricam Problematum folutionem xgth admifilTent, 
& abfque przdi^o Podulato fecundo , per folam inven» 
tionem verticis datae curvz ( qui habetur ex maxima ,aut 
minima ordinata ad redam pofitione datam, per metho» 
dos jam vulgatas ) doceat quis modum geometrici detet» 
minandi punda lingula Curvarum motu obreptorio , vel 
fubreptorio genitarum, nonne operz aliquod pretium fu» 
turum clTet? Id nos jam fequenti conftrudione przftitiflTe 
confidimus, ex qua alii inhniti modi ad folvendum Ber» 
noullianum Problema deduci pofsunt. 

Efto igitur cur- 
va data AMD, cu» 
jas extremx tan- 
gentes AC, DCin 
pundum C con» 
veniant. Pofita ip» 
fi DC=3CO,jun» 
gaturDOjfecans 
curvam in P , & 
portionis P M D 
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vertex fit Q ( in quem fcilicet incideret maxima ordinatd 
curvae ad pofitione datam DP ) ericque tangens GQB ipG 
D P parallela , adeoque ad priores tangentes iiqualiter in- 
clinata : ordinetur jam B E parallela AC, longitudine squa- 
lis ip(i BD: mox rurfusduda quavis alia curv; tangente MR^ 
ad pundu MipGs A, &Qinterpofitum, ponatur GmiliterDR 
s RH,& jun^lDH fecet curvam in K; tum portionis DQK 
determineturvertexI,GtqueILtangenscurvzinI, quz ad 
utramque tangentem DR^ MR zque inclinabitur , & fa- 
da tangentis alterius portione MS =: IL, ordinetur pa- 
rallela eidem A C reda^ SF =: L D ; eademque methodo alia 
fimllia punda F determinentur. Perfpicuum e^curvam AFE 
per hsK punda incedentem , eandem ipfam ede, ac quz per 
motum obreptiopis curv; QD fuper ;qufe amplam A MQ» 
It D. Bernoullio deferibitur ; itaque erit ilUalgeturaica , pe- 
rinde ac data AMD, atque huic prorfus ;qualis . Quodfi 
ad contrarias partes conftrudio fieret , nempe It Q versGs 
G fecareturz: QB,&ab M versiis N fumeretur s MSvel 
I L , atque ad inferiores partes ibidem ordinarentur B E ,S F 
zquales ipfis BD, LD, oriretur curva zqualis differenti; 
curvarum A MQ,& Q1 D , quam motu Uibreptionis Vir 
Cl. defignat) unde fi fuppionatur data QJ D,- polita QM A 
ejus dupla [ per duplicationem ramorum ab eodem pun- 
do , velut B , exeuntium , & ad curvam pertingentium ] , 
orietur hac arte nova curva 3 eidem datz QID> Quod, 

erat invenieoduni , 

FINIS. 

. , DEO VERITATIS GLORIA. 

- t • ' • 


Qtiit leget bse } Miu t» iftmd ais ? Ninm HereaU . Nem ? 
Vel aaOy w/ item: tarfe^- & mifert^ilei Qjiari?. 

A. Peifius Sat. I. 
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APPROBATIONES. 

NOS D. DAMASCENUS DE MUTUS 

Alhas SS. Uipfolyti , & Lanrenrii de Ferventia , <&* 
tohMs CamdldttlcM^s Ordinst Ctuertlis . 

C UM opus infcriptam QmadrMtMM ir Hyperin» 

la &c. P. D. Cwdonis UsMdi m Fifaoo Athenco' Le- 
Aoris, & notfrs CougsegMiotns Monacht', «Isquoo ex- «a* 
detB Congr^anone S. Th. Magiftn , quibus id commiflunt 
fuit, recognoverint, Sr in lucem- e^- polTe probaueiiat , 
facultatem facimus, ut Tyipis mandetus , ii iis, ad quos 
^l»eAa< , videbitur. Datwtt faventi» eu noftco Mosafle» 
sii» SS. Hippoll A Lau& <be A Aprilis 1709. 

D. Jf Mtniu Abku Qtntt, Ctmdi. 

Eoeo S SigUh . 

V. Martin TtR* Ferrari' CaatelU 

iMproMtim. Aflnibaf da IjialbinchisChiM^ 
Casion. ti Vicaf. Gener. 

jMpiwiMtBr. CaoceU. & OC Pilatum. 
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Eeimf rimatur. Ant. Fianc. Palmerini Vic Cen. 
Eiiatfrimatar . Jhquifit. Gen." S. Off. Pifarum . 
Additiones Imfrimamt. Ant. Franc. Palmerini V. Gen, 
Additaeqcs Vifi.sGeiv Sv Off. Pi£ 
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